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INTRODUCCION 

En el capítulo O damos un cuadro de definiciones y una lista 

de loe teoremas que usamos posteriormente. Dicho cuadro tiene el 

propósito de que el lector encuentre con facilidad alguna defini­

ción que le intere-se especi~lmente. El objeto de eíste capítulo es 

fRmiliarizar al lector con la notación y los temas de A1gebra 

Universal que empleamos en .Sste rei)orte. Por brevedad omitimos 

demostraciones, lstas ea ¡,ueden encontrar en C1l y la mayor 

parte da ellas en [2] y (3] de la bibliografía. Usaremos 

libremente y casi sin dar referencia posterior los teoremas de 

Algebra universal. 

En el capítulo I estua-1~s algunas propiedades generales de 

estructuras de factorización. Estas ~ropiadades ast,n enunciadas 

en la proposición 1.2 de • Sin embargo damos demostraciones 

de astas afirmaciones pu,s con frecuencia no sólo usaremos éstas 

afirmaciones sino sus demostraci.Ones. Finalizamos éste capítulo 

con algunos ejemplos importantes, en particular, en 1.16 5) damos 

condiciones suficientes para que una categoría da t-,lgebras posea 
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la estructura de (oo)factorización ( epipozos extremados, homomorfismos 

inyectivos ) • 

En al capítulo II damos condicionas suficientes y necesarias 

para que una categoría plena y repleta de t-,lgabras posea la estruc­

tura de factorización ( homomorfismos suryactivos, fuentes que separan 

puntos). ( Ver 2.6 ). Esto nos permita en 2.9 ver que si K es una 

categoría de t-,lgebras, ISPK es la envolvente ( oon respecto a 

sub-categorías plenas y repletas) homomorfiamoa suryactivoa reflexiva 

de K en cualquier categoría de t-,lgebras cerrada bajo la formacidn --
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de productos, sub-álgebras e isomorfismos que la contenga; en 

particular en la categoría de todas las t-álgebras. En 2.12 mostramos 

que si K es una categoría plena y repleta de t-álgebras y U es cerrada 

bajo la formacid'n de productos, sub-álgebras e isomorfismos y con­

tiene a K entonces K es homomorfismos suryectivos reflexiva en U si y 

solo si K=IS'F·K. 

En el capítulo III estudiamos la ISl·K reflexid'n. Si K es una clase 

de t-álgebrRs, A es una t-~neebra y S e a un sub-conjunto de J.xA· 

introducimos los conceptos de CONJUNTO DE A-ECUACIONES EN K ( eA K ) 

y CLASE DE MODELOS DE S RESPECTO a A ( mAS ) • En 3.4 mostramos que 

ISI' mAS = mAS. Si A es proyectivo con respecto a homomorfiemos sur­

yectivos en le catet,oría de t-Á'.lgebras dnm.:>a en 3. 6 um, descripci6n 

d~t le reflexid'n en mA e A K; en ~-articulAr en 3. 7 en la varieda·a generada 
.¡¡ ~:: 

por K. En 3.8 mostramos 'lU~ A es absolutamente libre generado ¡:.or rn, 
m~eAK es variedad y en 3.9 que mAeAK no es necesariamente le variedad 

generada por K. Finalmente en 3.13 estudiamos que tan "alejado" está 

. , 

En el capítulo IV est~diamos algunas relaciones que hay entre 

álgebras K-libres y la ISPK reflexi6n. En 4.1 damos una descripcid'n 

de la ISI'K libre ;1°lgebra generada por un conjunto lo cual nos permite 

en 4.2 dar condiciones suficientes y necesarias para que el funtor 

que olvida U: K ~ Set posea adjunto izquierdo. 

En el capítulo V estudiamos los operadores de cerradura mAeA y 

eAmA.como una aplicacid'n de la teoría que se ha introducido damos 

una generalizacid'n de la técnica que se emplea en t9J para el 

estudio del latice de sub-variedades de grupos. Si U es una variedad 

y Fes U-libre en \~ti variables en 5.10 se muestra qua el letice de 



sub-variedades de U es anti-isomorfo con el latice de congruencias 

totalmente invariantes de F y se da una descri¡,ción explícitR de 

loe anti-isomorfismos. 
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En el capítulo VI definimos los conc~ptos da CLASE DE FORMULAS 

REFLEXIVAS DE K y CLASE DE LOS MODELOS DE UNA CLASE DE FORMULAS·. En 

6.5 mostramos que ISFK es la Clase de los modelos de la clase de fór­

mulas reflexivas de K. La idea intuitiva es ver que tipo de "fórmulas" 

que son comunes a todas las algebras de K se transmiten a ISPK. En 6.7 

damos condiciones suficientes y necesarias para que ISPK sea la clase 

de los modelos de un conjunto de fórmulas ·reflexivas de K. A1. momento 

de escribir éste reporte el 1autor desconoce si siempre se ~uede encon­

tra;T dicho conjunto. En 6.10 introducimos el concepto para t-dlgebras 
J.¡' 

de~ser RESIDUALMENTE K. En 6-rostramos que si K es cerrada bajo 

la fonnación de sub-álgebras ISFK cóincide con la clase de t-iílgebras 

que son residualmente K. Finalizamos éste reporte estudiando algunos 

ejemplos importantes. 

Sobre el título de la tésis " Estructuras de fs.ctorización en 

categorías de Algebras" quiero mencionar que no es adecuado pero por 

razones burocráticas se mantuvo. Un título m~s adecuado sería: "La 

estructura de factorización ( homomorfiemos suryectivos- fuentes que 

separan puntos ) :para categorías de Algabras" 

Acerca de la notación que empleamos en este trabajo quiero decir 

que en opinión del autor es compacta, simple, la riqueza de cuantifica­

dores en nuestras definiciones la hace muy cómoda y la intuición 

algebrdica del autor se ha desarrollado con ese lenguaje. A continuación 

damos un cuadro donde explicamos dicha notación: 
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Cuando ditarnos que un dia¡;,rama c0nmuta y en dicho diat:.rama 

intervienen fuentes o ¡..azos ~·mtenderemos que conmuta parA todos 

los índiceA ~osibles. Si el diagrama está formRdO ~or varios sub­

diagramas entenderemos que cada uno de ellos conmuta. 

Como un ejemflo de la manera en 1ue em~leamos ln notación y la 

convención anterior la definici&n 1.1 2) expresada oon ~alabras 

dir'ÍA: Si K es una c,::itneoríA, E una clase de K-morfismos y 

M una cla_se de K-ftl8ntes diremos -:¡ue K tiene la pro­

~iedad de ( E,M )-diaionalizacidn si y solo si dados 

e ~E, fE MorK, (mi)i~ I~ rt. y (fi)i • I K-fuente en 

caso de que para toda i '=- I conmute el siguiente diagrama: 
e. ~i ~ l ~, 

- " ·-·=--~:-:---'>~ • 
'WI~ 

entonce~_ existe y es único ge MorK _tal que conmuta el 

diagrama: e • ----'!!),-,.. 
/ 

/ ,,, 
/ ,. 

y ¡iara toda i E I cunmuta el diagrama: 

""' . • 
Usaremos la terminología de 

rías. 

en lo referente a catego-
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i.,;. .; _,r; 
'.,-

" We Rre often told thA.t ·}Jure and ap1,lie.a 
mathema tics are hostile to each other. This 
is not truff. lure end ap~liad mathematice are 
not hostile to each other. Fura and applied 

mathematics he.vv~ªJ_. ver. been hostile to each 
other. lure a~1ied mathematice will 

' .. ,' .. 
naver be hostile to ea.ch other. }·ure and 
appl·ied mathematics cannot be hostile to 
each other because,in fact, there is absolu­
tely nothing in common batween them." 

David HilbeDt. 
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"Rhat I'm really interested in is 

whether God could have made the world 

in a different-..t:t is, whether 

the necessity of'1.os!cal simplicity leaves 

any traed~m at all " • 

Albert Einstein • 
. ' 
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" By an " aggregate " we are to understand 

any collection into a whole M of definite 

and se~arate objeta m of our intuition or 

our thought. We# call by the na:me " :power· " 

or " cardinal numb'er " of M the general concept 

which, by means of our active LAculty of 

thoue,ht, arises from the agt,regate M when we 

rnake abstraction ot the nature ofita verious 

el.ements m and· of the ord·er in wM.ch "fuey are 

e,i ven. We denote de re sul t of thi s d·ouble ac t 

of e:bstraction, the cardinal number or power of 

- " M, by 'i. 

Geort, Cantor. 
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" Ior suerte, las mentes1 creadoras olvidan 

las creencias filosdficas dogm~ticas cuando la 

persistencia en ellas :EOdl'Ía impedir resultados 

constructivos. T9#,'Pf!ra entendidos como para 

profanos no es la filosofía, y sí únicamente 

la experiencia activa en matemáticas, la qua 

puede responder a la pregunta, ¿ Qué as la mate­

m.Ctica ? "• 

R. Courant. 
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