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PRESENTACION

Todo profesor que imparte cualquier materia a nivel preparatoria sabe de las
dificultades que representa llevar a cabo una evaluacion continua de los alumnos, en
especial si el docente trabaja con varios grupos y ademas numerosos.

En particular el profesor que imparte la materia de Matematicas sabe que el tiempo
del que dispone en cada clase no le es suficiente para cjercitar; lo indispensable, a los
alumnos en cada uno de los temas que el programa oficial le marca.

Este trabajo de ejercicios y tareas tiene el proposito de contribuir a mejorar el
aprendizaje de las matematicas y facilitar el trabajo del docente ya que provee de un gran
numero de ejercicios y tarecas organizados de tal manera que permitan, tanto al maestro
como al alumno, una revision efectiva y agil.

E!l material aqui presentado esta acorde con los programas oficiales vigentes.

La experiencia nos indica que todo trabajo debe ser revisado para no generar
desanimo, por ello recomiendo la resolucion de los ¢jercicios y tareas variando las técnicas
de resolucion tanto individuales como grupales, y revisarlos a la brevedad posible.
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UNIDAD I _
INTRODUCCION AL ALGEBRA

TEMAS:

1.

CONCEPTOS BASICOS

LENGUAJE ALGEBRAICO

OPERACIONES FUNDAMENTALES CON EXPRESIONES
ALGEBRAICAS: SUMA.
RESTA DE EXPRESIONES ALGEBRAICAS
PRODUCTO DE EXPRESIONES ALGEBRAICAS
COCIENTE O DIVISION DE EXPRESIONES ALGEBRAICAS
TEOREMA DEL RESIDUO Y DEL FACTOR

DIVISION SINTETICA



1) Una ecuacion de la forma y = e + ¢* aparece mucho en matemadticas aplicadas e

ingenieria, donde recibe el nombre de coseno hiperbélico, sirve para describir la forma de
una cadena o cable flexible uniforme cuyos extremos estan sostenidos a la misma altura,
como las lineas telefonicas o de cnergia eléctrica. Resolver una ecuacion como la anterior
requiere de varios métodos algebraicos basicos.

2) Una empresa fabrica grabadoras cuyo precio de venta es de 8 120. Si x representa la
cantidad de grabadoras producidas, entonces el ingreso esta dado por I (x) = 120x. Los
costos fijos mensuales son de § 12,000 y costos variables son de $ 53.50 por cada
grabadora fabricada, entonces la funcion costo es C (x) = 53.50x + 12,000. ; Cuantas
grabadoras debe de vender la empresa para que sus ingresos sean iguales a sus costos?



ax +b=0

x*+a=0
X _1=0 G = Grupo
=1

Cinco nombres son imborrables de la historia de las matematicas y especificamente de la
historia del algebra: Diofanto, Griego ( 325-409 D.C ) quién dio la primera teoria clara
sobre ecuaciones de primer grado y ofrecio la formula para las ecuaciones de segundo
grado.

Al — Khwarizmi, Hindu ( mediados del siglo X ) pronunciado algorismi” de donde se
derivaron las palabras “‘guarismo” y “algoritmo”. En uno de sus libros Al-jabr

wa /muqibala, aparece la palabra ““al-jabr” de la que se deriva la palabra “algebra™, “Al-
jabr” significa “restauracion del equilibrio mediante la transposicion de términos de una
ecuacion

“mugqibala” significa simplificacion.

Niels H. Abel, Noruego ( 1802-1829 ) fue uno de los mas grandes algebristas del siglo
XIX. Llevé acabo la demostracion de la imposibilidad de la resolucion de las ecuaciones de

quinto grado.

Evariste Galois, Francés ( 1811-1832 ) precoz matematico quién destaco profundamente en
el algebra, al igual que Abel demostro la no solubilidad de la ecuacion de quinto grado,
Galoris muere en un ridiculo duelo por lios de “faldas™ a la edad de 21 afios. La noche
anterior al duelo, escribi¢ algunas cartas y unas sesenta paginas de matematicas. En ellas
escribio su teoria de grupos abstractos, fundando asi el algebra abstracta moderna que
tendria ocupadas a varias generaciones de matematicos y fisicos.

Finalmente Carl Friederich Gauss, Aleman ( 1777-1855 ) “ El principe de las matematicas™
demostro primero el lamado “Teorema fundamental del algebra™:

Toda ecuacion racional entera f{x) = O admite al menos una raiz real 6 compleja.



TEMA 1 CONCEPTOS BASICOS

EJERCICIO CALINCACI(’)NQ

I. Anota en cada espacio la letra que repr la opcidén correcta,

1. Las lctras que emplcamos en una expresion algcbraica se llaman
a) Variables b) Constantes c) Datos d) Relaciones €) Ninguna
2. Todos son términos o monomios excepto

a) 7a’® b) 2a’ c) -2x°® )V 3y e) 6a*+3y*
Sy

3. Todos son monomios excepto

a) 3x%y° b) Sxyz?w c) Vssb d) 3% : _e) a%-b®

4. Es una expresion algebraica llamada binomio L e

a) ab? b) a+b? c) 2+a+b? d) 2+a+62 50 S
3

5. Es un trinomio

| a) abe b) a’b? c)atb®+x . d) 2x%y+4z’ ) 3x%y*+2x%-7xy

PR

: 6,’1 Todos son polinomios excepto

‘b) 26T Txy i c) atbi2xy+2ab  d) Txiylzw?  €) 2+x
’ o S, . z
17: En idékprésiéﬁ sKyz L oxb

a) 5y*. . 5 o5z d) 5y*z 9y

es coeficiente de




8.+ El coeficiente numérico de

-3a’b’c es

©) -3a°

e) —VZ;Zy

b)3 c)-3 do

9 Todos son términos semejantes de  ~5x%y  excepto
oy b) Ly o) xy )3 %y
; e 2 4
:1‘0. EI grado del término o monomio 4x’yzz es _
a)3 b) 2 c) 1 d)6

1] El grado del polinomio  8x’y*-4xzSw+2x>+7 es

a)7 b) 8 c)3 d)6

I1. Indica con una cruz la (s) categoria (s) a que pertenece cada expresion.

Término o Binomio

monomio

Trinomio

Polinomio

1. a*+2b’z

2,-2+3x*+5

2

11




7. Na+bve

8. x'1+y5+y6-
2xyz
i11. Relaciona las columnas correct te escribiendo en ¢l paréntesis la letra que
corresponda.
Polinomio Respuesta Grado
1. 2a’b+dxyz’ ( ) a) 7
2. x*+5x7-8 ( ) b) 6
3. y-3y*+ay-2 ( ) ley &
4. %1070 ( ) )3 -
5. x243x%2 Az ¢ ) lo 2
) 5

12



TAREA CALIFICACIOO

I Clasnf ica las expreslones algebraicas siguientes segun las categorias: Término o
M Bi , Trinomio, Polinomio. ( Puede haber dos opciones para un
ejercicio)

1. 3x%y*2'w®

2. ad+x?y?

3. 2x°+5x-3

4. Sx:'x
2w

5.w’/a+b+c .

H6:2x+5
y-3

| 7-a%b*-2abcos( oc )
s Na+b

11 Relaci las col as correct tesiendo x=-1,y=3,z=2,a="/5,b=-%
Expresion Respuesta Resultado del valor numérico
1. ax’y*-3xyz® ( ) a) 7
2. (x-y)(y-z)(z-x) ( ) b) -24
3. xy*-3z ( ) c) -8
a+b
4. (x-y)V+2z ( ) d.o
ax-+by S
5. 1+1+1 ( ) e) 90
X y z o
6. (x-1 z-1 ( ) ) ~12
(a-l)(b—l) RS
8) '

i3




II1. Calcula el valor numérico de cada expresién y compara tus resultados para x =-1,
y =3,2=2, a="/2, b=/,

1. z(x+¥) - 3ab_ =

(Sol. "/5)
2. 1-1-1 =
X Yy z
(Sol. /) ..
3. 9ab*+6ab-4a® =
L (Sol.-1)
4. (A1 Ny ) (zH]) =
“r(at1)(b+1)
v (Sol.0)
5. (x+yNytz)(z+x) =
atb
. ( Sol. -60)
6. 2xy*-3az-2ab =
(Sol. f'1)




TEMA?2 LENGUAIJE ALGEBRAICO

EJERCICIO CALI FlCACIOO :

1) Anota en el espacio de la izquierda 1a letra de la opcién correcta.

1. Simbolo que sc lee menor 6 igual:

O
A
Y ANNY

2. Representa el cuadruple de un namero:

x“& =

4x
4+x
Ninguna

-Es la semisuma de dos numeros:

. 2(x+2)
(xty)
i (x+y)+ /2
xty
2
Ninguna

‘14. Representa la suma de tres enteros consecutivos:

a) n+m+i

b) xtytz

©) (x+1)(x+2)(x+3)
d) Ninguna

e) n+(n+1)+(n+2)




- Es el triple de un nitmero disminuido en cinco unidades:
‘ a) 3n-5
b) - n’-5
C) B "/3— s
d) 3+n-5
e) Ninguno
6. La cxpresion algebraica  3x+b? 27 se puede cxpresar con la oracion:
a) Tres mas un namero aumentado en el doble de otro es mayor que 7.
b) El triple de un numero mas el cuadrado de otro nimero es menor que 7.
c) El triple de un nimero y el cuadrado de otro es menor o igual que 7.
d) El triple de un nimero mas el cuadrado de otro exceden a 7.
e) Ninguno.
7. La oracion que se puede representar con la expresion ax-7=2 :
a) Cuatro veces un nimero y siete es dos.
b) A cuatro le quitamos siete nos quedan dos.
c) El cuadruple de un nimero disminuido en sicte es dos.
d) La diferencia entre cuatro y siete es dos.
e) Ninguno.
8. Expresion que corresponde a el quintuple de un nGamero:
—_——
a) x
b) 5x
c) x+5
d) s
e¢) Ninguno




I1. Relaciona las columnas anotando en el paréntesis la letra que corresponda
correctamente.

Expresion verbal Respuesta Expresion algebraica
1. El promedio de dos nimeros ( ) ja)xty » 7
2. El 10% de un nimero sumado a ese ( ) |b)2y*+y-3 =0
niimero
3. El area de un triangulo cuya altura es '/3 ( ) | c)2<a-b<7
de la longitud de su base
4. El volumen de una caja rectangular de ( ) |d) n+(n+2) =168
dimensiones x,2x,3x
5. El volumen de una caja de base ( ) | v=10x*
cuadrada de longitud x y altura de 10 :
6. La suma de dos nimeros impares ( Y |V =EEX)(EX) =6x
consecutivos es 168 _
7. La suma de tres ntimeros pares ( ) [®) O.x+x
consecutivos es 180 - :
8. La suma de dos numeros no es menor ( )Y th)a= x;'/;;l =x?
que 7 ) 2 6
9. La semidiferencia de dos nimeros esta ( ) | min
entre dos y siete 2
10. E! doble del cuadrado de un numero ( ) [ V=10x

mas ese namero menos 3 no excede a 0

k) n+(n+2) + (n+4) =180

17,



TAREA CALIFICACIO

1. Anota en el espacio la expresion algebraica que representa la oraciéon.

1. El producto de dos nimeros menos el cociente no excede a 5

2. Eltriple de un nimero mas su cubo resulta negativo

3. La suma de! cuadruple de un nimero y su cuadrado se encuentra entre cero y uno

4. El promedio dc cinco numeros es 8

5. Latercera parte de un nimero y su cubo es 27

6. El perimetro cs el doble de su largo mas el triple de su ancho

7. Un namero menos 6 es positivo

8. El cubo de la diferencia de dos numeros es menor que do:si

9. La diferencia de los cubos de dos nimeros es 8

10. El doble producto de dos nimeros disminuido en dicz es 7




TEMA3 OPERACIONES FUNDAMENTALES CON
EXPRESIONES ALGEBRAICAS

SUMA

EJERCICIO

CALIFICAClOO

L. Anota dentro del recuadro la letra que representa Ia respuesta correcta.

1.
a)
b)
c)
d)
e)

¢Cual de los siguientes términos es secmejante a (x*+b)?
2x%b
(x+b)
% (x>+b)
-2(x+b%)
-2x2
b
£,Qué polinomio sc ha ordenado en forma decreciente?
2y*-3y+y*+3
SBy+2y*+y*+3
y>-3y+2y*+3
y*+2y*-3y+3

.. Ninguno

‘ ¢Cual es el resultado de la suma ( 7x*y+3xy*+2x%y-xy?)?

10x%y+x%y
Sxy?+6xy*
113y
9x%y+2xy*?
11xy?

La suma de (5x*-7x%-3) y ( x*+2x*-x+8) es:
Ax*+3x3-7x+2
axM3x3-Tx+2
Ax 333 +Tx+2

Jax*+3x>-7x-2
Ninguno

" La suma de 3x%y “.con '2xy2 es:
16Xy ’ “ EEET ’
: 5x?3z/.

s S

3tyraxy?
-Ninguno .-




. Relaciona las columnas anotando en el paréntesis el inciso correcto.

Operaciones Respuestas Rcsultados
1. (C+y*-2242xy-2yz) + ( ) a) 2xz-2xy+1
P +Z2-x*+2yz-2xz)
b) 2x*+4x?+10x-7
2. (Y+z -x*+2yz-2xz) + ( )
(Z+x*-y*+2xz-2xy) c) 2y*+2xy-2xz
3. (Z+xP-y*2xz-2xy) + ( ) d) 2xz+2xy+1
(Q-x*-y*-z?) .
2
; . e) 2z°4+2yz-2xy
4. (F+y’-zl+oxy-2yz)+ ( )
o (1-xP-y?e2) ) 2xy-2yz-22°+1
5 @x3-3x247x-5) + ( ) g -y
o (243x4+7x%)
: '6. (-7x2yz’) + (6xzyz:') ( )

ﬂl. Indi si 1a igualdad es falsa (F) 6 verdadera (V) de acuerdo al resultado.

1) ___  (2a*+b*a+tb) + (3b"+a-a%) + (a-2b+a%-4b%) = 6a™+a-b

2) ____(a*-ab+2bc+3c?) + (2ab+b*-3bc-4c?) = a*+ab-be-c?

3) _ (ab-4bctc?-a®) + (a®+2c*+5bc-2ab) = bet+ab+3c?
“ay: ___ (Zai’wbrc-Zz;tr:bszCzab) + (4b*ac+4bca®-7ac’b) = 6a’bc+2ab’c-2abc?
& 5y (Aaﬁ#’-ﬁé’b&-:ﬁb’ﬁ:) -+ (b*ac-abc?-3a’bc) = 3abc?-6a’be-2ab’c

y=200 y-2 y-2

20



TAREA CALIFICACI()Q

I. Relaciona las col correct, te escribiendo en el paréntesis la letra que
corresponda.
Operaciones Respuesta Resultado

1. (3ab-2bc+4ca) + ( ) a) 7a’+2b*-qa+1

(3ca+be-2ab)

b) -9a+4b

2. (4a’+3b*-6a+4b-2) + ( )

(2a-b*+3a®-4b+3) c) a’+4a’b
3. (a*-3a’b+4ab®-a’) + ( ) d) 5abZ-a’b+b*

(2b°+3b%a-2ab>-3b%) -
s : €) 5ab®-3a%b-b*

26+5) (. )

v f) ab-bet+7ac
. (a%+a’brab) + ( ) g) -5xyz
(3a’b-ab’)
6. (3x7y2%) + (2x%y2) ( )

I1. Efectiia las siguientes sumas y compara tus respuestas.

1. (5x°-7x%-3) + (x*+2x%-x+8) =

(Sol. 6x3-5x3-x+5)

2. . (7ab-5ac-3bc) + (2bc-3ab+Sac) + (10ab-7ac+3bc) =

21




(Sol. 43&7:{:*_2&)

| (2y+32) + (5y-62) ¥ (dy-2) =

S S o . (Sol. 3y+7lz)
(a*-ab+2bct+3c?) + (2§b+b?-3bc-4c2) + (ab-4bctc-a®) + (a*+2c*+5bc-2ab) =

(Sol. a®>+b>+2c?)

. (sz -2xzyz+5z xy) + Ay’ xz+dy2x>-Txz’y) + (4xyz _3x* yz-3xy z) +
(y*xz-xyZ —3x2yz) =

(Sol. xyz%)

(Sol. a*+ 3 b%)
- 10

2




TEMA 4 RESTA O DIFERENCIA

EJERCICIO CALIFICACION

;

I. Escribe en el circulo de la derecha el inciso que corresponda a la opcién correcta.

1. ¢Cual es una expresion equivalente a 3x’y*- (-2x%y*)?
a) -3x’yr+2x’y’

c) 3x’y-2x%?
d) -Elxy)z,'z-Zx!y3
e) Ninguna

2. El resultado de la sustraccion 7x°2’-10x%2 es:
a) -7x*z°

b) 3x22°

c) 17x*2*

d) -3x%2°

e¢) Ninguna

Al hacer la recta (5x*y*-3x*y) obtenemos:
2x :

5x°y*-3x’y

2y

0 00

‘Al suprimir un simbolo de agrupacion precedido por un signo menos, todos los
términos dentro del simbolo:
:-|a) No altera su signo

b) Cambia su signo
c) Todos sus signos son negativos
“1d) Todos sus signos son positivos
e) Ninguna

O

5. Elresultado de la sustraccion (4x*+3y*-6x+4y-2) - (2x-y*+3x*-4y+3) es:
a) x*+4y>*-8x+8y-5 :
b) x*+4y*-8x-5

c) 7x*+4y*-8x+8y-5
d) - x*+2y*-8x+8y-5
e) Ninguna

23




: IL 4lndicar si la igualdad es falsa (F) o verdadera (V) de acuerdo al resultado.

1. ;6ky2z - (-3xy*2z) = 3xy*z

2. ()éz,+y"f;zz-2xz—2yz) - (Y +Z2-x*42yz-2xzZ) = 2x*-22*-4yz

13 ('2X24;y2—k+y) - (x—2y+x2~4y2) = (x*+5y*-2x+3y)

X+ 3 *’y-zxy = -,_’ ’4_ ,*Y’+3 Ly

5

24 |



TAREA CALIFICACI()Q

do en el paréntesis la letra que corresponda a la

I. Relaciona las col escribi
respuesta correcta.

Operacion Respucsta Resultado
1. (-7a%be) - (-9a%bc) ( ) a) S5abc’-d4ab’c
2. (a’-ab+2bc+3c?) - ( ) b) 2x>-10x*+4x-3

(2ab+b%-3bc-4c?)
c) 1x*-14 xy*- _y

3. (ab-4bc+c2- 2y - ( ) 2 15
(a®+2c*+5bc-2ab) d) a -3ab+5bc+7c 2_b?
4, (4abc _3a’bc-3ab’c) - ( P €) 2a’bc

(b ac-abc -3a2bc) ; A
‘ 0 Li+Hlaxy'ly’
,(zx’-3x2+7x-5)- ( ) 20156

L 23xHTX) 18) 3ab-9be-c?:2a>

S (Bxyiz® +4xyz ( ) h) Txylzexyz
'i(-4xyzz- yz+3xy S RN
7. ‘,’,(_x’+ 3 %% LY’) - ( )
(_x3+ ny _y ?)
4 3 3
I1. Efectia las siguientes sustr i y campara tus resultados.

1. (7ab-5ac-3bc) - (2bc-3ab-5ac) =

(Sol. 10ab-5bc)
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o (OH2x x4+8) - (5X7-T-3) =

soat)

(32— (1?2 =
S A i

. (RHyR-ZH2xy-2y7) - (PHyPr12 H3xy-2yz) =

_(-lab+1b%) = (-lab-1b*1) -
42 a5 2

. (2ab+b®-3bc-4c?) - (ab-4bec+3c™+2b%)

(Sol. 1xy°2%
14

(Sol. 2x*-32%-xy)
. 2

(Sol. Zb%+'/5)
Looe 10

(Sol. ab-b>+bc-7¢%)

" (SoL. i rexixtl)

+
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EJERCICIO CALIFICACI()O

1. Escribe en el espacio de la izquierda el inciso que corresponda a la opcién correcta.

1. Todos los siguientes se usan como simbolos de agrupacion:

a( )
B[ 1
{ 3}

d) ___

@
2. Si se suprime un simbolo de agrupacion precedido de un signo negativo, los términos
comprendidos.

a) Conservan su signo

b) Todos son positivos
c) Todos son negativos
d) Cambian su signo

3. Al suprimir los simbolos de agrupacion de la expresion: 3a+{-5x-[-a+{9x-(a+x)}] } el

resultado es:
© a) Sa-13x
b) Sa+13x

c) -5a+13x
d) -5a-13x
e) Ninguno

4. Al simplificar la expresion: 2a+[a-(a+b)]

a) 2a+b
2a-b

c) -2a-b

d) -2a+b

e¢) Ninguno

y

5. Al simplificar la expresion: 4x*+[-(x*-xy)+(-3y*+2xy)-(-3x*+y*)] el resultado es:

6x*-3xy-4y*
6x3+3xy+ay?
c) 6x>+3xy-4y>
d) 6x3-3xy+dy*®
€) Ninguno

gL
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TAREA

resultado correcto.

CALIFICACI()Q

1. Relaciona las colummnas anotando en el paréntesis el inciso que corresponda al

Expresion con simbolos de Respuesta Resultados
agrupacion.
1. a+{(-2a+b)-(-a+b-c)+a} ( ) a) b
2. [+ {-(x+y)-[-xH(y-2)-(-x+y)]-y}] ( ) b) a-2b
3. 2a-(-4a+b)-{-[-4a+(b-a)-(-b-+a)]} ( ) ) atc
4. 20H{-5x-(-2y+ (-x+y)] «C 4 yr2x
5. (a+by+[-3a+b-{-2a+b-(a-b)}+2a] ( > e)';’y-zggj L
5 t) '2y-z

" IL. Suprime los simbolos de agrup

para simplificar y compara tus resultados.

1. -[-3a-{b+[-a+(2a-b)-(-a+b)]+3b}+4a

2. 4x*-{3x-2[y-3(x*-y)]+4}

(Sol. a+2b)

T (Sol —5x3+By-4)
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8y-{-7x-[(3y-7x)-(2y-8x)]+5x}

(Sol. 3x+9y)
3x% (3x-xy-[S(P-xy)- 3Gy +4xy) 352 o

(Sol. 2x*8xy)"

7m?-{-[m?+3n-(5-n)-(-3+m?)]}-(2n+3)

(Sol. Tm™2n-5)

. -[-3);+(-x-2y-3)]1;(7(2);+y)+(-x-3)+2-x+y

" (Sol -4)
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TEMAS PRODUCTO O MULTIPLICACION

EJERCICIO CALIFICACION

1. En cada caso elige la letra correcta.

1. Operacion que se debe de efectuar con los exponentes al multiplicar a’a®

a) Sumar
b) Restar
c) Multiplicar
d) Dividir

2. La operacion que se debe de efectuar con los exponentes cn la operacion (2)°

a) Sumar
b) Restar
¢) Multiplicar
d) Dividir

={3. La operacién que se debe cfectuar con los exponentes en la division x®

x?
a) Sumar

b) Restar

c) Multiplicar

d) Dividir

4. El resultado de 1a multiplicacion (x-+y)*(x+y)*(x+y) es:

a) (x+y)°
b) (x+y)
o) (x+y)’
d) (x+y)’
e) Ninguna

5. El resultado de la division (2x-y)’_es:
' (2x-y)*

a) (2x-y)’
“b) (@x-y'
oe) (2x-y)

d) (2x-y)?

€) Ninguna

30



6} El resultado’de la'potencia (3xy”) es:

I1. Rel las as anotando en cada paréntesis Ia letra correspondiente.
Propiedad Respuesta Resultado
b a"a" ( ) a) 1 Dae
2, a"a" ( ) b) a™b™
3.a%a®0 ( ) c) a™
4.2%a= 0 ( ) d) (ab)*=b"/a"
s o ( ) o
6. (@™ ( ) H a™ .
7. (/o)™ ¢ ) g) la .
(8. (arb)™ C "") by ampm

3



I11. En cada caso indica si la igualdad es falsa (F) o verdadera (V) de acuerdo al

resultado.

L7277 6. (3%)0=3*
2. 82.8’=64° 7. (-5)°=-1
3. 7*7'=7° o 8. (-5)°=1

o 9.27=_1/2°

s (3%=31 oy 10. 23=1/2*

~ " IV. Relaciona las columnas escribiendo en el paréntesis el inciso correspondiente.

[Operacion Respuesta Resuliado
1L (29 (357 ( ) a) -8a’b®
2. (-2a’b°%)* (-3a%’) ( ) b) 24x%y7
3. (2ab’)(aa?b%) ( ) ) alxy
o \4’."‘.:‘(-?;is,')’i4xyz)(-2x3y4) C ) d) -48a°0’
@Y ( ) €) 108x'?y*

5. - @'y axy)

) -108x'%y*

: V. Determina si la igualdad es falsa (F) o verdadera (V) de acuerdo al resultado.

2. (l /3x4y'-3)-z - 9x3y6

3. (2x?y-’)(6x'?y)(f/,x"y’) = an’y

4. (6x7H(Ex) =128
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s. r5'(.zm?z)f.’(z»rz);T =(z+2)" = U(z+2)"

6. [Py ) J(5xPy 25)(5xPy 28)? = y¥25x°2!?

VL. Relaciona las columnas anotando en el paréntesis la letra que corresponda.

Oéeracién Respuesta | Resultado
1.5x’y’(2x’y-5x’y‘+6xy’) ( Y a) -2x’y*+19x°b’
2. (x -3xy+y’)(4xy) ( )by x*+27
: 3 (Zx y’ 2 4% y3+7xy )3x -2xy‘(4x4y- ( ey Xy
6x’yiealy’y S
d) 6x’y*-15x* y’+1s 3y6
( )
e) x*+y°)
( )

f) 4’y -12x°y*+axy’

Cruz ‘(:!e acuerdo al resultado si Ia igualdad es falsa o verdadera.

a+ b)(Sa-7b) = 10a’+ab-21b2

(3:("-4y’-6x y+2xy’)(2xy-sx’+3y2) = -15x*+36x"y-13x’y*+6x%y*-2xy*-12y°




TAREA CALIFICACI(’)@

I. Cruza la letra correspondiente de acuerdo al resultado si la igualdad es falsa o
verdadera.

L 2y 'y 2y ) = 12y

2. (a+3)>(a+3)" = (a+3)’

3.6 xyw)(x’+xy+y’)v x +x’y’+y
a. -3x+9)(x-3)(x+3'

) -3x’+27x-81

HER (a"- J+a -a+l)(a+l)

< << < < <

6. (x’-xzy-2xy2+2y3)(x2+xy-y ) = x>+3x%y +axy?

II. Efectiia el producto de las siguientes expresiones algebraicas y compara tus
resultados.

1. 3-x-y)(2x+y+1)(x-y)

Sol. y*-2y*-3y+3x+5x2-3xy-2x>-Xy+2xy*
2. (SCyxy’+y*)(x-y)

Sol. x*-y*

3. (a*+a?b24b*)(b*-a%b?+a%)

Sol. a®+a'b*+b% |
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4. (xsy?)-la x4y2y)ﬁlll

IR IR

|5 (@+b)(@S-a’bra'b? -2’ +a?b'-ab®+b%)

6. (xi'"2¥4xm-2xﬁ'fl)(a?~23)

17, (3R e e

Sol. l/(x“yz)
Sol. a’+b’
Sol. a™*-4a™3+8a™'!

Sol. -6x>"-11x*" 1447
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TEMA 6 DIVISION O COCIENTE

EJERCICIO CALIFICACIOQ

1. Elige el inciso que complete corr te la expr

1. Al cfectuar la division x™/x" los exponentes se:
a) suman
b) restan
c) multiplican
d) dividen
e) ninguno

2. Elresultado de la divisién y™, y+0 es:

a) cero
b) 1
c)y

d) m

e) ninguno

3. Si m<n entonces x™

es igual a:

a) x"™
b) xme
c) 1/(x"™)
d) X"
€) ninguno

4. Todas las expresiones siguientes son equivalentes a -x/y excepto:
a) -(x/y)
b) x/-y
) (-x/y)
d) -x/-y

5. (x/y) "" es equivalente a:
a) -nxfy
b) y)
) /%)
Ld) XMy
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las col anotando en el paréntesis el inciso correspondiente.
_Operacion Respuesta Resultado
( ) a) ax™y*
( ) b) 1/(x+3y)*
( ) ©) x/2y°
( ) &) ‘1 Gy“/X"J
(
( .
(.
K¢ ; ‘
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IIl. Cruza la letra que corresponda de do al resultado si la igualdad es falsa o

verdadera.

Xy x
2. axy3-3x* xx;ngx’xz Zz} - -2y + 3x_-6xz

z 2yz

3. 6x"+4x’¥3-22ixzf-zx2 = 23+ sxy?-y 2y
3x

4. -12a"%b%+8a%%-42%> =3a%b"-2a*b?+1
-434'32 B

.2x5 z+3x y-4y z

6 ﬁ+16g-4x -2xy - ¥y - ’/,

: : 25’y
(|7 3Pvrient12xtvat - 3x+_By_- 662
. 2x* Yz 2z Xz
| 8. x™ 2 5xMex™ x™! L x4 6x° - S5x* - x
. xmd
IV. Cruza la letra correspondi si la igualdad es falsa o verdadera.

1.3x%+2x-8 . 3x-4
x+2

2. 13263 %42 o x%-x-2
x-1

3. 6x3+5x-1 - 3x+4+__3
2x-1 2x-1

4, Sx’+zx“+7x=+2x+3 - 4P+ x%-2x +3 + 4x-6
x2+1 . . : x*+1

5. 6y*-41y*+3 +6-3y2+6y 4+ ¥6
27‘-4y- . ) 2y -4y-3
6. 8x’+2x‘+7x2+2x+3 - 4x + x2-2x-3+4x+6
2x%+1 REr 2x%3+1

7. 2P45xy Ay o X+ 3y -y

2x-y - 2.5 4
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V. Relaciona las col correct te anotando en el paréntesis el
correspondiente.
Operacién Respuesta Resultado
1. X -xPyrayi+2ady-2xy?42y? ( ) a) x*+2y
xz-xy+y
2. 2x%+5x4x+1 ( ) b) x*+x +x*+x+1
-x2+x+1 :
3. 6x%-6y*-3y*+5xy’-x® ( ) c) -2x*-2x*-9x*-10x-19
2y 424Xy PeTaR L A 20%420
4., x> ( e
x-1
5. x>+1 « )
X e

x3-2x°-9x*+10x-19 -
SH29%+20 0
]
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TAREA

CALIFICACIO

I. Indica en cada caso si la

correspondiente.

tdad

es

verdad

ig

a o falsa cruzando la letra

1. x* 1 - xPxPxt]
x+1

2. x*32 . x%2x*+4x3-8x+16

x+1"

3. 24x’+40x%43x+5 - 8x*+1

L. 3x+5

1140 15x 4 8x%16 L34
|- o 5x224 o

5. 4xP-5x>+3x-2 - Ax*-Ox+12+ -14

x+1

x+1

6. 223 +x>-3%-2 o XH3xP+10x+27+ _68x+29

x3-3x+1

x2-3x-+1

\4 F
\% F

IL. Relaciona las col

correct

anotando en

el paréntesis el inciso

correspondiente.
Operacion Respucsta Resultado
1. _27x°-64 ( ) a) X-x+x-1
3x-4
b) 8x*+1
2. _1-x*+xt ( )
1x c) Sx+7
3. x%1 , C ) d) 9*+12x+16
st Lo S -
4. 24x°+40x*+3x+5 ( Ty
S 3x#s gt
5. 10x*414*-5%-7 < Y
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- 1IL. Efectiia las divisiones indicadas y compara tus resultados.

1. ( -2;4( -IIJ)9

&™) (™)
Sol. X7
2. x2 3 - x] -2
x; ) [(x3
R Sol. 1/x*
3. (xzyz)'z .
Gey?)®
- Sol. y¥2*
4. 4b-5 -1/3 -2b3 172 yi=
[ J [ ~b-J

Sol. a*/b

5. -65a™btc™
-15a"b" ¢

" Sol. 1373 a"binc

6. 45x'2¥':z°

-63x"y'z
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7. 112a%c?

48 a’b’c? -
18 15x3y* 10x7y2-0xy?

: ,—3xy2_

9. ;a%-5a°+31a%-8at2]1 "
a?-2a-7 .

10, 1253 +6x3y+1 5xy?-20x3-10xy+25v?
L L3-S .

111, 3253y
- r2xty

1120 3xM19xM3-1 0048y 35!
SR x3-3x+5

Sol. -5/(1xy’z%)

Sol. 7b¥/(3a‘c")

Sol. -5x7y?+10/3x+3
Sol. a*-Sa%+2a-3
Sol. 4x2+2xy+5y°

Sol. 16x'-8xy+ax"y-2xy  +y* ’

B

Sél. 3 A
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; '—e) nguno

TEMA 7 TEOREMA DEL RESIDUO Y DEL FACTOR

EJERCICIO CALIFICACI()NO

L. Elije el inciso que ¢ plete correct te el enunciado.

1. Si se divide f{x) entre (x-a) el resto es f{a), el enunciado anterior es el teorema:
h) Del factor

b) Del divisor

) Delresiduo

d) De la division

) De la division sintética

2. Si r es una raiz de f{x) es decir f{r) = 0, el binomio (x-r) es un factor de f{x). El
hinunciado anterior es el teorema
k) Del resto
) Factor
) Residuo
d) De laraiz
l2) De la division

B.Enla dlvxsnon (f(x) = 2:?-3x -x+8) (x+1) el residuo de la division es
R) (1)
b) f(-1)
) R0)
1) . f(8)

4 Una raiz o solumon de Ta ecuacnon f(x) = x>+4x*+x-6 = 0 es —2 entonces un factor o
Kdivisor) de f(x) es: .
) (x-2) - ‘
b) (x+2)

c) (x+6)

d) (x-6)

) Ninguno -

En la lelSlon ([’(*c) 4:3-2 +x-3) (x-5) el resnduo es:
) f(5) ‘ = i ) :

o ) f(-5);
c) {(3)
B D

" I©)  Ninguno
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6. Dos raices 6 soluciones de la ecuacién f(x) = x’+4xz+ 0 son: -2y-3, entonces dos
factores o divisores de f{x) = x>+4x*+x-6 son:

a) (x+2),(x-3)

b) (x-2),(x+3)

©) (x-2),(x-3)

d) (x+2),(x+3)

e) Ninguno

7. Que (x+2) sea factor o divisor de f{x) = x*+4x*+x-6, significa:
a) Que la division es exacta

b) Que es inexacta

c) Que no se puede dividir

d) Quec ¢l residuo cs difcrentc a O

I1. Relaciona las col as apropiad te escribiendo en el paré is la letra
correcta.
Division Respuesta Residuo de la division
1. (2x*+3x%-18x-4) + (x-2) ( ) a) R=fC/L)=0
2. (4x*+5x%-1) + (x+1) ( ) b) R=R0)=-4
3. (8x*- 4x=+x-3 + (2x-3) ( ) c) R=R2)=-12
27 .97 2
, ol d) R=R-1)=-1
4. (x3-2;(’+x-"4) +x ; : ( ) 4
B L € R=f-1)=7
5 (-3 +SxH8) + (xH) ( )
R e ‘ v ) R=f3)=11
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I11. Relaciona las columnas correctamente.

Polinomio Respuesta Factor o divisor de!
polinomio
1. f{x) = x"-4x>-7Tx*+22x+24 ( ) a) (x+2) f) (x+1)
2. f{x) = x*-7x-6 ( ) b) (x-2)
3. (x) = x*+32 ( ) 1e) (x-1)
4. f{x) = x’-x-6 ( ) d) (x-3)
5. f{x) = x-2x*-3x-2 C ) e) (x+3)

IV, En cada caso indicar, usando el teorema del factor, si el binomio dado es factor
del polinomio dado.

1. (x-1) f(x) = ¥*+2x2-4x-+1

2. (x+2) : () = x*-3x3-2x2+5x-9
B. (x+3) - ) = XAk 5x3
4. (x5)  _ BN o e =xtsxts
e R . T qx)‘=x6}?*’+3x3- z+7‘

a5,



TAREA CALlFlCACI()@

I. Relaci las col apropiad tando en el paréntesis la letra correcta.

Division Respucsta Resto 6 Residuo

1. (f{x) = x>+5x*+8x+6) + (x+3) a) R=1f-2)=0

2. (R(x) = 2x3-3x%-5x+1) + (x-2) b) R=f(>H)=12
3. (f(x) = x*-2x%-3x-2) + (x+2) c) R=f-3)=0
4. (Ra) = 4a’+a+27) + (2a+3)

s (t(’y);%vVZy”;l-3S)+(y+l)

d) R=f(-1)=33

A~ A A~
- N N N N

e) R=f1)=37

) R=(2)=-5

I1I. En cada caso indica si la afirmacién es Falsa (F) o Verdadera (V) siendo
Cf(x) = x*+3x>+12x-16:

1. (x-2) es factor O divisor de f{x)
2. (x+4) es factor 0 divisor de f{x)
3. (x-3) " es factor & divisor de f{x)

4.(x-1)  es factor 6 divisor de f(x) -

L] o " e | |
<igig <<

|5. (x2i) " es factor & divisor de flx)

a6



IN. Sea f(y) = 2y>-y2-y+2 calcular los resid 6 restos al dividir f(y) eatre:

l.y
(Sol. R=2)
SR (y-2)
(Sol. R=12)
F.}(y—i—l) o
(Sol. R=0) - -
4. (v-12) - :
| (SoL.R=r)
ke | S
(Sol. 3¥2) - .
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TEMAS DIVISION SINTETICA

EJERCICIO CALlFlCACl(’)O s

I. Elige el inciso que complete la expresion correctamente.

1. Si x=3 es raiz 6 solucién de la ecuacion f{x) = x*-4x’-7x*+22x+24 = O, entonces
a) £(3)=0

b) f(3) x0

o) f3)<0

d) f{3)>0

2. Si x = -1 es raiz o solucion f{x) = x*>-7x-6=0 entonces, ;Qué binomio es factor 6 divisor
de f(x)? .

a) (x-1)

b) . (x+1)

c) /x-1/

d) /x+1/

-] e) - Ninguno

3. Al aplicar division sintética a f{x) y a f{x) le falta una potencia de “x’ entonces el
coeficiente correspondiente es: -

a) 1

b) -1

c) O

d) x

e) -x

4. Si al dividir un polinomio f{x) entre x el residuo es 0, entonces, una raiz del polinomio
es: .

a) 1

b) O

i) -1

d) x

e) Ninguno

"1 5. Al efectuar la division (3x’-4x%-5x>-8x+25) + (x-2) el cociente y el residuo son
“ila) 3xM2x’-x%-2x-12, R =1
“1b) 3x*+2x*-x*-2x-12, R=-1

¢) 3x*4+2x*-x*-2x+12, R=1

d) 3x*+2x’-x%-2x+12, R=-1

e) Ninguno
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I1. Relaci las col apropiad te escribiendo en el paréntesis la letra
correcta.
Division Respucsta Resultado
1. (4x>-10x3+x-1) + (x-'12) ( ) a) y'-6y*+15- 10
y+4,
2. (x*-17x2-4) + (x+3) ( ) b) 3y*+2y+2-3
Cox=2 -
-2y3-z4y’+|5y+50)— ¢ ) c) 2x’- 2+2x-5+7 =
(y+4 . o R
‘ d) x’-sx?+x-3+ 5
4. (3y -4y -2y-7) (y-2) ( ) : ),;,3
. &)
5.(2 +3x’-x-3) ‘(x+2) C ) B ',_2
X 21D
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TAREA CALIFICACI(’)(-_) :

L. Indica si la igualdad es Falsa o Verdadera escribiendo al frente F 6 V.

1. (Ax>+6x%-2x+3) + (2x+1) = 2x742x-2+/2.1,
2. (2°-32°+42-5) + (z+2) = 2°-52'+102*-2022+402-76+'*/,,,
3. By +y’-4) + (y-2) = 3y*+6y>+13y*+26y+52+'%, ,

4. (2x3+3x%-4x-2) + (x+1) = 2x*+x-5+_3
x-1

5. (2x°-7) + (+1) = 2x-2x4+2x2-2x+2+%,

IL. Realiza las siguientes divisi di el método de ia divisién sintética y
compara tus resultados.

1. (C+4xP+Tx-2) + (x+2)

(Sol. x*+2x+3-"/42)

R. (x*+2x*-10x7-11x-7) + (x-3)

(Sol. XP+5:3+5x+4+% 5]

3. (Cxtx32) (x%i )

(Sol. X*+x*+x+1-"/,)
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50 (@x13x43x+7) + (x+1/2)

k. (4y3j+6y2-2yf3) +(2y+1)

@A T 3)

(Sol. X' -6 +ax? 4k 12-35,3) T

(Sol. 4x*-2x22x+4+ 01 12)

(SoL. 2y*+2y-2+%31)

51




“AHORA, NO TE ATROPELLES Y REFLEXIONA”

EJERCICIO OPCIONAL

1. En cada caso mueve un palillo y forma una igualdad

a) VI =11+ VIll

b) VIi=1
2. Se tienen 5 pedazos de cadena con 3 eslabones cada uno. Se quiere construir una sola

cadena cortando algunos eslabones y volviendo a soldar. El herrero cobra 42 por cortar y $5
por soldar ¢ Cuantos cortes se deben hacer para pagar lo minimo?

3. Quita 5 palillos para obtener 3 cuadrados del mismo tamaiio que los originales

4. El siguiente es un cuadro magico. Cada renglon, columna y diagonal suma 13 2
jcomplétalo!

3

2% 4% 62

5V

SUERTE Y RECUERDA QUE EL EXITO NO ES UNA META SINO
UNA CONSTANTE SUPERACION
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UNIDAD 11
PRODUCTOS ESPECIALES

TEMAS:

1. CUADRADO DE UN BINOMIO
2. PRODUCTO DE DOS BINOMIOS CONJUGADOS

3. PRODUCTO DE DOS BINOMIOS CON UN TERMINO COMUN
- 4. EL CUBO DE UN BINOMIO

5. OTROS PRODUCTOS ESPECIALES
- CUADRADO DE UN POLINOMIO

- BINOMIO POR TRINOMIO
- PRODUCTO DE DOS BINOMIOS CON TERMINOS SEMEJANTES
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ALGUNOS PRODUCTOS NOTABLES DESDE UNA INTERPRETACION
GEOMETRICA. LAS FIGURAS DE ABAJO MUESTRAN LA IGUALDAD DE
ALGUNOS PRODUCTOS ESPECIALES CLASICOS.

=24l
V///// a+b [|:_—> (a+b)? =a’+ab+ab+b®=a’+ 2ab + b’
//'l

4— a+b—»

—Tb“:> (a-b)? =al 2(b)(a—b) - 1?
_l_ b %a$ = 2 ab o bR

=a® - 2ab +b?

a’-b*> =(a+b)a-b) +(atb)(a-b)
2 2

a’-b* =(a+b)a-b)
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EL ELEGIDO DE LOS DIOSES
( EVARISTE GALOIS, 1811- 1832)

La historia de Evariste Galois es sin duda la mas triste y lamentable dentro de la historia dd
las matematicas . A los doce aiios ingreso al Louis —Le — Grand de Paris, despues dd
ingresar a un curso optativo de matematicas, se apasiona por ellas y cambia radicalmentd
su vida: leyo en dos dias obras que se estudiaban en dos afios. Muy pronto demostré que las
ecuaciones de 5° grado no ticnen soluciones generales ( demostracion que muchog
matematicos no habian podido encontrar) . Sus ideas y actividades politicas lo llevaron 4
abandonar casi por complcto a las matematicas . Por sus actividades fue hecho preso; all
se enamora de una joven , motivo por el cual es rctado a duclo . La noche anterior al
duelo( con solo 21 aiios de edad) escribié unas sesenta paginas de matematicas. En ellas sd
expone su teoria de grupos abstractos; fundo asi el dlgebra abstracta moderna . El legado dq
Galois les tomo varias décadas en comprender a los matematicos y fisicos de la época. Uq
importante matematico alecman dijo acerca dc Galois: *“ Si s¢ considera la originalidad y
profundidad de las ideas , cl testamento matematico de Galois es , quizas, el documentd
escrito mas valioso de toda la literatura de la humanidad™
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TEMA 1
CUADRADO DE UN BINOMIO .

EJERCICIO CALIFICACIONO o

I Elige el inciso que ] correct te la expresién

1. La regla para desarrollar el binomio ( P S

a) x + y

b) x3y?

c) X3+ 2xy + y2

d)x® + xy + y*

€) ninguno

2. El desarrollo correcto de (X - ¥)7 €8 ...o..ccooieeriecunies ereeeeerieesessnessessessenin

a) xX*- 2xy +y°

b) x® - yz

c) - 2xy-y*

d) x*- xy+y?

Te) mnguno

3. La expresxon (x+ Y2 @SIBUAL A e Ceeenreseaesne e rennes S
a) x2 Ay :

1ar El desarrollo correcto de (w/x V) €St i e e %
| @) x+y '
b)2(Vx +Vy)
o) x+Vxy +y
dDx+2VxVy+y
€) ninguna ) . 5 .
5. El desarrollo correcto del binomio ( x-1 )* es: ......... eeseoresete sosesesiesnnns S TP
a) % +1 ;
b)x*-1
c)x*-2x+1
d)x*-2x-1
e ) ninguna
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1. Relaciona las columnas escribiendo en el paréntesis el inciso

correcto.
PRODUCTO RESPUESTA. RESULTADO.
1.(5a-b)? ( ) a)9a’x"+2| 9¥z
2.(7x+3y)2 ( ) yz a’z*
3. (9x%y - 2xy?)? § ; b) 64x®y® + 240x*y® + 225y*
4. ( 8:(“yJ + ISyz)z ( ) c) 25a% - 5ab + b
5. (19ax’y - 11a’bx)? ¢ ) d) 25a% + 2 + 4b*
6{3 x*-2:x] ? ap? 25a%

e) 49x% + 42xy + y*
f) 25a° - 10ab + b*

( ) 2) ox* -ax’ +ax’
25 5 9
( yioo|om 81x%y? - 36x°y® + 4x%y* e
i) 361ax'%? —~ 418a%x%° A
121a%%x* : :

ITI. Analiza cada igualdad y anota una () sies falsa yuna (v ) sies

verdadera.
N (8xy+9m )2 = 64 x*y*+ 72x°ym® + 81 m°®
2 (xn+yn+l) a3 2™ g g A2
3:.010x Z9xy® ) = 100 x® 180xy +81x’y‘°
45 (8 23 X2 2R e ox
|'5. (92’be - 8ab® )2 = . 81a%b%c* - 144 a'boc a‘b’c+g :
L7 mismes o 49m® 35 mY ‘zsm
6. (llxy’. +3a’b 2= 121x¥ -11+9a“b2 L
vl 3a2b 2xy® 9a'b? . 4’ yS.:
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CALIFICACION ©

I. Completa en forma correcta las siguientes igualdades escribiendo en
cada espacio ¢l término faltante.

1.(2x+|:])’]:l +|:] + oy?
2.([ ] -2b)? = a“+|: +[ ]
;3 ( :] 2xy) 49x* +:| + :I
>t =L o + e

l_l] I+ +25x1

TAREA

bi ios al drado y compara tus

II. Desarrolla los siguientes
resultados.

1. (XPy-22)%=

J12f sx+2y)*=
-2y 5x

Sol. x4y2+422-4x2yz

k’x%?&j’: :

1s:¢ Si;‘y'+:7y322)2=




TEMA 2

PRODUCTO DE DOS BINOMIOS CONJUGADOS

EJERCICIO CALIFICACION

1. Anota en el rectiingulo de Ia izquierda el inciso que corry

1. Son dos binomios conjugados:

D a) (-x-y), (x+y)
b)(x+y)(x+y)
) (x-y)(x-y)
d)(x-y)(x+y)
e) ninguno.

: 2. Es cl resultado de ( xy* - 7x* ) (xy* + 7x* )
D a) x%y* - 14x%y* + 49x°
b) xzy" + lttx"yz + 49x°

|

d) xXPy* + 49x°
- e)ninguno
3. Es el resultado del producto ( 2x + 3) ( 2x + 2)
a) 4x*-6
_b) ax® + 10x+ 6
c) a4x*+ 6
SR d)ax® + 5x+6
o]~ - e) ninguno
_' 4, Es el resultado del producto (- a + 5) (-a- 5) es:
- I:I a)a’®-25
LT b)25-a%
c)a’+25
d)a®-10a+25

‘|';. - e)ninguno R
o 5. Es el resultado del producto |1 + 3 1 - 3} es:
: I:l b a*f b A’

ayb® — a'®
b)1-9
b® a’ dH9-1
al® pt
c) 1-9
) ;8 a_w
€) ninguno
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II. Relaciona las columnas anotando en el paréntesis la letra correcta

OPERACION RESPUESTA RESULTADO
1. 2x+1)(2x-1) ( ) a) x*-3
2n
2. (1L x+4)(1 x-4) ( ) & y7-16
2 2 c) x+2_ ydo-2

3. (x=V3)(x+V3) ( ) d) x—2
4. ‘( 0‘.‘lx‘- ‘0.0'1 )’(“9.1’7x7+,o.01) ( ) e)\,:9x;'y6 =

Sy

e )

- ( )

(x>

-+ x5 2) (X +x+2) ;

Completa cada expresion para formar oraciones verdaderas

whe=

E! binomio conjugado de 3a® - 5ab es:
(x +3a’b) es el binomio conjugado de:

( a+ b)? — 3 se obtiene multiplicando (a +b) + vV 3 ;r‘.

( x —y) se obtiene de multipticar (Vx + Vy ) bof:* B

. Elproducto[(x-y)+3h][(x~y)—3h]es:




TAREA

CALIFICACION

I- Escribe en los circulos el término que falta a las siguientes

igualdades

1. (3xy+ O ) (3xy-

v* — 4a°b*

2, (5a° O )(Sa -3ab’) 25a* _Q

* conjugados

“II. Obten los productos indicados aplicando la regla de binomios

- (-2ab>= 3a%b%) (2ab® +3a%b%) =

2. (-"15a + 8b) (15a + 8b) =
(-8a’b— 7ab”) ( 8a’b — 7ab’) =

4 (2x=5)(.2x+5) =

(3x=2)(3x+2)
4771343

;([x+y:|"h)([x+y]+h)2"
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TEMA 3 '
PRODUCTO DE DOS BINOMIOS CON UN TERMINO

COMUN.
EJERCICIO CALIFICACION

| Escribe en el espacio de la izquierda la letra que corresponda a
la resp ta correcta

1. Sondos binomios con un término comun:
,:l a) (3xy+2)(2xy+5)

b) (xy+2)(xy +5)

) (-2xy+2)(2xy+5)

d) (1xy+2A (1xy+

2 2
e) (xy+b)(ab+c)
2.: La suma de los términos —3xy* ; 5xy° es:

e 4. El producto de los binomios ( x + a) (x +b) es:
: I:Ia) x* +abx +ab
b) x*+ (a +b) x + ab
c) . x* +ax +bx
d) x+(at+ b)x+ ab
¢) ninguno
5. El producto de los binomios ( -3a%b® +3 ) (32’6’ - 15)es: . . . ... .
[:la) 9a'b® — 18a%° — 15 s
b) 9a't®-15
c) 9a*b® + 6a%® — 15
. d) 9a%®—6a’’-15
e) 9a’bh® +36a%° — 45
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I Relaciona las ¢ anotando en el paréntesis la letra

correspondiente

PRODUCTO RESPUESTA RESULTADO

1. (x+11)(x+5) ( ) a) x*+ 23x+90

2. (x-14)(x+3) ( ) b) 4x’y?+6xy ~ 18

3. (x+18)(x+5) ( ) ©) 10.24x%+ 1.6xy — 3.36y7
4. (2xy’ - 6)( 2xy’ - 5) ( ) d) 9x°-18x*+8

5. (-2xy — 6)(-2xy + 3) ( ) ’ 5.5

6. (3x*—43x>-2 2 39k

- r C s ¢ ) e) 625x +:1.32x—0.12
7. (3x% — 2) (3% — 4% ¥ oy f) x+16x+55

.3 3

8. xfx] x—3y.):- ( y .

S 10L ST 10) ) . g
9. (2:5x+1.2)2.5x-0.1) " ( 2 "‘9x-6x+8x

( ) i)
10. (32x+21y)(32x—16y) : )
k) 4x’y‘ -2zxy’+3o

I11. Analiza cada igualdad y escribe frente a clla ( ) si es falsa y (v) si es verdadera

L QY +3) (Y = 8)= ¥7 = 5Y = 28 conreeieeenencencemens et ettt as st e ( )
2. (AN F9) (V= 1) = N BN = B ettt ee s eeemseseeneenesenas ( )
3. [7xy+g_ [7xy_;%—49xy’f1axy—ga’ ............................................ 0

4. [7a’b+4 c][]ab 3j=49a‘b’5+7abc5 12 e, SRR )
5. (2xy —6x) (2xy - +3x) 4xy 2 ' '

‘| 6. [’Sa 2 [Sa+3
|7 _(4ab3 + L ) ¢ 4ab

8. (xy —4x)(xy +3x

9. (Xy= g_x)(,x?y;—k:'(
—3.1 S
10.[ 1 Vx oL ) [Uix+d i =o N s
2
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CALIFICACION O

TAREA
1. Rel Ias col escribiendo en el paré is la letra correcta
OPERACION RESPUESTA RESULTADO
L. (xy—6) (xy+4) ( ) a) £y’ +x’y + 6x*
$ ) 4 2. 25 -
b) 25x4yz -5 xzyz _*7342_. o E

NN N N

S (2W = B)(2W A1) = AWP + 3W — BB oot b
;’[3x2y;'4gJ E;x’y_ 11:_q)= ox’y? — ox’y* +
. 5 5

N

=9a%? +3a%b — 5a°............

5

[

(3xyz<4w) (3xyz + Tw) = 9x%y*z® — 9xyzw — 28w*

ab-1a) (3ab+
2 2

3}

4

4

—-7y*

.. [4mnJ + szJ ﬁmn’ - xzj = 16m’n® + 12mn:’yz
. 2 2 ;
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III. Efectua los siguientes productos y compara los resultados.

1. (-3xy — 5) (-3xy-2) =

Sol. 9x2y2 +21xy +10

2. (4xy—2)(4xy + 15) =

Sol. 16x2y2+52xy—30
3. [ady’ -1y [adv’+3 y| =
S 2 5 2

2 4 46

Sol. — 3y  + +16x y
25

:Sok: 4a2b6 - 4ub’cz - ZEA
: . L4

s (2xy?2 3wt ) ((axy’2 + 2wt ) =

Sol. —6w* + 2xyrzzv3>,w*0- 4x2y426
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TEMA 4
EL CUBO DE UN BINOMIO

EJERCICIO CALIFICACION ©

| 8 Elige el inciso que complete correctamente la oracién
1. EI desarrollo del binomio (a+b ) es:
a) a +b?
b) a®+3a’b + 3ab” + b’
c) 3a+3b

d) a®+3ab+b’
e) ninguno

2. El desarrollo del bmomlo (x-y) 3es:
a) x3+ 3x y + 3xy - y

b) x3 - y

c) x —3xy+3xy -y

' d)'x +3xy 3xy —y

e) nmguno :

3. El resultado de( x= 2) es

0000




. Relaciona las columnas escribiendo en el paréntesis el
inciso correcto

PRODUCTO RESPUESTA RESULTADO
1. (3x—2)3 ( ) a) X -3x°+6x*—8x®
2. [2x2+1x)? 8 2
- 2 ¢ ) b) 27x’ ~9:% +2x -8
3. [2x~4 3 C ) 8 2 27
3 c) 125x> — 25x% + 45x +
4. (sx-3)3 ( ) 27, 2 a
g 3. ) d) 27x —54x +36x ~ . 8
5.2 =-1? ( ) ) 8- 16x* +32x—64
6. (1+x)3 ( ) .
: 2. 3
37y DT 0
X . o
3) : . h) l+3x +3x +x 3
i) 125x° —25%° +45 =27
27 2 Y4

“ ML . En cada caso indica si la igualdad es falsa () o verdadera
¥ (v), analizando el resultado.

i‘i,:(xy y) —xy—3xy +3xy—y ¢ )
{2...‘(3x+2) —27x +54x +36x+2 )
3.0 (ny —3x y) —8x )
*4.:‘-_(4a —3) :
: 4 9

DESF
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TAREA _ CALIFICACION ©

I Analiza cuidadosamente cada igualdad y anota en seguida
(f) si es falsa y ( v ) si es verdadera.

2552 4+ 1355 = 27 oo «

‘:9>x4y2 + xzy L U SO P PO ( )
PSS RARE 27 N
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1. Desarrolla
resultados.

los siguientes binomios cabicos y compara los

ll.v < -n3="

2. (llx—4)> =

5. (6% Saxy® ) =

S5 1015
Sol.3x -3x +X -

Sol. 1331x" + 528x — 14325 - 64

6 2 4
Sol. Gax~ 4 108x" — 14dx -2
125 245 175 34

a s .6
sol. oy ~279%+ 276° ]
320 200 125 512

5

D510 7 R 9630
Sol.72x'y .- —216x'y  +21l6X y —-8x y-
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TEMAS

OTROS PRODUCTOS ESPECIALES: CUADRADO DE
UN POLINOMIO, BINOMIO POR TRINOMIO Y
PRODUCTO DE DOS BINOMIOS CON TERMINOS
SEMEJANTES.

EJERCICIO CALIFICACION O

L Relaciona las columnas apropiadamente escribiendo en el
paréntesis el inciso correcto

PRODUCTO RESPUESTA NOMBRE
1. (x+y+z)? ( ) a) Binomio por un trinomio
2. (a—b) (a2 +ab + bz) ( ) b) Producto de dos binomiog
3. (ax+by) (cx +dy) ( ) con términos semejantes
2 ( ) c) Binomio al cuadrado
4. (xt+y+z+w) . .
2 2 ( ) d) Trinomio al cuadrado
5. (a+b)(a—ab+b) e) Binomio al cubo
f) Polinomio al cuadrado
Im. Relaciona las columnas correctamente
PRODUCTO RESPUESTA REGLA
1. (a~b) (@ +ab+b) ( ) a) acx® + (ad + bc) xy + bdy*
2. (ax+by) (cx +dy) ( ) b) a-b®
3. (x+tytzt+w) g ; ¢) acx® + (b +d) xy + bdy”
4. (~a#_b)(a’—.ab+b’) ( ) d) 2+ y,z‘{-lf,zz;b-i- W+ 2xy
50 (xHy+z)? 2xz +2xw i +.2yz + 2Zyw 4
e) a‘t
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. HL En cada caso indica si la igualdad es falsa ( ) o verdadera ( v)

1. ‘(;e;\vzr)(':cyzf—zx ) = K3 H Bttt e )

(3x—y) (9;5+3xy+y2)=9x2—y’ ................................................................... ( )

9x* + Ay’ + 927 + 4w’ — 12xy — 18xz + 12xw.
o FAw - 12wy - 18xz + 1
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TAREA CALIFICACION ©

| Relaci correct te las columnas escribiendo en el
paréntesis la letra apropiada

PRODUCTO RESPUESTA REGLA PARA APLICAR
1. (x+y)? ( ) a) a’+b
2. (x+y)(x-y) ( ) b) a®—2ab+b?
3. (a+b)’ ( ) ) x* +y*+ 2%+ 2xy + 2xz 4
4 (a-b)® ¢ ) 2yz ‘
5. (a-b)? ( ) d) acx®+ (ad + bc) xy + bdy” |
6. (a+b) (a’—ab +b%) ( ) e x> +y'+ 22+ w + 2xy 4
7. (a-b)(a®+ab+b? ( ) 2xz +2xw + 2yz + 2yw H
8. (ax+by)(cx-+dy) ( ) 2zw
0. (X +y+Z)? ( ) ) a’+b’+ab
10, (x+y+z+w)2i - ) g) a®+3a’b + 3ab®+ b
O R h) a®—3a’ + 3ab’-b’

i) x2 - y2

) Lraxy+y

k) a®—b?

. Efectua los siguientes product notables apli do la regla

correspondiente y compara tus resultados

1 (Lxy -2)%=
: 2

Sol. 52 ¥2 - xy;3 + 26
4

2 (3xy+2x2y’)=

Sol. 9x2 v2 + 12x3v4 +4x4¥(
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(5x—2y* )=

Sol. 1255 - 150x%y° + 60xy" = 8y

(n+3)(n? —3n+9) =

Sol. n’ +27

(%® =3y) (C+3x°y +9y*) =

Sol. x9—27y3
.. (2c -d+3)%2=

Sol. 4c® + d%ded + 12c -6d+9

(3x—2y+z—2w)2=.

Sol. 9x2 + ay? -c_»zz yav? 2 12xy + 6xz -'yjz:gw‘—dyzg}- Byw —dzw .

6 -

3




8. (3. a =2bc) (3 at2bc) =
TR O

§

-
o

9. (Vx,+y—2z+w)3=

SoL (x+¥) =3 (x+N 22+ W)+ 35+ yX 22+ W)® —(22+ W)

10. ( 2xy” — 7ab) ( 5xy” + 4ab) =

Sol 10x%y" - 27abxy” — 28a%b°
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A MANERA DE TERAPIA DE RELAJAMIENTO

EJERCICIO OPCIONAL

1. En la siguiente serie § Cual es el namero que sigue?

1 [3 [7 113 21 [ 2 ]

2. En los puntos de la siguiente figura coloque los niimeros del 1 al 9 sin omitir ni repeti
ninguno, de tal manera que sumen 17 por cada lado.

Elabora la siguiente figura de un solo trazo sin pasar el lapiz dos veces por la misma linca.

4. Se sabe que 8 bolas de billar aparentemente iguales, tiencn el mismo peso, menos ung
que pesa ligeramente mas que las restantes. Usando una balanza ; Podras determinar cua
es la bola que pesa mas con tan solo utilizar dos veces la balanza?
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UNIDAD III
FACTORIZACION

TEMAS:

1. FACTOR COMUN

2. AGRUPACION DE TERMINOS

3. DIFERENCIA DE CUADRADOS

4. TRINOMIO CUADRADO PERFECTO

5. TRINOMIO CUADRADO NO PERFECTO

6. SUMA Y DIFERENCIA DE CUBOS

7. SUMA Y DIFERENCIA DE POTENCIAS IGUALES

8. SUMA YRESTA DE TERMINOS APROPIADOS

9. MAXIMO COMUN DIVISOR Y MINIMO COMUN MULTIPLO
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LES FACTORIZABLE O NO?

; Cuales de los siguientes polinomios se pucden factorizar?

1. a>—4
2. a>-6
3. a®+ 16

i) Solo el primero. Esto es cierto si se exige que la factorizacion tenga sélq
coeficientes enteros:

a’—4=(a+2)(a—2)

ii) El 1° y el 2° también es cierto, si se permite que la factorizacion contengg
coeficientes reales, entonces:

(@ - 6)=(a+V6) (a - V6)

§ii) Todos son factorizables, esto también es cierto si la factorizacion se puedd
zfectuar sobre el campo de los nameros complejos y entonces:

a’+ 16 = (a + 4i) (a — 4i)

OBSERVACION: La siguiente unidad trata de factorizaciones sobre los
enteros (Z), o cuando mas sobre los reales (R).




AL —JWARIZMI
(780-835)

Es indiscutible ¢l hecho de que a los drabes se debe el desarrollo de una
de las ramas rectoras y eje dentro de las matematicas: “EL ALGEBRA”.

De todos los matematicos arabes sobresale sin lugar a dudas,
Al- Jwarizmi, quien dio a esta disciplina su forma clasica. Nacio en Jwarizmi
a fines del siglo XVIIl. Compuso la obra “Kitab Al- muhtasar fihisab Al-gabr

Wa- almuqabala, Al-gabr se transformé en algebra que significa ecuacion o
restauracion.

Al- muqgabala son los términos que hay que agregar o quitar para que la

igualdad no se altere, por lo tanto el algebra en rigor, es el estudio de las
ecuaciones.
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TEMA 1

FACTOR COMUN ©
EJERCICIO

CALIFICACION

1. En cada caso elige la letra que complete correct te 1a oracién.

1. En la expresion ax + ay + az, el factor comin esU
a) x
b) y
c) a
d) z
e) Ninguna de las anteriores

2. El maximo comun divisor numérico de la expresion: 4x* y*+ 8xy’z — 16x°y" e
2) 4 N
b) 8
&) 16
d 6
Te) 2
f) Ninguna de las anteriores

—16x°y* es.

PR T

'B. El maximo comun divisor literal de la expresion: 4x® y*+ 8xy’z

| X
X
%%
z
Ninguna de las anteriores T

- {4, El factor comin de la expresion: 42 y>+ 8xy’z ~ 16Xy es...... ... R “..;U
1 8 axy

f) Ninguna de las anteriores
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5. La factorizacion de‘la‘exprn;s n:
a) 6x°y*(2x+y+3)
b) 62 y*(2x-y-3)
c) 6x*y*(2x+y-3)
d) 6x?y*(2x-y+3)
e) 3x*y*(4x-+2y-6)
f) Ninguna de las anteriores

23y 6

x* y* = 18x°y? esU

I1. Relaciona las col apropiad te escribiendo en el paréntesis la letra

correcta.

EXPRESION ALGEBRAICA RESPUESTA FACTORIZACION
1. 25x" — 10x° + 15x° — 5x* ( ) a) 12m’n (1 + 2mn — 3m’n® + 4m’n’
2. 9a% - 12ab + 15a°b* — 24ab® ( )  |b) SOabc (2ab® — 3bc + b?c? - 4c
3. 12m*n+ 24m®n*- 36m*n® +48m’n* ( ) |c) ab (3a + 6 — 5a°b + 8ax + 4bm)
4. 100a’b%c — 150ab*c? + 50a b~ ( ) d) 3a (3a—4b + 5 a*b* — 8b®
200abc?
5.3 a’b + 6ab-5 a’b* + Ba’bx + 4ab’m |  ( ) e s (sx* -2 —3x— 1)

)5 (5x° -2 +3x— 1)

IX1. Escribe enfrente de cada igualdad (F) si es falsa o (V) si es verdadera.

1. ~56a°x> + 40 a?x7-16a%x> = 8a%x® (-7Ta + 5%% —2)..cecioireeieeeeeeceeret e
D. 35m’n’x + 20m*n’y + 25m®n’xy = 5mn® (7m?x + 4n’y + Sm’nxy)..............

B. 24b%’d® + 42b%c’d - 30b%c*dx = 6b%c*d (4c>d® + Tbc® + Sb’x)..:i .t

Bo1262%m*n’x + lv'9:83’na1"r>15x -':.7ga" 'n’x = 18a’m°’n*x (7 +l la - 4a%).

- 225x°y5 - 405x%y’ +135:y% = 45x%y° (5y — 9x + 3)...

36 ih]hé + 24 mn*- 60 m’n’ =12 m’n* 3m +2n=5)....
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TAREA

CALIFICACIONQ

1. Cruza la letra (F) 6 (V) segin corresponda en cada caso.

—

1}

. 3x%y2? + 2xyP2® - Sxyz" =xyz’? (3% + 2y - 52%)

. 1922 ~ 288a°b* + 160a°b® = 32a%> (6 — 9ab -+ 5b2)

33x°ym < Adxy?m'+ 55X =1 1xm G < 4y% + 5).1 oeireeeearierereieins e :

LT N
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11. Factoriza los sigui

A

tes expr apli

resultados.

factor comun y compara tus

1. xly — xy? =

k. 288am? + 432bm? — 252cm*=

ib. ox’y? - 7x°y? + axy =

fﬁv‘sé (x=2y) = b(x = 2y) =

: 8. (1+3a) (x+ 1) —2a (x+1)+3 (x+ )=

(Sol. xy (x-y). .

(?o‘l. ‘)‘(‘()(‘ -l

(Sol. x™ (* 1]

(Sol. 36m? (8a + 12b - 7c!
(Sol. x'y (9xy* - 7€y +4

) (Sol. Xy* (-3ax + 2by + 3

(Sol. Xy? (Bax+dby+3)] -

(Sol{x+1) (a+a]
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TEMA 2

FACTORIZACION POR AGRUPACION DE TERMINOS

EJERCICIO CALIFICACIOIQ

1. Elige el inciso que ¢ correct 1

1. La factorizacion completa de ax + ay + bx + by esﬁb
a) a(x+y)+b(x+y)
b) x(@a+b)+y(a+b)
c©) b(x+y)+a(x+y)
d) (x+y)e (a+b)
e) Ninguna de las anteriores

2. El producto (x - y) (3a + b) es la factorizacion de la expresién.....................L.......’.sc(ﬁ:rv
a) 3ax -+ 3ay o

b) 3ax —3ay + bx—by

¢) 3ax-3ay + bx + by

d) 3ax-—3ay-bx-by

e) 3ax+3ay + bx+by

f) Ninguna de las anteriores

3. El producto (3x + 5) (y — 4) corresponde a la factorizacionde ...............cc.oceeeltn ‘.'..SJ:::’
a) 3xy-~5y—12x-20 . R :

b) 3xy+5y— 12x-20

c) 3xy+5y— 12x+20

d) 3xy-—S5y-~ 12x+20

e) 3xy-S5y+ 12x+20

f) Ninguna de las anteriores

K. El producto (3b + 8) (5a - 14) es la factorizacion decf;:-r";
a) 15ab+40a-42b-112

b) 15ab+40a +42b—-112

c) 15ab-40a+42b—-112

d) 15ab+40a+42b+ 112

e) 15ab+40a-42b+ 112

f) Ninguna de las anteriores
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5. El producto (5m ~ 9) (2n — 3) corresponde a la factorizacion de la expresion........ dlﬁb
a) 10mn— 15m+ 18n + 27 AR

b) 10mn+ 15m- 18n+ 27 CRTREE

c) 10mn—15m- 18n+27 '

d) 10mn+ 15m + 18n + 27

e) 10mn - 15m - 18n - 27

f) Ninguna de las anteriores

I1. Relaci 1as col as apropiad te escribiendo en el paré is el inciso
correcto.
EXPRESION RESPUESTA RESULTADO

1. 15am + 12an + 10bm + 8bn ( ) a)y(7mn—-6)(5n-1)

2. mx + 4my + 3nx + 12ny O ) b)@@a+b)(m-n)

3. am + an—bm-bn ( ) c)(a+b)(m+n)

4.35mn® +6 —30n - 7mn ( ) |d(@-b)(m-n)

S.am-an—bm+bn |7 () | Gx+4ay) (m+3n)

6. am — an + bm — bn ) |pEm-D@+s)

7 a;ﬁ +an +bm +bn ( ) g) (3a+2b) (5m + 4n)

8. 6mn — 7n = 35 + 30m ( ) |h)(3a-2b)(5m+4n)
)(@—-b)(m+n)
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TAREA CALIFICACION

I. Indica cruzando F o V si la igualdad es falsa o verdadera.

4. 14ax — 21ay — 6bx -+ 9by = (2x — 3y) (7a + 3b)

5. 8ax — 10 ay + 28bx — 35by = (2a + 7b) (4X — 5¥)....vrveeeenaeeeenirannaenn.s e F.l'v
5. 6ax — 8bx — 15ay + 20by = (32 — 4b) (2X — 5¥)cnvniineeinieneein e eeeae s F |V
I1. Factoriza las siguientes expresiones por agrupacion de térmi Compara tus
resultados.

L@+ Xy +xy’+y’) =

(Sol. (x+y) (xX*+¥*
D x'+27x' ~x*-27= -

- (Sol. (x*+27) (x*-1 -
P.x’y’—y3+8x3-8= e &

e
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Y x¢.+yo_xzy4__x¢yz =

5. ax—-ay +taz+x-y+z=

k. asz_ éxz.:_"z‘azy +2axy + x° — 2x%y =
7. a%x - ax? - 2aly + 2axy + x* — 2x%y =

‘ F 3a’ - 3a%b + 9ab® — a®’ + ab - 3b* =

9‘. 2x* -’nx2 + Z)gz? —nz? - 3nf + 6xy* =

10. 3x° + 2axy + 2ay* — 3xy* — 2ax - 3’y =

(Sol (X'~ y) (&= y*] |

(Sol-(x—y.*z)(-+| .

(Sol. (x - 2y) (aax +x*] |

(Sol. (a*- ax + %) (x -2y

' (Sol. (a-1 Xa-ab+3b]

86




l‘ ZJ_ Q' 2 I 3
1. a’b* — n+ a’b’x" — n'x* — 3a” b’x + 3n'x =

12, a .+ at+al+l+x2+a%k® = (ool (el Bt

(Sol. a2+ 1) (a+x2+1
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TEMA 3

DIFERENCIA DE CUADRADOS

EJERCICIO CALIFICACIONO

I. En cada caso elige el inciso que plete correct te Ia expresiéon:

a) x*-1
b) x-1
c) 1-x2
d) 1-x
e) 2-x°

a),16x- y‘ o E R O T e D

L b) 16x2-5y!
“c) - ax? -25y

-f) Ninguna de las anteriores
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io se debe multlpllcar 12.a%° + 9y* para obtener 144 a*bh®- 81y* 2.8
e s 10x 25x° 100x'9

sx* 10x°
e) 12a’! + o9y'
sx* 10x*®

f) Ninguna de las anteriores

‘I1.- Analiza cada igualdad y complétala correctamente.

—L— D) (9

F 1 f9a’b‘c‘d“ =G +3ab2c’d) (1 —[:I )
o= () (%)
L1 L) (L0 LD
5.100mn—-x (D D) (D E:D
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111 En cada caso indica si Ia igualdad es falsa (F) o verdadera (V).

“225 289 15 1 15 —) H B

. 4m® = 729y'%2% = (@m® ~ 27°Z) 2P ~ 27Y°ZY)c et enenianee I I -
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TAREA CALIFICACION ©

a

L. Factoriza las siguientes difer ias simplific al maximo,

1. 16m®n® — 169x%y°®

. 256x% -1

6; (Zx +1)z__ (x +4)z .

- (e 3)"{(; -5)

B ator - asy?
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d

11. Factoriza 1as sigui expr

plific

al maximo.

1.(2a+b-c)*-(a+b): =

. a® —b*=
B.1-bf=

.h.a’b-bla=

5. (5a+2b)*- (3a - Tb)* =

(Sal.(3a +2b-c)(a- c)i

(Sol. (#* +by?) (s + b) (a - b)

ol + ) a +b’) A "?‘ « "’
(Sol. ab{a + b) (a -bj

(Sol. (Ba - 5b) (2a + 9b)
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TEMA 4

TRINOMIO CUADRADO PERFECT

CALIFICACIOI:O

EJERCICIO
11. Rel a las columnas apropiad te escribiendo en el paréatesis la letra
correcta.
TRINOMIO CUADRADO PERFECTO | RESPUESTA FACTORIZACION
1. 16a” + 40ab + 25b% ( ) a) 2xy’ (x + 4y)*
2. 9a%b? — 12ab® + 4b* ( ) b) (x - 8y)?
3. 49a%b* — 56ab’c + 16b%c? ( ) c) (za’b= + 2_1)3) 2
5 25 Sc 4c
( ) D (3a®-222)°
sb 3b2)
( ) e) (5x + 6y)°
( ) 0 'y + 1)
« ) g) (4a + 5b)°
( ) h) (7ab - 4abc) 2
5
( ) i) (3ab — 2b*)?
10, xy + 22632 +121 ¢ b ()
B e A : 5b  3bZ
k) (3x* — 4y)?
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I1. En cada caso indicar si la factorizacién es falsa (F) o verdadera (V).

1.1+ 14x%y + A9X%Y% = (1 + TxPY?) ettt e v ss s tsaeenseea] .

D, 1 +.a'"%—2a% = (1 - a%?

B 49m® =70am’n” +25a’n* .= (7m’ — 5an®)*
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TAREA CALIFICACI()NQ

1. Encuentra el término que plete el tri io cuadrado perfecto.
1. 9x* + +25
2. 49x* - - +ay?

3. 16a%+ 72ab +

4, 25x%*+ 110x +

5. = - 126x + 81
6. 49+ R +64b°
7.9a%+ e a2syt

8. 16a°+ 24a%° +

‘9,922 + Sa +.

4
10. N +3x+9
. S 516
1 - : +9y?
. 49 . : 25

12.16x% + 20xy + .

9 i3
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I1. Factoriza apropiadamente emplecando las factorizaciones estudiadas hasta el
momento.

11+ ax+4xt=

Sol. (1 +2x)"
R. 9x* — 24x%y + 16y* = .

S S Sol. - 45>
3. 2a°b* + 16ab* -+ 32ab° = ‘ !

Sol. 2ab® (n+4b* |

“h16xt = 720 4 Byt =

L Sol. (4 - 9y%) = (2x + 9 @x -3 | ¥
5. awszS + 32wiz + 64wz = ' w

Solaw'Z (w'zZ' +47
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TEMA S

TRINOMIOS CUADRADOS NO PERFECTOS

ax® + bx +¢
ax’ + bx + ¢
ax® + bxy + c:y2

EJERCICIO CALIFICACION ©

I En cada caso elige el inciso que c
proposiciéon

correct te la

1 3

D 1. Son 'binomios con un termino semejante:
a) (2x y*-3) 3x%y+5) b) (2ab + 3 )(5ab® -2) c) ( 5a°b° - 2) (-3a%b* +8)
d)(Sab+2)(Sb 2¢)  e) (2xy —4c) (3x%y+5)

. 2 Son bmorruos con un término comun.
8@t narn bmeaxm+s) om-ma-b
d) (m=+a) ( n:—.b) © (m* + a)( m - a’)

> numeros cuya suma es — 6 y cuyo producto es 5
5,=1.d) — 6 ,1e)='s,

finomio ¢ 10x%=11x - 6 )
a) (5x 2)(2x = 3) 'b) (5x + 2)(2x =3) c) (5x+ 2)(5x + 3)“
'd)'(5x+2) (2x + 3) ©) @x+3)(5x-2)

2 B 6 La factonzacnon del tfinomio : 3x’~ 10xy — 8y*
: D a) (3x + 2y)(x + 4y)
B Bx+2y)(dx —y)
' c) (3x —2yXx—4y)
d) (3x + 2y) (x - 4y)
€) (2x + 3y)(x —4y)
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1L Relaciona las columnas anotando en el parentesis la letra
correcta

: ‘TRINOMIO RESPUESTA FACTORIZACION

1. x*+2x- 15
2 X +8x+12

3. K- 12x+32
4 P +x—12
5. 3% —3x* — 18x
6

7

a) (x +5)(4 —x)

b) (x—2)(x—8)

c) (x—3)x+5)

d) (x+ D(x— 1)(x +3)(x—3)
e) (x+2)(x+6)

f) (x+5)(x—4)
(x—4)(x—8)

h)y 2+ 4)x>+3)

i) 3x(x=-3}x+2)

D eE )0+ 1)(x - 1)
k) (x+4)(x—-3)

T 2,
7 ?‘4+x2;2"
gox!—10x%+9.

PPN NN NS
N N N N N N N N N N
x
o

[ll »'Anaiiza cada igualdad y escribe frente a ella (1) si es falsa y (v) si
1 es verdadera
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v En cada caso anota al frente si 1a factorizaciéon es correcta o
incorrecta

3

wﬁavévpr

‘6x —lxy—- 12y* =(3x + 4y)(2x — 3y),

'.96x - 28xy 55y = (8x +5y)(12x - 11y)

16y —32yz + lSz = (4y + 3z)(4y - 52)
30x + Txy — lSy = (6x + Sy} 5x — 3y).
30a’ — 31ab — 12b> = (10a + 3b)(3a - 4b)

x —7xy + IZy = (x 3y)(x 4y)
x? +xy—12y =(x + ay)(x’= 3y)
(2x 3y)(5x +2y)
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TAREA

CALIFICACION O

1122053 = 7xy = 6y°
12721 S xy =10y

1. Relaciona las escribiendo en el par Ia letra correcta

TRINOMIO RESPUESTA FACTORIZACION
1. x®+4x—45 ( ) a) (x~16)(x -8)

2. ¥ +10x-75 ¢ ) 3 GiDey

2 C X - x +

3. x2—24x+128 ( ) d) (x+9)(x-5)

4, x2—28x+147 ( ) e) (x—-21)x~-7)

5. a*~9a-360 ( ) ) (x+15)(x-5)

6. 2x 4+ 11x+ 15 ( ) g) (2x+ 5)(x +3)
7. 33 k-4 . ( ) h) (4x-3y)(5x +2y)
8. 15x% —a4x 21 ( )) f; g" " 32)()3(’7‘ -7 N

L1 g e i ( . 3 X+ 2y)(7x — Sy,

9.1 2000 Z16% 7+ 3 ( ) ) (x+2y)7x + 5y)
10.10x" + S1x +27 ( ) D (@x-3)5x—1)

m) (5x + 3)(2x + 9)

1. Efectua

factor: 2
fac 1ZAC

aplicand la regia

correspondiente y compara tus resultados

1 b*-15b-100=

2 K2 -27x+72=

Sol. (b+5) (b~ 20,

Sol. ( x —3)x-24,
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Cy*230y+216=

Sol.(y— 12Xy~ 18

H6x*+31x+40 =

Sol. (Ix + 8)Y2x+ 5

12x* —47x - 45 =

S . Sol. (Ax+9X3x—5}
“2xy'— 6x"y? = 8xy? = -

Sol. 2%y (2 + yz)(x-o- ZyXx;iy -

42°b'° — 40a°b” + 84a°b" =

Sol. 4a°b* (a’b” = 7)(a’b’ - 3
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8 XTI L 2 0T =

Sol, +x™ o+ 2)(}('? + 5}

9 18a%'™_66a% *™p* - 242" =

Sol. 60™ (3P + b2xaP + 2b)a” —2b:

10 64a'?b® = 68a°b’ + 4a'b'!=

Sol. 4a’b® (42 +b%)2a + b)(2a - b)a® + b2 Xa + b)a — b
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TEMA 6
SUMA Y DIFERENCIA DE CUBOS
a’ + b’ =(a + b)}(a’ — ab + b?)
a® — b’ =(a — b)( a® + ab + b?)

EJERCICIO CALIFICACI()Q

I. Anota a la derecha el inciso correcto que complete
adecuadamente la oracion

1 @y-3

1. Para factorizar la expresion a’ + 8 conviene expresarla como:
a) a’+2-4

b) a*+ 2?

c)8+a®

d)a®+16

2
.2, Para factorizar la expresion y* — 27 conviene expresarla de la forma: Q
a) y’y - 27
b)yyy—-93
Loy -54
-2

.. El produ O
k s /o

cto (x4 2)(x* = 2x + 4) es la factorizacion de:

_~La factorizacién de 1 — x* es:
(=X (1 +2x+x)
TB) (1 A+ x)N1 —=x +x2)
S o) (1=x)(1 +x+x7)
) (1 —x)(1 —x+x7)
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Il Relaciona

las columnas anotando en el parentesis 1a letra
correspondiente

SUMA O DIFERENCIA

DE CUBOS RESPUESTA FACTORIZACION
1. 8x*-27 ( ) a) (6x® +1)(36x'° — 6x° + 1)
2. 64x’ +125y° ( ) b) (2x%’ + 5z*)(4x"*y"*
- 10x%7z* + 252%)
3. 216x*+ 1 ¢ ) ¢ (2a-1)@a’+2a+1)
4. x] "'729)’9 ( ) d) Exz_z'x}. [9 (R
1's. 8’518)'2':*.‘ 125212 ( ) : S Y
SR ( )., &) (Sy + 2x)25Y’
D P+ =2 +4)
« ) g) (2% =3)@x° + 65 +9)
h ¢ -2)6° +2y’ +4)
( ) i) 2x5_‘— 1. 4x'"+ 2"+ 1.
; h G " 5y* o S5y* 25y
( ) i) (= 9v)® +9x’y + 81x%)
( )

k) (8x + 5y°)N64x*—40xy’+ 25y°)
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TAREA CALIFICACION ©

I Escribe al frente de cada igualdad correcto o incerrecto segun tu
andlisis de las factorizaciones

1. 216x%7 — 343y'® = (6x° — 7y®)(36x'® + 42x7y°® — 49y'?)

2. a” +b® = (a + b)(a® — ab + b?)(a® — a’b* + b%)

3. 2a® - 16b° =2 (a - 2b)(a® + 2ab + 8b%)

4: 64x" — 252!% = (da + 3b)(16a” -12ab + 9b%)

/1. Factoriza las sigui expresi d o difer
cubos y compara tus resultados

| 1.272° + 6ab’
Sol. (3a + 4!1)(9:2 -12ab + lﬁbz)

2 a%4b" =[@Y’+®%*] ,
: . Sol (a' + b )a® —a'b +b°)
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3 764x* + 12550

2
Sol. (4x + SyXIS)tz —20xy + 25y )

4 k-2’4 8y ==+’

Sol. (x -2 +2y) (x2 —4x +4 - 2xy+ 4y -'-4)'2 )

5 X -8=(C -8 +1)

Sol. (4x + 9X3x - 5)

6 x'y—6ax7y’ =x’y (x° - 64y") ==’y [ () = (8y")* ] =X’y [ ¥’ ~ 8y’ ][x’ + 8y’ ]

7 54x%* — 38x%y? = 16y% = 2y (27x° —19x> — 8) = 2y* (27x° + 8)(x ~1)
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TEMA7

SUMA Y DIFERENCIA DE POTENCIAS IGUALES.

a" + b"=(a+b}(a""' —a"b+ a" P bi-....cueeaaenes -ab™? + b*")
a"—b"=(a-b)@a"' +a™’b +a"> b+ + ab™? + p™!
EJERCICIO CALIFICACION ©
| Relaci las col escribiendo en el paré is el inci
correcto.
PRODUCTO RESPUESTIA. RESULTADO.
1. a° +b° ( ) a) (a—b)a'+a'b +a’b® +a’b’ +a’b*+a'b’
b 1+ a’b® ( ) +a'b%+ab’ +ab® + 1)
b) (a-—b)@%a’b +a'b? +a’b® +a?b*+ ab’+ bS):
3. a’+ 32 ( ) . 8 7.6 5. 4 3. 2t
c) (a+l1)a-a'"+a’-a’+a"-a +a"ra+1)
F. a'% + ' ( ) d) (1 +ab)(1 - ab +a’b” —a’b® +a'b?) ;
s a7 ’ y | @ @-b)a’+a +a’h? +a'h’ +abt+a’n’ +abs+ b7
D  (a+2)a®-2a® + 4a® -8a + 16)
6. a’+ 1 (- ) 202 4313 4
g ‘ g) (1 —ab)(1+ab +a’b® +a’b’® +a'b?)
Ca-32 ( ) h) (a+b)(a® —a’b +a’b® —ab® -+ b%)
o7 b7 ( ) i) (a+b)a®-a’b+a'h® —a’®® +a’b* - ab® +b°)
) (a+b)a’- a®b +a’b? —a®b’ +a’b*- a’b® +a’bt- a’b’|
o, a® - b® ( ) +ab® — b%)
k) (a-—-2)a* +2a®+4a® +8a+ 16)
lo'aID _bm ( )
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TAREA : CALIFICACIONO

I. Factoriza las siguientes sumas o diferencias de potencias iguales
y verifica tus resultados  efectuando los productos

correspondientes

5.243-32b

6.x°-1

7. x10y10
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TEMA S8
SUMA Y DIFERENCIA DE TERMINOS APROPIADOS.

EJERCICIO CALIFICACION ©

I. En cada caso indica al frente de la factorizacién si es correcta o
incorrecta

1. a'+a’t® + b =a’ +a’® +b* +2’b* — 2%’ = (@'
+2a%b? +b%) — a®b® = (a® +b%)% - (ab)?
= (a® + b? +ab )(a® + b — ab)

g 36x% +15x% + 4= 36x* +15x +4+9x’-9x
—(36x +24x’+4) (6x +2) x2
2.4

3.:36a* +lSa +4 (36a +15a +9a +4) 9a
: ~(36a +24a® +4) 29a% -—(6az+2)z (3a)z
—(sa +3a+2)(sa -3a+2) g

5

4. 64a® +b“—(64a + 163’  *b%)= 16a%?
(8a™+b?)? — (4ab)? - ' s
(8a + bz)

+ 4ab)(8a® + b2
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TAREA CALIFICACION O

L. Factoriza las sigui expresi sumande y restando

términos apropiados, y verifica tus resultados efectuando los

productos correspondientes.

1, x* +64y*
2. 81a*+ 64b*

.3.2%—~20a* + 64

A

axtraigy

6. x%12x%* + 16y°
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TEMA 9

MAXIMO COMUN DIVISOR Y MINIMO COMUN
MULTIPLO DE EXPRESIONES ALGEBRAICAS.

EJERICIO CALIFICACION ©

L Escribe en el espacio de la izquierda la letra que corresponda a
1a resp ta correcta

3. Maximo comin divisor de: 9a°x? +9x?, 6a’x? - 12a%? -18ax?, 6a*x .

. 360a’bm*x

El maximo comun divisor de : 36x%y* | 48x’y*z , 60x*y*w
y Yy

J12xy?
12x-"'y3
El minimo comiin maltiplo de 10a’x, 36a’mx? , 24b’m*:

360a°t’m*x?
360a’b*m>x>
360a%b’m’x?
360a’b*x*

+21a’x +152%x:

x(a+1)

3(a+1)

3x(a+1)

3x% (a +1)

x*(at+1)

El minimo comin multiplo de : 24a%x, 18xy?, 2x® +2x? -40x, 8x* — 200x3:
72(x* - 25)(x - 4)

72a%x3y? (x3- 25)

72a%x%y* (x - 4)

72a°’y? (x - 5)(x - 4)

72a%x%y? ( X% 25)(x- 4)

E! minimo comun multiplo de: 4ax? — 8axy + 4ay?, 6b%x — 6b%y
12ab? (x-y) 2

12ab ( x- y)?

12ab? (x -y)

— 12ab(x y)

6ab? ( x-y)?




TAREA CALIFICACION

I. Analiza cada igualdad y escribe frente a ella () si es falsa’y (v) si
es verdadera

1.MCD de 42am®n, 56m®n’x, 70m*n?y = 14 )
2.MCD de 75a*b’c?, 150a’b'x2, 225a°b%y*= )
3.MCD de 3x® +15x%, ax? +Sax—x(x+5) )
)

-

)

)

)

; )

33 11,a—2a‘4;l,ajéa,az4a+3 , N

II. -~ En cada caso obtener ¢l MCD y el MCM. Comprueba tus
Y resultados haciéndo las divisi correspondientes.

1. 9xYA 1253y
2. 6a— 6b, 4a% — 4b*
3. b —16,b2—4,b*—3b+2

4. 75('a +3b)*(2a = b)*, 360 (a+ 3b)*(2a—b)?, 60( a +3b)*(2a—b)*
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A MANERA DE TERAPIA DE RELAJAMIENTO

“ EL SECRETO DE LA SABIDURIA Y EL CONOCIMIENTO DE LAS

MATEMATICAS ES: HUMILDAD Y PACIENCIA.”
EJERICIO OPCIONAL

1. Los numeros de 1 al 9 se ticnen que distribuir en la rueda de abajo de tal manera qug
la suma de cualquier diametro sea 15.

2. Esta figura tiene 3 orificios: Cuadrangular, triangular y redondo. ;Puedes construis
un tapdn que obstruya cualquiera de los tres orificios?

/N

3 A,B,Csontresclavos, y 1, 2, 3, 4, y 5 son cinco discos con diametros decrecientes)

Se trata de pasar todos los discos del clavo A al clavo C, de tal manera que vuelva &
quedar en ¢l mismo orden. Con la siguientes condiciones:

A) Solo se puede mover un disco cada vez  B) tiene que ir en orden decreciente.

B) En ningin momento un disco puede quedar encima de otro mas pequeiio (ni siquiera

momentancamente)

C) El clavo B puede usarse tantas veces como convenga, pero solo para operaciones dg

paso, quedando vacio al final.

1
|-

4




UNIDAD IV
FRACCIONES

TEMAS:

1. SIMPLIFICACION DE FRACCIONES
2. PRODUCTO DE FRACCIONES

3. DIVISION DE FRACCIONES

4. SUMA Y RESTA DE FRACCIONES

5. FRACCIONES COMPUESTAS
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ANECDOTARIO DE LAS FRACCIONES

1.- Se cuenta que una vez se le pregunto a Thomas Jefferson, ;Qué tiecnen en comun las
siguientes proposiciones.

a) La declaracion de Independencia de los Estados Unidos

b) x%y’+ 13xy’+ 25x*y’ + 25x%y? + 17
3x%y® + 105y* + 14x - 2xy

(Sol. Ambas son expresiones racionales)

2.-En el epitafio dela tumba de Diofanto, padre de el algebra griega, se lee:

Esta tumba tumba contiene a Diofanto. Dios hizo que fuera nifio una sexta parte de
su vida. Aifiadiendo un doceavo, sus mejillas tuvieron la primera barba. Le encendio el
fuego nupcial después del séptimo y en el quinto afio después de la boda le concedio un
hijo. Pero jay! Nifio desgraciado, en la mitad de la vida de su padre, lo arrebato la helada
tumba. Cuatro afios después llego al término de su vida. Entonces, Diofanto vivio:

X+X+X+5+X+4=X
6 12 7 2

jDiofanto vivié 84 aiios!

g,g(c_oc;p)m,."« cu..a,oc,...h. -
s _‘7» +yda _s_ Y.L_‘q%é'—ﬁ- T'é;’)
7--/ #_ l("")-o ___l—o ,.‘o " -
= . TN
“hnrl] « BT -y’ ey 220

=" Ve —2!7 + 1""“ ’:‘" /;t 'cos ndxn -.".y o alny
8 Y e S i S P R N o s
P2 = == Y

N
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El origen de las fracciones comunes o quebrados se remonta a los babilonios,
egipcios y griegos. Juan de Luna ( s. XII ) tradujo al latin la aritmética de Al — Juarizm,
usando el término “Fratio” para el vocablo Al — Kasr que en arabe significa quebrar o
romper. Se sabe que las fracciones surgicron con la necesidad de medir, asi los babilonios
utilizaban como unico denominador el “60”". Los egipcios usaban la unidad con numerador
v asi escribian 7y =V, /3, v .

Los griegos indicaban el numerador con un acento y el denominador con dos,
finalmente las reglas para operar con fracciones que son las mismas actualmente, las
introdujeron los hindues:
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TEMA 1 ’
SIMPLIFICACION DE FRACCIONES

EJERCICIO CALIFICACION. ©

I.- En cada caso elige el inciso correcto y anétalo en el circulo de
la izquierda.

Q 1.- Todas las fracciones que siguen son equivalentes a “/, excepto:

a) —u/_b b)- -a/b C)- “/b d)- u/.h e)- (- a/b)
O 2.- Todas las fracciones son equivalentes a — "/, excepto:
- ayly b)¥.s c)-(*"/v) A e)(-1) /)

3.- Las fracciones siguientes son equivalentes excepto:

b)—at+b <c)b—-a d)-(a-b) e)a—b
x+y y-x y—x y—x

4.- Todas las fracciones son equivalentes excepto:

b)2-x c)2-x d)—(2x) e)—(x-2)
x-3 x-3 3-x

b)(=x)(y)  e)}=x)y d)_xy__ e)x)-y) - xy
ab a(-b) (-a)(-b) (-a)(-b) ab

6.- Si numerador y denominador de una fraccion a/b  se multiplican
o dividen por una misma cantidad, la fraccion:

a)se altera b)no se altera c)se divide d)se multiplica e)se reduce




Q 7.- Si a/b = c¢/d, entonces:

a) ac =bd b)ad = be c)db = ca d)ninguna
Q 8.- Todas las expresiones son equivalentes excepto
a)x b)x e c) x dyxa
Yy ye f yb

e
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I1.-Relaciona las columnas adecuadamente escribiendo en el
paréntesis el inciso correcto.

OPERACION RESPUESTA REGLA
CORRESPONDIENTE
1.-ac ( ) a) a.d=ad
bc b ¢ be
12.-a . ¢ ( ) b) ad + be
b d ' bd
« ) c)a+gc
« ) d) atc
1 b+d
15-a_¢ ( ) e a
Aloodod ' b
v6.'-,g+kg ( ) f) atc
| b 4 d
: 7;-@‘_:9 ( ) g) ac
8.- a ( ) h) a—-c¢
DS » 3
c
- d i) ad—be
: bd
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apr escribiend en el
paréntesis la letra correcta.
FRACCION RESPUESTA RESULTADO
1.- 12x3y%2° ( ) a) x—3
T 32z x+1
2.- 54x9ly”z" ( ) b) a-2
T 63x%y'218 a+2
3.-Bx—8y « ) Q) x-y
.. 16x— 16y .
4-50y =S ( ) d 6
oy e xy? n Txyz*
~3 K6, ( ) e) 2a+b
3a-b
( ) f) 3x*z
8
( ) g8) 3—x
3 +2x
¢ ) h) %
i) x+y
-« )
; ) a=2b
« ) 2a-b
k) 2atb
(¢ ) 2a+b+1
. D a*-ab+b?
( )
m) 5x
Ly
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TAREA CALIFICACION
1.- En cada caso cruza al frente si la igualdad es falsa (F) o verdadera (V).
1.- 25x2 -9 = 5x-—3
25x2 +30x + 9 S5x + 3
2-5x+xy-3y—15 = x—3
4x’y? + 20"y ax?y
o = x=1
axz‘ + 3ax +3a 3a+1
‘Job+ sgb—' 12a-20 = 2(b-2)

C.9a’+303~f~,2§“

'5 8x —14x+3
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Il.- Completa los esp correct te para tenmer una expresion
verdadera.
1.- 48x%y* + 36x%y — 16xy* — 12xy =~ = 2(3x~-1)

32xy” — 18x

2.- _6a%—3ab_
“42%b + 2ab®

3.- x’x' +3x%y + Oxy.
x* ~27

4.- _24a’b +8alb?
" 36a + 242’ + 4a%b?

5-_n’—n
n’-5n-6

6-_ xC+x>—2
X —XPy-x+y

I

1l

2y
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TEMA 2
PRODUCTO DE FRACCIONE

S
EJERCICIO CALIFICACION O

L- Relaciona las columnas, apropiad te escribiendo en el paréntesis
la letra correcta.

Producto Respuestas Resultado
1.- 5x » 4y’ « 14m ( ) ), n____
7y 7m® 5x° m* - 2mn + n

b) a-b
2-2x+x ( ) a-1
o _1
a+1
( )
d)x-3
( ) ey -8
o7 mOXTy
( ) N1
n
( ) g) 2@’ +4)
. n+2
C ) h).2x
. 3
332 10x+3 ( ) i) _a’—2ab
3+ 11x =4 DR a® + 4ab + 4b?
.y g
SRS j). x=3
a—1
L « ey
20 +S5n-12 - k) - a® + 2ab
20 —=n%. - ; oy - TaF ¥ 4ab + 4bF
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"-IL- Completa el espacio correct

1-2a2-a=3 e a>—2a+1 = 2a—3
Cat=1 3a®-a-2

1

2-(a®—b%) « a%+3ab¥2b? « _2a-b = a+2b .

%, 2a® —3ab + b? a® + 2ab + b* 1:

a+3

4-a=7a%12 o a2+3a=10 * a7 =
“la®-6a+8 'a®~10a+21  a+5

5-30-7a—a e aloa—12 =
24 —2a 2%+ ‘a®>+ Ta~30

6-  4a°—1 o g +a+12 « 2a7+3a-9
2a®—5a-3 " 4a’—8a+3 . | a*+Ta+12
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. .

L- Realiza los siguientes productos de fracc y ¢ para tus
resultados.

1-a®+2a®—a—2a a’-27 =
a®+3a+9 a®+3a+2

[Sol.{(s = 1) (a—3)

2.-32>—3-—10 ¢ 10a2+a—2 e 122+ 11a—15 =

8a®—2a -3 "“3a®+20a-+25. Sa*+8a-4

[sot. (a-2)(3a + 5
S (a+2)(n+5)

3.-3a2+4dab+b? e 3a2+13ab— 10b? e _2a%— Sab +2b% =
" 4a% +2ab - 2b% a? — 4b? 9a* — 12ab + 4b?

| ) [Sol. (38 + b)s + 5by]
. 2(a+2bX3a-2b
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TEMA 3

DIVISION DE FRACCIONES

CALIFICACION Q

EJERCICIO
L- Rel las col apropiad escribiendo en el paré
Ia letra correcta.
Division Respuesta Resultado
1-10xy> + S5xy ( ) a) ‘3;,"
3z 623
, ( ) b) -2
2-x+2xy + 2y+1 . :
C3x® 6x Coe A N o
o : € ) ce) (x—4)(x-+2)
- . .- : T T2 2x 1)
3-9-x2 = x3-2x2-3x
x* + 6x3 x2+7x+6 ( ) ‘d) = (x=2}8B-x)-
LI DEER)
4-x2-5x+6 e) x "’:: e
X2+ Tx -8 Y T L
9-x2 O ) R AT
64 - x2 R ayz2t

5-x2-5x+4 =+ 2x2-x;1

2x + 6

X2+ 5x+6|
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IL.- C leta los

pacios correctamente.

1-x3-121x + x2-1lx = x+11

N L |

'2'_',,'(:".,; 125 = x3 -~ 5x2+25x =

X2 - 64 L. X24+Xx—56 x?7(8x‘

[3-15x+7x—2 F X2+ 13x+6 = L]

S 2/xPix o o 25K+ 10k 1 S 2X2H3X,

4.-64a2-81b® o (x—9)2 <+ Ba?+9ab = x2-81

;xzv-‘fn ;. 8a-9b (x +9)2 E:]

| s xrin1 o x2-x—56_+ x-5x—24 L 1

X2-49 . x2+x+ 20 x+5 S x=7
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TAREA CALIFICACION :

1) Indica cruzando al frente F 6 V si la igualdad es falsa o verdadera.

1.a28a+7 e a%.36 = a%-a-42 =1 Ry
a’-11 a+30 a%| A% 25 e eatne F
2 XA ®x%420x+100 -+ x*-100 = x-3 :
+7x-30 P +3x40x x-3 'F
3.a%+1 % (a’ta e 4x+8) = _x3
i3 a-6 6a—-12 x-3 28XHFA @ ettt rieeri s eee st beseeeaneas F A\Y
4.8x%-10x3 ® 4xo = BxP+14x+3 = Ax*-12x+0 "
7 6x3+13x+6 3x%42x O +12x+4 b2 ok 1 SO . F
5. (atb)’-c? e (atc)®-b2 = atb+c =  a’+abtac
(a-b)*-c? a*+ab-ac a® A-b-C Ll F
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)

REALIZA LAS SIGUIENTES DIVISIONES Y COMPARA TUS

(@+3)*-3a .

RESULTADOS
1.a%5a = (a’+6a-55 e axt3a )
b+b? b* -1 ab®+11b*
{ SolL b’-b )
x+3
2. m*+6m*n+9mn? e am?-n? - m3+27n3
 2mPn+7mn’+3n® - 8m*-2mn-n® . 16m*+8mn+n®
[ Sol. _4m’+mn 1
m n-3mn“+9n
3. (a%-ax)’ e - 1 =~ . o a’x?
sooatx? a’+a®x a*+ax?
[Sol. 1 ]
a
4.(a*3a) 27-a° <. a'9a?
9-a? (a*+3a)*"

[ Sol a3 a? ]
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SUMA Y RESTA DE FRACCIONES

CALIFICACION ©

1) RELACIONA LAS COLUMNAS APROPIADAMENTE ESCRIBIENDO EN
EL PARENTESIS EL INSISO CORRECTO.

TEMA 4

EJERCICIO

OPERACION RESPUESTA RESULTADO

1.2x-3y 4 3xtdy ( ) a) 2a’4 a*+3a-]

3z

at5

3z

a

a%+1
b) 2x
2x+1

) c) Sxty
: 3z

) d) 2ab
: a+2b

) e) a>-2 a-10
a(a+5)

b 11a-1
(Z a+1)(2 a-3)

) g) 16-13x+3x*
G-x)(1-x)(2-x)

) h) ___x
2x-3

) i) 2a+b
a+2b

2y+1
G+2)(y-2)
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) INDICA SI LA IGUALDAD ES CORRECTA O INCORRECTA
1. 3x+5y Ix+Sy = =l.
16x* 16x* 4x?
2.3(5x-7) 2x(4x+37) = -(8x+3)
STy S (x+7)? L x+7
3.2 3546z 1 = 2z
‘z z3+52 zt+5
4 2x ax+16 = __2x7
C15%+12 o 5x-4 75x*-48 3(5x-4)
CsExt3 U xed 4 xtl = _S(x2)
-5 2x%+6 KPx-12' 3x2-12x 6x(x-4)
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CALIFICACIO©

TAREA
1)) EFECTUA LAS OPERACIONES INDICADAS Y COMPARA TUS
RESULTADOS
1 3. _ 2 4+ 2
a at+l a?
Sol. a2 +5 at+2 - )
a“(a+1). ]
2) 5 _ _5. 10
x+3 x2-9
Sol. S(x*-x-4) "
-9 .
» 3 2 __x
- X=2 x+2 x“-4 i
‘ ' Sol.” 10:
; i
4 __3a6 . _ . _2a5_ 4 ~ _3a%43
42*+12a-16 6a’-6 . 8 a’>+40 a+32
' ‘ o ' Sol._9 a>a%21 a+35
24 (a+d)(a+1)(a-1)
s) 32a2b 4 _ a3b_ 20 a+ab
4 a? —-8ab-5b?

~ 62%-19ab+10b> -6 a*ab-2b® -

ol.____3(at+7b)

Sol.
(3 a-2b)(2 a-5b)
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TEMA 5
FRACCIONES COMPUESTAS

CALlFlCAClO@

L RELACIONA LAS COLUMNAS APROPIADAMENTE ANOTANDO EN
EL PARENTESIS EL INCISO CORRECTO.

EJERCICIO

133

FRACCION RESPUESTA RESULTADO
1) xty _ x=y a) 3x2+x-2
X-y x+y x
1 4 x-y ( )
x+y
b) x+1
( )
( ) c)2at3
" 6a-7
4 1 d) 2y
S 1 ¢ ) x-y
- 1+1
X
5) a ( ) e) a(a-b)
“ a-b + _atb a*-ab+b®
a-b
b a
61 __ 1 « D 2
2- 1 Xty
3~ 2a-1
2a+t+l -
(x+h-3)(x-3)




(1)) EN CADA CASO CRUZA (F) S1 LA IGUALDAD ES FALSA O CRUZA (V)
SI ES VERDADERA.

1w w?
wtl w1 = -1 F
1 + 1 w1
w-1
2. 2at3  2a
a+2 atl = _ -a.3 e F
a__ -1 2(a+1) L
at2
1
3. 2_
x -1 F
Y .
= Xty
x-y.

x Xty = 2(x~y) ; : o F |-
3y xhy o
F2x

1 6b . i ; PR : ’ S
5. at?b =" _3b-a ; S F
_2b. 3 - 2(a-2b)

a-3b : -
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TAREA

CAUFICAC|0©‘

1) REALIZA LAS SIGUIENTES OPERACIONES Y COMPARA TU
RESULTADOS.
1) 4 = _4x-3
x
2 - x=1
x
: Sol._3 :
Jx+l
2) 3 =2 .
x=-1 _x+1
1 - s .
x-1 x+11
£ {Sol. S+x°
 ; 6-4x:
3) 1 - 2
< 2xel 3%l
1+ 1
2x-1- 3x-1
Sol. 1-x
5x-2°
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5) 1 +_9 .
x*+2x-8
1 + 6
22+x-6
6 1
o -

. Sol. (3x-10)(x+2)

(x-2)(2x+3)

Sol. (x+1)Ux+3)
xX(x+4). -

Sol. 1-x .|
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NO HAY TRABAJO MAS PESADO QUE AQUEL QUE DEJES PARA MANANA

EJERCICIO OPCIONAL

1. MUEVE UN SOLO NUMERO PARA QUE SEA VERDADERA LA EXPRESION
SIGUIENTE.

101 —-102 =1

2. (CUALES SON LOS NUMEROS QUE FALTAN EN LA SIGUIENTE TABLA?

52 63 94 46
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Tres parejas convencionales llegan a la orilla del rio con la intencion de cruzarlo para ello
cuentan con un bote de remos para dos personas. Para evitar problemas nunca una mujer
debe encontrarse sin su marido (en la orilla o cl bote) donde haya hombres . Las mujeres

pueden estar en un grupo sin presencia de hombres. Todos saben remar.

¢como deben cruzar el rio sin que haya problemas?

138




“UNIDAD V
TEORIA DE ECUACIONES

TEMAS:

1) PROPIEDADES DE LA IGUALDAD Y CONCEPTOS BASICOS

D) ECUACIONES LINEALES CON UNA INCOGNITA O VARIABLE ( DE
PRIMER GRADO )

3) ECUACIONES FRACCIONARIAS

1) ECUACIONES IRRACIONALES

Is) APLICACIONES ,

6) SISTEMAS DE ECUACIONES LINEALES CON DOS INCOGNITAS O
[VARIABLES. CONCEPTOS BASICOS

7)METODO GRAFICO DE SOLUCION DE SISTEMAS LINEALES CON
DOS VARIABLE

8) RESOLUCION POR SUSTITUCION

9)RESOLUCION POR IGUALACION

10)RESOLUCION POR REDUCCION

11) RESOLUCION POR DETERMINANTES . (REGLA DE CRAMER)
12) APLICACIONES

13) SISTEMAS DE ECUACIONES LINEALES CON TRES O MAS
'VARIABLES.

14) ECUACION DE 2° GRADO CON UNA INCOGNITA O VARIABLE .
ICONCEPTOS BASICOS.

15) SOLUCION DE ECUACIONES CUADRATICAS POR EL METODO
GRAFICO ] .

16) RESOLUCION POR FACTORIZACION

17) RESOLUCION POR EL METODO DE COMPLETAR EL TRINOMIO
ICUADRADO PERFECTO

18) RESOLUCION POR FORMULA GENERAL,

19) APLICACIONES.
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rgEGLAS PARA LA DIRECCION DEL ESPIRITU

1) Reducir cualquier problema a un problema matematico.

2) Reducir cualquier problema matematico a un problema
algebraico.

3) Reducir cualquier problema algebraico a resolver una sola
ccuacion.

René Descartes

(1596 — 2650)

w7 -7
N
..‘ -+ +P g,*"r:‘fl" ‘f/

R %y,
G S
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RENATO DESCARTES (1596 — 1650)

Matemitico y filosofo francés. Cuando joven fue soldado y recorrio varios paises,
después de participar en el sitio de la Rochelle, se retiré a la vida estudiosa. La reina
[Cristina de suecia lo invita a su corte, para que le dé clases de matemiiticas. A
Descartes se le atribuye el hab ist el método cientifico. Fue el primero en
combinar el Algebra con la gecometria, dando origen a una de las v fund ales
de las matemiticas: La Geometria Analitica.
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TEMA 1 PROPIEDADES DE LA IGUALDAD Y

CONCEPTOS BASICOS

EJERCICIO CALIFICACION

1) En cada caso elige el i que

lat
p e Correc

te la expr

seran:
a) Cambian d) Son lguales
b) Son Diferentes e) Ninguno

c) Se Alteran

) Una solucion o raiz de una ecuacion es un valor especifico tal que:
a) Altera la ecuacion d) Despeja “x™
c) No altera la ecuacion

B) Es una ecuacion de primer grado con una incognita:

a) 2x+3y =7 d) x*-1=0
b) 3x*+2x+1=0 ¢) x+ty+z=0
c) x-1=7

#4) Nombre que recibe la incognita de una ecuacion:

a) Constante d) Variable
b) Termino e) Exponente
c) Base

k) Propiedad de la igualdad que se ilustra: “si x = 7entonces 7 = x”

a) Reflexiva d) Aditiva

b) Simétrica e) Multiplicativa
c) Transitiva

6) Una de las siguientes ecuaciones es una identidad:

a) 3x+1=S5 d) 2x+y=1
b) 4x =2(x+x) ¢) 3x3x=0
c) x*-1=0

b) Reduce la ecuacion e) Satisface la ecuacion

1) Si en los dos miembros dc una igualdad se aplican operaciones iguales los resultados

O 0O O O OO0
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1) Es una ecuacion de primer grado con dos variables: Q

’ a) x*42x-1=0 d) =1
b)) 3x-7y=0 e) xty=2z
c) 2x+l=3

18) Propiedad de la igualdad que se ilustra: “si x—4 = 9 entonces x-4 + 4 = 9+4™ O

a) Reflexiva d) Aditiva
b) Simétrica e) Multiplicativa
c) Transitiva

I1) Relaciona las columnas apropiad te escribiendo en el paré i
Ia letra correcta:

CUACION RESPUESTA TIPO DE ECUACION
1) 3 x+5y-1=0 ( ) a) Fraccionaria
2
R) 2x-a = 2x-b b) Numérica

(

b a
3) dx-7 = 2x+5 (
(
(

c) Con dos variableq

)

)

) d) Litera
)

e) Irracional

f) Entera

) Indica ¢l orden en ¢l que se debe resolver una ecuacion; escribiendo
frente a cada paso el orden que le corresponda del 1 al 6.

) Se despeja la incognita

b) Se vuelve a reducir términos semejantes
k) Se hace la transposicion de términos de tal manera que un miembro

kontenga todos los términos con incognita y el otro miembro contenga
as constantes.

d) Se efectiian las operaciones indicadas

e) Se reducen términos semejantes en ambos miembros de la ecuacion

Y Y N N e Y
o o N N N N

) Se comprueba con la solucién encontrada
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TEMA 2 ECUACIONES LINEALES CON UNA
INCOGNITA O VARIABLE

(DE PRIMER GRADO

EJERCICIO CALIFICACION

s

I)En cada caso elige la letra que ¢ plete correct

anédtala en el rectangulo de la derecha.

te la expresion y

1) La solucion de la ecuacidon 3x-7 = 5-x es:

a) x=-3 d) x=3
b) x=4 e) Ninguno
c) x=-4

2) El valor de “x” en la ecuacion 3x+4-7x-9-5 = 2x-3x+9-3 es:

a) 2 d) 1
b) -1 e) Ninguno
c) -2

- 3) Si 5(x+3)-2(4x-9) = 15-(3x+6)+3(x-3) entonces x es igual a:

SFa) L1 d) -10
)10 - e) Ninguno
re) 11

| 8 xm2s @ x=7,
Sl b) x=20 e) Ninguno
ive)ix=50
: 5) El valor de “x” que satisface la ecuacion 3x —4x = 2x~ 2 es:
o0 7 9 21 3
a) 9 d) -9
b) 6 e¢) Ninguna

c) -6

: 45 Al resolver la ecuacion (x-4)(x-~7)+5x-3 = (x+7)(x-3)-4x+21, obtenemos:

IRIRININI
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escribiendo en el

1I) Ahora relaciona las apr
paréntesis 1a letra correcta.

ECUACIONES RESPUESTA SOLUCION
1)2x+5=0 ( ) a)x=3

by 3x—2=0 « ) b)x=4

By ax—1=11 « ) ) x="h

y-2x+5=7 ( ) d)x=-3
5)3x—4 =4x ( ) e)x=3
-6l)4x'+]=6x-7 ( ) Dx=-4

: g)x=-1

III) Relaciona las col correct

fa letra adecuada.

escribi

do en el paréntesis

[ECUACIONES RESPUESTAS SOLUCIONE
1)3x+8=-2x-17 C ) a) x =-21/2
D) 2(x-5) = 3(2x+1) « ) b)x=-1
B) 8(2x+3) = - 5(-3x+2) « ) c)x=-5
4) 6(3x-1) = 5(4x+3) « ) d)x=-34
) 1/3(5x-2) = x+2 C ) &) x=-1/2
B ’4(3&42) =3x : ( ) fx=4
M ex+t2+ax-9=5 « ) gx=3
. 5 y 3;,;
) 4x «C ) Mx=-5
( ) )x=-2
C ) Dx=-13/a
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IV) De acuerdo con cada afirmacién cruza ia letra correspondiente.

— 3x = x — 2, entonces x = 36

1)s
-  9 4 9 9

\_ ‘0\ ,x
l

' 2) El valor de la incognita en la ecuacion
Sx+5—-2x=2x—-4es I8
6 9 9 3 9

B 'La ecuacién 2x-4p = 3x -+ 2p, tiene como solucion x = -6p

4)‘ ‘Siax+a=bx+b, entoncesx = b-a_ =-1
a-b

x= -4b-4d = 4b+4d
2c-3a 3a-2c

6) Sl 3x+a = 4x+b entonces x = b%- a?

b a 3"+ 4b

5) El valor de la incognita x en la ecuacion 2cx+4d = 3ax-4b es:

F |V
F |V
F |V
F |V
F | V
F |V
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CALIFICACION O

TAREA
I) Relaci las col apropiad te escribiendo en el paré
el inciso correcto.

CUACIONES RESPUESTA SOLUCIONE
1)5x-4=3x-6 « ) ayx=1/2
D) 3(4-5x) — 2(x+4) = 4 ( ) b) x = 4+2b

10+3a
B) (3x-1)(x+1) = 3x? ( ) x=-1
) x(10-3a) = 4+2b « ) d)x =8/11
Ty 2x+4=5x=2x+4 (¢ ) €) x =4+2b
i 6 10-3a
L f)x=0

R Ive las sigui

.

yc

a tus resultados.

Py x +b*=a +bx
- 2b : 2a

Solucion: x = 13

Solucion: Z-J
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3) 4x+ 13 =3(5x +20) + 8. _

. . Solucitm: x=-5
4) 2(x — a)-5 = 3(ax —4)

Solucitn: x = 28 = 7
. - 2=34

5 x+1Y~-(x~-1P=x+9

Solucion: x =3
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6) 4x(2x — 5) + 5x(2x + 3) = 6 — 8x(-2x+7) + 2(x*+15)

Solucidn: x = ]_ZL
17]

7) 4(x + 7Gx + 1)-2Gx + 1) = 2(3x — 4)(3x + 4) + Ix(dx +3)

Solucion: x = -62)|
) 91

é) (x+»3)(g+ l)(x;- i)=2x(x+3)’—x’—(3x+ 1)

Solucidn: x = - ¥y
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Sulucioes. A= -1

Solucion: N '= - dd
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TEMA3

ECUACIONES FRACCIONARIAS

EJERCICIO CALIFICACION

1) En cada caso clige ¢l inciso que complete correctamente la oracion y
anétalo en el circulo de la izquicrda.

O 1) La solucion de la ecuacion 1/x = ¥4 es:

a) x=4 d)y x=2
b) x=V €) Ninguna
c) x=1

O 2) 'El valor de la variable “x” en la ccuacién 1-1 =2 es:

i x 3
Yay 345 , ;

1 by a5 , ey =S
Lore) 512 L . ’ f) - Ninguno
Lod)e-s2 L SR ' SEDEEEE

_ 3) si 2. =5, entonces:

O* TS - TS R

a) x=-1/3 5.0 e . s d)x=-3,
b)) x=1/3 e et ; : - . e) Ninguno
) x—'3g,- R SRR T

: @ 4) Cuando se rcsuelve Ia ecuacion x+ 1 +1=

o l obtcncmos
x —2 .

il ) ‘(—-1/5
:b) x—l/S
:c) x—-5

i ‘ 5) Al rcsolvcr la ccuacnon a4 Zn
g : _.

ey ix=ma2
e X =V

'N
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II) Relaciona las columnas apropi

dam :
te escr

correcto, en el cuadrado de la derecha.

en el paréntesis ¢l inciso

CUACIONES RESPUESTA SOLUCIONES
n2_=1 « ) a)x=-2
3x+1 x
by 11 =_2 ( ) b)x=-3
6x+1  x+1
B) xS = x+2 « ) )x=4
ax-T x-2
Y SN S LY «C ) d)x=3
CIxH5 2%+ (x45)(2x+9)
5) 2" —3 = 6x+1 «C ) Lx=9
SlEeeRl) U2x-3 . 2x%x—3
L) iS4 =12x+6 « ) Dx=-4
2x+1 . x-1 2x%-x-1 .
o g)x=7
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TAREA CALIFICACION
I) De acuerdo a cada afirmacion cruza (F) si es falsa y (V) si es
verdadera.
SIS -1 =_ 11x-1 cntonces X =3
3x-1 5x-7  15x*-26x+7

fZ)La solucxon de la ecuacién _4 - _1_

1= _5 ,entoncesx=3 B RN =
272x-3 6x+3 ‘ R R o BN

¢ ANk ; F N2
3) El valor de la variable *'en la ecuacion - 3 -~ 2 = 6 _es5 e
O x+3 2x-5 3x-13 :
i F |V
obtenemos x = 1 =
F v
F \ 4

8x-9 — 4x+9

r S5 para cuhipiir la ecuacién x+7 =
v (2x-3)(x+1) 2x-3 x+2

H)'Resuelvc las siguientes ecuaciones copara tus resultados y
‘comprueba.

1
S2x 3x 3
Soludixl:x-;J
Ry 9 +3 +_2 -8 =-1-8 -1
3 3x X - 3x 4x

Solucidn; x = -39/4
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3y 4 - 7 =

=.___8 .
3x-1 2x-1. 6x3-5x+1

- Solucion:x=- 51
5, Se i

4) 34 4. =3

C2x+3 . 2xMx-3 0 x-1

Solucic'n"l: x= -'3
s 3

Sy 4 - 8 =_ 14

3x-1 x+2 . 6x*+5x-2

Soludﬁi:x-;_l_
RS Ty
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TEMA 4
ECUACIONES IRRACIONALES

EJERCICIO CALIFICACION o

1) En cada caso elige el inciso que complete correctamente la
expresion y escribelo en la elipse de la izquierda.

©I) La solucién de la ecuacion Vx-8 = 2 es:

a) 4 d) 2
b) 10 e) Ninguno
: c) 12
: O 2) El valor de “x™ que satlsfacc la ecuacion Vx+4 + Vx-1 = 5 es:

@y s
¢) . Ninguno

) 51'5 -\/3x+1 = 0 entonces xes 1gual a:

d) 26
e) Ninguno

) (,Cuanto a de valer “x™ para que satisfaga la ecuacion: Vox*-5 —3x =-1

a) —] :

L d) -2
“.b): 2 . T e) Ninguno
01
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)

11) Relaciona las columnas apropiadamente escribiendo en el paréatesis Ia letra

correcta.

RESPUESTA

NES
1) Vx+2=5

R) VxF-2x+1 =9-x
B) 15-3V7x-1=12

, 4)\I;<—+’V)(_+77=7"

6) Vx-3+ 8 = v

: x+9.

VIx-5 +V3x-14 =9

)

gy x=7

ayx=>5

b)yx=9
c)x =23
d)yx= lOl )
oz

H

f)‘x=6
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TAREA

DR

ve,

CALIFICACION -

a tus 1 Itados y comprueba,

) Vxra - VT =

1) V5x-19 - ¥5x = -1
D) Vx+10 - Vx+19 = -1
1By Vaxc11 = 742x-29

W) 13-V13+ax =2Vx

wx-T

2

“I5) Vx=a + Vxta = 2x-1

Solucion: x = 2(
P (A
Solucién: x = ¢

" Solucion: x = 19

.. Solucién: x -
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TEMA 5 ,
APLICACION DE LAS ECUACIONES LINEALES
CON UNA INCOGNITA (ler. GRADO)

EJERCICIO CALIFICACION

1) En cada caso elige el inciso que complete correctamente la expresion.

1) ¢Cual es la ecuacion que corresponde al problema “cncontrar tres enteros consecutivos
ralcs que su suma sea 727

a) xtyt+tz=72 d) x(x+1)(x+2) =72
b) . (x-1)+H(x+3)+(x+2) = 72 ¢) Ninguno
c) x+(x+1)(x+2) =72

2) La ccuacion que resuclve cl problcma “‘un agente de ventas visito a 20 clientes en 3 dias.
Si ¢l segundo dia visitoé a uno mas que en el primer dia y en el tercer dla a3 mas que en cl
segundo. ;Cuantos clientes visito al dia? Es:

a) x+y+z=20 d) x(x+1)(x+2) =20
b) x+3x+2x=20 €e) xX+(x+1)+(x+4) =20
c) x+(x+1)+H(x+3) =20

B) {Cual es la ecuacion que resuelve el problema “el triple de la diferencia entre un nimero
ly 1 es igual al doble de la suma del nimero original y 6, ;cual es el nimero?

a) 2(x-1) =3(x+6)
b) 3(x-1) =2(x+6)
c) 3(x-6) =2(x+1)
d) 2(x) = 3(x+6)
e) 2(x-1)=3x
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11) Relaciona las columnas anotando en cada paréntesis 1a letra que corresponda a la

ecuacion que resuelva cada problema.

IPROBLEMAS

RESPUESTA

S ECUACIONES

1) Si el largo de un rectangulo mide ¢l doble
e lo que mide el ancho y ademas, su perimetro
s de 39 dm jcuanto mide el ancho del
Fectangulo?

) Determinar 2 niimeros sabiendo que su
suma es 37 y que si se divide el mayor entre el
incnor, el cociente vale 3 y el resto 5.

3) La edad de una persona es 41 aiios y la de su
hijo es 9. Determinar al cabo de cuantos aiios la
ledad del padre triplica la del hijo.

k) Una persona invierte $300,000 y recibe,
panualmente $10,000 de interés. Si sabe que una
parte de su dincro le produce el 5% y la otra el
3%, a interés simple, hallar cuanto dinero
nvierte al 5% y cuanto al 3%.

15) Hallar la longitud del lado de un cuadrado
sabiendo que si se aumenta ésta. En 4m, su area
ke incrementa en 64m?

(

)

a) 0.05x+0.03(300,00-
x) = 10,000

c) (x+4)* = ’Fz + 64

d)37+%=3+5
x IR ¥

e) 2(x+2x) =39 7: B

X X

DITIx=3+5.

b) 41+x = 3(9+x) =}

LI1) En cada caso completa los espacios ya sea con la ecuacién que
resuelva el problema é con Ia solucién, segin corresponda.

o i) Un cuaderno de 200 hojas cuesta $7.50 mas de lo que vale uno de 100 hojas. Si al
comprar un cuaderno de cada tipo sc pagaron $27.50 ;Cual es el precio de cada cuaderno?

[Ecuacion: 2x + 7.5 = 27.5 Solucion:
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2) Determinar el numero de kilogramos que se deben de tomar de dos ingredientes cuyos
precios son $45 y $85 por kg respectivamente, para obtener un producto de 40 kg a un
precio de $60 por kg.

Ecuacion: 45x + 85 (40 — x)= 60x40 Solucion: .

[3) Una pintura tiene forma rectangular, cuya base es 4 pulgadas menor que el doble de su
pltura. Si el marco tiene 2 pulgadas de ancho y su area de 360 pulgadas cuadradas, obtener
as dimensiones de la pintura sin el marco.

Ecuacion: 360 = (2x-4+4)(x+4)-x(2x-4) Solucién:

1) Encontrar tres niimeros enteros consecutivos cuya suma sea 84.

Fcuacién‘ Solucion; 27, 28, 29

5) La cuarta parte de un nimero es 10 unidades menor que la tercera parte de €l.

. Ecuacion: Solucién: x = 120
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6) El digito de las decenas de un numero de dos cifras supera en 4 al digito de las unidades .
ISi el niimero supera en 12 al séxtuplo de la suma de los digitos, obtener el niimero.

Ecuacion; Soluciéon: EI Numero o 84

7) Hace 18 afios Pedro ecra exactamente tres veces mas viejo que su hijo. Y ahora es dos
veces mas viejo que su hijo. ;Cuantos afios tiene Pedro y su hijo?

Ecuacion: 2x-18 = 3(x-18) Solucidn:

F) ¢(Cuantos litros de una solucion de agua oxigenada al 30% deben combinarse, con
cuantos litros de una solucion de agua oxigenada al 3%, para obtener 30 litros de una
solucion de agua oxigenada al 12%.

Ecuacion: 0.30x+0.03(30-x) = 0.12(x+30-x) Solucidon:

9) Lalo tarda 5 dias en hacer un jardin y Memo se tarda 3 dias en el mismo jardin. ;Cuanto
ticmpo tardaran los dos juntos en hacer el jardin?

Ecuacién: _)g +x=1 » ‘ Solucién:
S 5.3 ’

161 -




10) Rodrigo pinta una habitacion en cinco dias menos que lo que le toma a Juan.
[Trabajando juntos, ellos completan el trabajo en dias scuanto tiempo le toma a cada uno
hacer cl trabajo solo?

RESOLUCION

Iicuacion: ‘1=
: 6

1
x X Solucion:
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" lComprobacién: .

TAREA CALIFICACION

I) En cada caso « pleta el espacio con Ia ion que resuelva el
problema o con la solucio i segun corr d
Comprueba tus resultados:

L

1) Calcular el nimero de litros de una solucion de alcohol al 60%, que se deben anadir a 40
itros de otra solucion de alcohot al 20% para obtener una mezcla al 30%.

=cuacion: 0.60x+(0.20)(0.40)=0.30(x-+40)
RESOLUCION

[Solucion:

2) Dos minerales de Magnesio (Mn) contienen el 40% y el 25% de dicho metal,
respectivamente. Calcular las toneladas de cada uno de ellos que se deben mezclar para
obtener 100 toneladas de mineral con una riqueza del 35%.

Ecuacion: 0.40x+0,25(100-x)=0.35(100)
RESOLUCION

Solucién:
Comprobacion:
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3. ¢ Cuantos galones de un liquido que tiene el 74% de alcohol deben ser combinados cor
5 galones de uno que tiene el 90% de alcohol para obtener una mezcla con el 84 % dd
alcohol?

RESOLUCION

‘| Ecuacién : 0.74x + 4.5 = 0.84 (x + 5)
Sol:
Comprobacion

4. Tres acropuertos , A, B,.C cstan localizados sobre la direccion norte — sur. B esta a 645
millas al norte de A; C esta a 540 millas al norte de B. Un piloto viajéo de A a B , e
donde se retraso 2 hrs antes de proseguir su viaje hacia C. Considérese que durante |4
primera parte del viaje el viento soplaba desde el sur , con una velocidad 15 millag
por hora, pero, durante el retraso del piloto en C el viento comenzé a soplar desde ¢
norte, a una velocidad de 20 millas por hora . Si cada viaje requiere el mismo periodd
de tiempo. Encuentre la velocidad del avion

RESOLUCION

Ecuacion ; 645 = 540
x+15 x-20

Sol
Comprobacién:
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I1 En cada problema lee con mucho cuidado. Establece la ecuacién
correspondiente y resuélvela. Comprueba tus resultados

1. Un agricultor puede arar un campo en 4 dias empleando su tractor. Su peon puede arar,
en mismo campo en 6 dias utilizando un tractor mas chico. ;, Cuantos dias se requierery
para el arado si los dos lo aran juntos?

RESOLUCION

Eéuacién :
~1Solucion =~ 2 2/5 dias
-, | Comprobacion:

Yoo

2. 'Si en el problema anterior ¢l peon trabajé un dia el tractor chico y después fue ayudada
por el patrén. , Cuantos dias necesitaran para arar el mismo campo?
RESOLUCION

Ecuacion
-1 Solucion, 2 ___dias
Comprobacion:
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3. Pedro y Gaby tienen un total de $ 599 en sus cuentas bancarias . Si Pedro tiene $213

mas en su cuenta que Gaby ¢4 Cuantos tiene cada uno en su cuenta?
RESOLUCION

Ecuacion
Solucién $193vS 406
Comprobacion;

4. Valeria, Gaby y Ari trabajaron un total de 21 hrs. de tiempo extra. Valeria y Gabriela
trabajaron juntas durante 15 horas y Ari trabajo 2 horas mas que Valeria ¢ Cuantas horag
extras trabajé cada uno?

RESOLUCION

Ecuacion
Solucion_Valeria: 4hrs .Gaby: 11 hrs Arj 6hrs
Comprobacion:

5. Tres de cuatro jugadores de pdker perdieron dinero. El Sr. Delgado perdio la cuarta
parte del total en dinero. El Sr. Roccatti perdié $10 mas que el Sr. Delgado , y el Sr.
Sainz perdio $ 6 mas que el Sr. Roccattt ; Cuanto gano el cuarto jugador?

RESOLUCION

Ecuacion
Solucion; $104
Comprobacion:
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6. -Si.20 galones de agua a una tempcratura de 65°C son mezclados con 20 galones dd
agua de 81° C 4 Cual sera la temperatura de la mezcla?
RESOLUCIOIJ

Ecuacion
Solucién 73°C
Comprobacion:

7 El segundo namero de la combinacion para abrir una caja fuerte es el doble del primerd
y el tercer nimero es la cuarta parte del segundo. Si la suma de los nimeros es 42 ;Cual eq
la combinacion?

. RESOLUCION

: Ecuécién
Solucién 12,24, 6
Comprobacion:

8 . El chofer de un vehiculo de reparto recorrio 30 millas por una autopista para ir desde un
almacén , desde cl centro, hasta los suburbios en donde entregd paquetes a lo largo de 14
ruta de 24 millas. Tomo 2 2/3 de hora mas entregando paquetes que cuando viajo hacia log
suburbios. Encuentra la velocidad promedio en cada parte del trayecto si se sabe que viaja
una velocidad de 35 m / hr mas rapido en la autopista que en los suburbios.
RESOLUCION

Ecuacion
Soluciéon_50mi/hr — autopista __1Smi/hr- suburbios .

Comprobacion:
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9. El aeropuerto A esta localizado a 325 millas al norte del aeropuerto B; A su vez un
aeropuerto C esta a 460 miillas al este de uno en B. En avioneta, un piloto volé desde Aa B
en un dia y al dia siguiente lo hizo de A a C . El primer dia ¢l viento soplaba del sur a 12
millas/hr y desde el oeste a 16 millas/hr el segundo dia ; Determinar la velocidad del avion

considerando que ambos vuelos tomaron el mismo tiempo.
RESOLUCION

Ecuacion
Solucion, 112m/hr,
Comprobacion

10. Dos automoviles Ay B , recorren una pista circular de 1km de longitud en 6 y 10
minutos respectivamente. Suponiendo que parten en el mismo instante y lugar . Hallar al
cabo de cuanto tiempo se encontraran si se mueven alrededor de la pista :

a) En la misma direccion
b) En direcciones opuestas.

RESOLUCION

Ecuacién

Solucion_15 min. — Misma direccion  15/4 min- direccion opuesta .

Comprobacion
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TEMA 6

SISTEMAS DE ECUACIONES LINEALES CON DOS
INCOGNITAS O VARIABLES. CONCEPTOS BASICOS

EJERCICIO CALIFICACION
L Anota en el triingulo de la izquierda el inciso que t
correctamente la expresiéon

i E 1. Es una ecuacion lineal con dos incdgnitas o variables:

a)2x*+y=5
b)3x* +2x-1=0
c)2x -4y =5
d)3x+5=8

e)3x +2y +z=0
Az.} Ecuacion lineal con 2 variables en su forma general
a)3x°>-2x+1=0
b2t —y+5=0
c)y=2x+3

d)2x -3y +6=0
' e)4x+5=0

4. Enla expresion y = mx + b , m se llama:

a) Ordenada al origen

. b)Pendiente
c) Interseccion con el eje X
d) Interseccion conel eje Y
f) Ninguno
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5. De la misma ecuacion: b se llama:
a) Ordenada al origen

b)Pendiente

c) Interseccion con el eje X

d) Interseccion con el eje Y
e) Ninguno

A 6. Sistema de ecuaciones lineales con dos variables

a) x+y=1
x+4=1
b) x*+y—3=0
x =
c) x*+2x-3=0
3x+5=0
d)3x—2y=8
x+4y=
e)x+y=1
y+z=0
IL. Relaciona las col do en ¢l paré is Ia letra correcta
CONCEPTO RESPUESTA DEFINICION O REGLA
a) Punto donde una rectd
1. Interseccion con X ( ) corta al eje Y
2. Ordenada al origen ( ) b) Angulo positivo medidd
desde el semieje positivo X
3. Pendiente de una ( )
recta no vertical c) Sehacex=0
( )
4. Inclinacion d) m= y2—y1,X2#X;
( ) Xz — X1
5. IntersecciéonconY e) Punto donde una rectd
corta al eje X
f) Sehacey=0
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TEMA 7

METODO GRAFICO DE SOLUCION DE SISTEMAS
LINEALES CON DOS VARIABLES

EJERCICIO CALIFICACION ©

I En cada caso elige el inciso correcto

i. Ecuacion de la siguicnte grafica: ©

;a) —2x-y—2=0

U b)Y 2k Ry ~<2=0

‘c)=x +y—-2=0
‘d) —2x-y+2=0
€) 2xiy+2=0

BN Y Ecuacién de la siguiente grafica . Q

a) 2x—y=0

b) 2x+y=0

c) -2x—y=0

d)Lx—y=0
2

e) x—1y=0




3

Ecuacion de la siguiente grafica

—2x+3y+6=0
2x-3y+6=0
2x+3y-6=0
—2x-3y- 6=0
—2x+ 3y -6=0

Ecuacion de la siguiente grafica
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5

Ecuacion de la siguiente grafica

i ]
+ 0nn
NN
PR N

Ecuacion de la siguiente grafica

' 3
v

x=1

x-1
y=1
y=-
x+y=1
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1L Analiza cada afirmacion y escribe frente a ella () si es falsa y
(v) si es verdadera

1. Dos rectas paralelas no tienen puntos en comun.

2. Dos rectas que forman un angulo de 90° se llaman paralelas

3. Dos rectas perpendiculares tienen mas de un punto en comun

4. Si dos rectas coinciden en el sistema de ecuaciones correspondiente
tienen infinidad de soluciones

5. Dos rectas se intersectan en un sdlo punto

6. Dos ecuaciones lineales con dos variables cuyas graficas se
intersectan en un solo punto se llaman incompatibles o inconsistente.

7. Las coordenadas del punto interseccion de dos rectas es la
solucion del sistema de ecuaciones correspondientes

8. Dos ecuaciones lineales con dos variables cuyas graficas
scan paralelas s¢ llaman incompatibles

9. Dos ecuaciones lineales con dos variables cuyas graficas
coincidan se llaman dependientes.

10. Dos rectas paralelas tienen distintas pendientes

11. Dos rectas que se intersectan en un solo punto se
llaman compatibles o independientes.

MMM WM "M M W ANAN
€ € €| € €| € € € <<

IIl. Enseguida cruza el par ordenado que sea la solucion de los
siguientes sist de ec i
1. x—2y=-2 A(3,-4) BG,4) C(4,3)

D(-3,-4) E(-3,49)

174 -



-IV.. En cada caso clige el inciso que ¢ plete correc te 1a
expresion y andtalo en ¢l circulo de la izquierda

O 1. 1Es la grafica del sistema de ecuaciones.
1. 2x—-y=4
2, x+2y=-3
AE ;
a) J b) ©)
y
O 2. Enrelacion al ejercicio anterior la solucion del sistema es:

(L) b (-1,-2) 0)(-1,2) d) (1-2) e)(-2,1)

Q 3. Elsiguiente sistema de ecuaciones tiene como grafica:

1. 2x—y=4
2. x+y=35

RERGH A e

O 4. Con base al ejercicio anterior la solucion del sistema es:

a)(2,3) b) (-2,-3) ©)(3,2) d)(-3,2) ¢) B-2)
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V .Marca en el cuadrado izquierdo la soluciéon de los siguientes
ist de ecu

l:ll. 2x~y=4
. X +2y=-3

(-1,-2)
(1-2)
(-1,2)
L152) ™
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VL R Ive los siguient i as de ec i li les haciendo la grifica

de cada yt d lucidn las coordenadas del punto de
interseccion.
2x +y=9
x +y=17
Sol:. (2,5
" 3Ix—2y=-7
2x+y=-14
Sol: (-3, -4
.. X—5y=19
2x+Ty=-13
Sol: (4 -3
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a.

5.

3xZSy=15"
X Hy=5isn s

" 3x—S5y=-23
Tx—3y=-19

Sol: (5,0

Sol: (-1.4
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TAREA CALIFICACION ©

1. En cada caso resuelve grificamente el sistema, compara tus resultados y
comprueba

1. 3x-2y=-12
x+3y=7

Sol: (-2, 3)
_Comprobacion:

2. S5x+2y=1
-3x—-4y=19

Sol: (3,-7)
Comprobacioén
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3. 4x+3y=-12 .
2x¥ Sy =220

Sol: (0, —4)
Comprobacion

4, x—-Ty=-18
T Ix+y=24

Sol: 3,3) -
Comprobacion :
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1L En cada caso clasifique al sist de ecu por
medio de su grifica en: patible ( independiente),
inc tible ( inc istente) 6 d dient

1. 2x+5y=3
3x+6y=7
Sol: Compatible
2. ax-y=1
2x-3y=2

Sol: Compatible
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§

Sol: Depeﬂdieme

4. ax +7y=-2
- -8x-l4y=4

Sol: Dependiente

5. —12x— 15y =9
8x + ]0y=_6

Sol: Dependiente
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3x- 12y =18

5x+ Sy =10

6.
4x— 16y =42
Sol: Incompatible
7. ax+10y=8 .
6x— 15y =12
Sol: Compatible
‘8. 4x+4dy=8

Sol: Dependi
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-9, ‘3x'+y‘=6
S 6x+2y=10

Sol: Incompatible
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TEMA 8
RESOLUCION POR SUSTITUCION

EJERCICIO CALIFICACION O

1. En cada caso anota en la paribola de la izquierda el inciso que
corresponda

U] . Esla expresion que resulta de despejar a “y”” de la ecuacion 4x — 3y + 12 =0:

a) y=4x-+12 e) —ax—12
3 3
b) y=4x-12
3
c) y=-4x+12
3
S od) y=-ax+12
3
. El resultado de despejar a *“x™ de la ecuacion 3x + Sy =35
a) x=5+Sy e)x=-5+ Sy
3 3
b) x=-5-y
03
c) x=5-5y
3
. d) x=-5-5y
3
. Es el valor de “X” que resulta de sustituir y=15-4x en 4x—-9y=25
a) =_-4 .
b) x=2
c) x=4
d) x=-2
ce) x=1
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lor de “y” qué resulta de sustituir x=1-3y en T2+ 9y =11

. A Esel va 1

. La expresion que resulta de despejar a “x” de la ecuacion S -8 —12=0
a) x=_5 . x y
o 84 12y
b) x= 8 +12y
’ 5
c) x= 8—12y
) Sy
d) x= . Sy
) 8+ 12y
ey x=8+ 12y
L8y
IL El orden que seguimos al resolver un sistema de dos ecuaciones
lineales con dos variables por sustitucion es: ( ecnumera del 1 al
5)
a)Se comprueba resultados C )
b)Se sustituye la variable despejada en la otra ecuacion ( )
c)Se despeja una variable de una de las ecuaciones ( la mas facil), ( )
d)Se sustituye la variable ya determinada por su valor , en cualquiera de las dos ecuaciones
originales ( )
e)Se resuelve la ecuacion resultante para determinar el valor de las variables ( )
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1. Rel las col apropiad te escribiendo en el
paréntesis la letra correcta.
ECUACION
PARA DESPEJAR| RESPUESTA RESULTADO
GLY”
a) y=7-—-2x
1.2x—3y=7 ( ) 3
b) y=2x-7
2.3x+y=35 ( ) 3
c) y=90—2x
3.2x+3y=7 ( ) 3
d) y=5-3x
4.5x—-3y=-2 ( ) e) y=5x+2
’ 3
5.2x+y=6 ( ) N y=90+2x
3 5 3
. En cada sist de ecuaci despeja la variable que se

indica. Luego resuelve por sustitucién.

Aa)l,‘2x-3y=7.
2. 3x+y=S5

‘1. Despejar *y”

Sustitucion

Comprobacion
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by 1. Ax+2y=5"

} 2 o Sustitucion Comprobacion
2. Sx”—'»-3y,=_-.,2‘ o
Despejar “x™
Sol: (% ,3/2)
c)l. 2x-5y=10 ) Sustitucion Comprobacion
2. 4Ax+3y=.7'"
Déépeja.r e
Sol: (512,-1)
' d) 1. 2% - y=- ;8' o Sustitucion Comprobacion
2. —2x-:5y=-4
. Dgsbejar “yr
o Sok:(-3,2)
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c)l.
2.

-6x+5S5y='1
~1lx+ 9y = I

Despejar “y”

. 'Combrobacién
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TAREA CALIFICACION
| Rel 1as col te escribiendo en el
paréntesis ia letra correcta
ECUACION PARA
DESPEJAR “X” RESPUESTAS DESPEJE
1. 2x—-5y=10 a) x=3y—24
( ) b) x=4y_
2.2x+y=6 3+y
3 5 ( ) ) x =5y -+ 10
2
( ) d) x= _4y
3-y
( ) €) x =90 -3y
10
« ) ) x=9-2y
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AL En cada sist de i li les con dos variables
despeja la incégnita que mis convenga, luego resuclve el
sistema por sustitucién. Comprueba tus resultados

a) 1. 2y -x= 1 Sustituciéon Comprobacion
20 2x+y="8
Despejar
Sot: (3,2)
‘b) 1. x +4y=-2 Sustitucion Comprobacion
1. 20 3x-4y=210" :
Despejar
Sl @,-1)
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"Despejar .

Sustitucion

: Comprobacion

Sol: (1,1)

Despejar.

:d) 1. 4x + lly— 87 o " Sustitucion Comprobacion
SR T 8y—’-'112> :
Despejar
Sok: (2, 5)
'é) 1. ',14x";'-9y.=, 37 - Sustitucion : Comprobacion
7 2.0 1lx—8y =" 14 B L

Sol:¢2,1)
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.__ Sustitucion . Comprobacion
2 4-3=-1
x Yy
Despejar
Sol: (172, 1/3)
g)l. 5-8= 12 Sustitucién Comprobacion

N
X%
+
<
I
—-
H

Despejar

sol: QA1)
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TEMA 9 , . ’
RESOLUCION POR IGUALACION

EJERCICIO CALIFICACION Q
I. En cada caso escoge el inciso que ¢ pl correctamente 1a
expresion y anétalo en la elipse de ia derecha.
1. Al despejar a “y” de laecuacion 3 x - S5y =8 obtenemos;
2 7
a) y=21x + 112 : o
10 : .
b) y=21x - 112
i 10 ; _
¢) y=-21x +112 . ]
cd)y==21x - 112 ’
i 10 )
ey =2I1x ~-112 o
10 o .
27 2. Sidespejamosa “x”de 2 x_+2y = 6 obtenemos: o
a) x = 45 —3y ) . S
“’b) x =90 + 6y : ~
L. e)x= 90 —6y
d)x='-90+ 6y v R
Lo 10 ) i
X=3y—45 :
s ‘
.»3:El despeje de “y” de la ecuacion 6 -5 = 49es:
e Xy
Ta)y=__ x .
1o 6 — 49x
o b)y=__5x .
6+ 49x
c)y = _5x
: 49 -6
d)y = 5 .
o 6 —49x
e)y = _5x_.
6-49
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- . Si despejamos ” x” de la ecuacion 7+ 2 = -4 se obtiene:
: P : x y

Si $ustituimds : x= '32 . en 4 — 3 = -1 obtenemos para “y}

%y-1. hox y
II. Cuando resolvemos un sist de i lincales por igualacién
segui los p que se ian. Indica el orden en que se deben seguir
dichos § [§ a los del 1 al 5)

a) Igualamos los resultados de los despejes originales....... )

b) Comprobamos los resultados obtenidos en las ecuaciones originales......... ( )

¢) Sustituimos el valor encontrado de la variable en cualquiera de las dos

ccuaciones originales para determinar el valor de la otra variable. ............... ( )

d) Resolvemos la ecuacion resultante para obtener el valor de una variable...( )

¢) Se despcja una misma variable en ambas eCuaciones .........c.ccceevvvvereanernann ( S I
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Relaciona las columnas apropi

ry

te escribiendo en el

paréntesis la letra correcta.

ECUACION PARA RESPUESTAS DESPEJE DE “Y”
DESPEJAR “Y™
1. 3x+5y =34 ( ) a) y=-7x—-11
2
2. Tx-2y=11 ( ) b) y=_5x+ 16
2
3. Px+7y=-17 ( ) c) y=34-3x
5
4. 5x-y=-8 ( ) d) y=-68 — 3x
2 28
5.-1-1=1 ( ) e)y=_x
X y 1~x
o Dy= _x
1 +x
IV. Resuelve los siguientes sist, de i Li les por el métod
de igualacion. Comprucba tus resultados.
1.3x + Sy =34 IGUALACION COMPROBACION

2.7x -2y "= 11

DESPEJE DE “ X EN
AMBAS ECUACIONES.

Sol. (3, 5)
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IGUALACION | COMPROBACION

DESPEJE DE “ Y” EN
AMBAS ECUACIONES.

Sol: (-4, -2)

1. x+3y=17 | IGUALACION' COMPROBACION
2, x-2y"=- g B

DESPEIJE DE “ X" EN :
AMBAS ECUACIONES.

Sol: ( 5,4)
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DESPEJE DE “ Y” EN
AMBAS ECUACIONES.

" IGUALACION

.. COMPROBACION

Sol: ( 17, -49)

1.73x - 4y =51
2. 2x"+3y"=0

DESPEIE DE “ X” EN
AMBAS ECUACIONES.

IGUALACION:

COMPROBACION

" Sol:(9,-6).
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GUALACION ... .

COMPROBACION

Sol: (-3, -4)
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TAREA CALIFICACION

I. Relaciona las col apropiad. te escribiendo en el paréntesis
el inciso correcto . R tve por igualacié
SISTEMA A RESOLVER | RESPUESTA SOLUCION
1. —-x+4y=-10 ( ) a)(-1,-2)
-x—3y=-3 )
2. 5x-3y=11 ( ) ) (1,7 )
4x + Sy =-14 ] 19 19 ¢
3. Sy=3-2x ( ) (59,17 )
3x=2y+1 ‘9
4 2x+y=15 ( B} (17, 59)
X—4y =-1 : 9 9
e) (-6,-1)
II. R lva cada sist de ecuaci por el método de igualacién
despejando la variable mis apropiada. Compara resultados y
comprucba.
a) . .
1. .3x - 2y=-12 IGUALACION COMPROBACION

2. x+3y =7

DESPEJE DE UNA VARIABLE
EN AMBAS ECUACIONES.

Sol: (-2,3)
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IGUALACION COMPROBACION
| DESPEJE DE UNA VARIABLE
EN AMBAS ECUACIONES.
Sol: (- 5,-4)
IGUALACION COMPROBACION
: DESPEJE DE UNA VARIABLE
| EN AMBAS ECUACIONES.
Sol. (113, %,

201 .



d). ik
10 3x — 2y =24

s
2. 2x + 3y = -49

DESPEJE DE UNA VARIABLE
EN AMBAS ECUACIONES.

IGUALACION

COMPROBACION

Sol: (-2/5,-3)

DESPEJE DE UNA VARIABLE
EN AMBAS ECUACIONES.

IGUALACION

COMPROBACION

Sol: (-4,3)
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EN AMBAS ECUACIONES.

DESPEJE DE UNA VARIABLE

IGUALACION

COMPROBACION

Sol: (3/2,-3)

DESPEJE DE UNA VARIABLE
EN AMBAS ECUACIONES.

IGUALACION

COMPROBACION

- Sol:(972,19/10) .-
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DESPEJE DE UNA VARIABLE
EN AMBAS ECUACIONES.

" [IGUALACION

COMPROBACION

Sol: (5/2,-5/4)
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TEMA 10 ’ : ’
RESOLUCION POR REDUCCION

(SUMA Y RESTA)
EJERCICIO CALIFICACION

I. En cada caso clige el inciso correcto y escribelo en el circulo de la derecha.

¢

1. (Cual es el numero por el que debes multiplicar la ecuacion 5x+3y=-26
al sumarla con 4x-9y=2 sc cancele la “y™?
a) -3

b) 3

c) 4

d) s

e) 9

O

2. Al sumar las ecuaciones x+y=1 y 3x-y=3 obtenemos:
a)x=3
b)x=1
c)x=-3
d)x=-1
e)x=0

3. El resultado de restar las ecuaciones 2x+3y=2 | 4x+3y=22 es:
a) x=10
b) x=20
c) x=10
d) x=-20
e) x=-11

4. Numero por el que debes multiplicar 2x+4y=-3 para que al restarla con 4x+2y =9,

se elimine “x™*:
a) -2 .

b) 2

c) 4

d) 4

e) 3 s
5. (Cuales son los nameros por los que debemos multiplicar  15x+3y=2 - y... 10
para que al sumarlas se eliminen “y”?: : -
a) 2,3

b) 3,2

c) -2,3
d) 10,-15
e) -10,15

000

para que
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11. Anota en el paréntesis el namero por el cual se pueden multnplucar ias ecuaciones
para climinar la variable indicada c do se las ec

Para eliminar “x”

Para climinar “y™

1. Tx+3y=4
14x-6y=8 ( )
2. 3x-2y=6
xt3y=6 ()
3. 3x+5y=8

9x-10y=6 ( )

4. Sxty=1
3x+2y=-2 ( )

5. x-y=S5
x+7y=9 ()

6. 4x-5y=9
2x-6y=12 ( ) ( )

de ec i lineal do el método de

IIT) Resuelve los sigui

reduccion (suma é resta) igualando los coeficientes que se indican.

a) 1. 7xtdy = -26

2. 2x3y = 5
coeficientes a igualar los
de “x”.

Reduccién Comprobacion

sol (-2,43)
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b)y 1. 4Ax-7y=12 Reduccion Comprobacion
2. 3x-5y=-9 ’
cocficientes a igualar los
de *x.
Sol (-123,-72)
c) 1. 5_x"+7y =09 Reduccion Comprobacion
a3l 2
2/ Tax-5y=-32
coeficientes a igualar los
de “y”.
Sol (-3,4)
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d) 1. 5x -4y =-26
2 3 3 Reduccion Comprobaciéng
2. x= Sy=-1 -
3 6 2 .
coeficientes a igualar los
de “x™.
Sol (4,-1)
é) d 3x+5y=—12 Reduccién Comprobacion
20 Tx-Sy=22 L
coeficientes a igualar los
de:
s9|(|,-35 ‘
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TAREA

)] Resuelve los siguientes

CALIFICACION ©

de ecuaci

por el método de

reduccion (suma 6 resta) igualando los coeficientes de la variable que
mas te convenga compara tus resultados y comprueba.

a) 1. 6x-5y=1-43 Reduccion Comprobaci¢n
2. x-5y=-28
igualacion de coeficientes
Soii;:.s)" ‘
b) 1. 7x +3y=26 Reduccién

2. 4x-y=-4
igualacion de coeficientes

Comprobacién

Sol (2.4
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Voo

Joyutiax-11y =19 -
L2 axt 3y =37 ¢
‘|- igualacion de coeficientes

‘ Reduci:ién B

. Comprobacion

Sol (-1,-11)

d) 1. 11x -9y = -8
2. 11x-Ty = -5
igualacién de coeficientes

Reduccion

Comprobacion

Sol (1/2.312)
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igualacién de coeficientes

Reduccién

Comprobacion

Sol (8,10)

£) 1. 9x -15y = -81
2. 7x-3y = -63
igualacion de coeficientes

Reduccidon

Comprobacion

Sol (-9,0)
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2. -5x+3y

igualacion de coéﬁcie@nte$ .

~Reduccion ™ i

Comprobacion

. Sol (87128, 61128)

igualacion'de coeficientes

Reduccion

Comprobacion

Sol (-5, 2)
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5]

) 1. ax+7y=-23
4

3 4 Reduccién " Comprobacipn
2. 2x+3y==:15
2 2
igualacion de coeficientes
Sol (-3,-1)
D 1. 5x 3y=16
: 4 2. 3 Reduccion Comprobacién
2. 2x+4y =256 7
L 550375018
igualacion de coeficientes
Sol (/3,-3)
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TEMA 11

RESOLUCION POR DETERMINANTES

( REGLA DE CRAMER)
EJERCICIO CALIFICACION

[ En cada caso clija un inciso correcto y escribelo en el rombo de Ia
izquierda.

<> 1. El valor de un determinantes de orden dos de la forma

a) ad +be
b) bc-—ad
c) ad-bc

d) ac—bd
e) bd—ac

ab
c d

€S

2. En un sistema de ecuaciones de la forma aix + biy = ¢ ,a:x + by = cael
determinante de sistema es:

1Tay A=laa b) A =|ab

:la: e a: b
"c’)v'A= b c DA =] a: ¢ e =| a
o b: ¢ a G a "

. ! 3. El valor de la variable “ x” es el sistema aix + by = ¢ es:
AN/ ax+by=c

; 'C| b a by

1 a)yx= c b b)x=|axbx|

A A
: Tl éx
et le)yx=|a e

A
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4. El valor de la variable “ y” del sistema ax + by = ¢ es:

ax+by=c.
c: b a b
a)y%c:bal b) y=l&bzl

A A
a: b: tc: |
d) y=| a by I gy=lac
A A

5. Para que un sistema ax + by =c

a:x + biy = c: sea compatible o independiente ( tenga una
sola solucion) es necesario que:

a)A=0
b))g:co
C <0
d)A>0
eA =0

6. El procedimiento para obtener los valores “x” “y” en un sistema
ax+by=qc,
a:xx + by = ¢ dadas por: x = A x, y = Ay se conoce como:
A A
Reduccion
Igualacion
Sustitucion
Regla de Cramer
Método de Gauss

7. La solucion del sistema 3x — 5y = -7 aplicando determinantes es:
2x+3y=8

a) (2,1)
b) (-1,2)
c) (1,-2)
d) (-1,-2)
e) (1,2)
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[ 18 Los pasos para resolver un si de i lineales con dos variables

pord tes se ian enseguida . Ordénalos del 1 al 6

a) Se reemplaza la columna de coeficiente de “y” en A por la columna de términos
independientes y se obtiene el determinante Ay ( )
b)Se forma el determinante A cuyos elementos son los coeficientes de “x” y “y” en el
orden en el que aparecen en el sistema. ( )

c) Se procede a obtener las soluciones del sistema mediante las reglas
x=Ax,y=Ay « )

A A

d)Se arreglan los términos de las ecuaciones escribiendo primero los términos de “x,
después los de *y” y finalmente los términos independientes ( constantes) a la derecha de la

igualdad ( )
e)Se sustituye la columna de coeficientes de “x” en A por la columna de términos
independientes y se obtiene el determinante A x ( )
f) Se comprueban resultados ( )

. Obtener el valor de cada determinante

—

2. 3 7 =

: 1 -

3. 4 8 =

o 25

4. 2 -5 =
47
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.

de ecuac

lineales por el método de los

R lva los sig

determinantes o regia de Cramer

REGLA DE CRAMER

®
I
E

y=Ay
A

COMPROBACION

Sol: (4,1)

GLA DE CRAMER

COMPROBACION

. Sol:’(z oD
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e T kEGLA DE CRAMER COMPROBACION
c). 1. 4x-y=-14
L2 ex+2y=7
S x=Ax
: A
A=
ax=
y=Ay
Ay = A
‘ Sol:(-3,2)
: . REGLA DE CRAMER COMPROBACION
d) 1. 6x+7y=17
w0 2..3x-5y = 17
S . X=AX
i A
A=
‘Ax=
g y=Ay
Ay = A
' Sol: (4, 1)
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il Dol ex+ 11y =17
12l STy =27

ay -

N REGLA DE CRAMER | PR ION
e) 1. 3x+5y=3
S 20X+ By =85
e x=Ax
i A
A=
E Ax =
o y=Ay .
Ay = A Sol: (-4,3)
REGLA DE CRAMER COMPROBACION

S Soli(-2,3)
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TAREA CALIFICACION

P .

I. Calcula el valor de los sigui

Sol: 14xy

Sol:-a*-b?

[

Sol: x* -8x

II. Resuelve los siguientes sistemas de ecuaciones lineales por el método
de los determinantes o regla de Cramer

- REGLA DE CRAMER COMPROBACION
a) 1. 6x+y= -1
2, 4xey=-9
x=Ax
L A
A=
Ax=
Ay = A Sol:(-1,5)
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b) 1. 3x+4y= 8
2. -5x-2y= 10

REGLA DE CRAMER

COMPROBACION

x=Ax
A
A=
Ax =
y=Ay
Ay = A
Sol: (-4,5)
) REGLA DE CRAMER COMPROBACION
c) 1. 3x-5y= -6
2. 4x+2y= 5
x=Ax
A
A=
Ax =
y=Ay
Ay = A
C. s0‘:(11‘7.3’2) P
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‘d) 1. 28+4x+ Sy=0
20 “3x+4y+10= 0

REGLA DE CRAMER

COMPROBACION

x=Ax
: A
A=
Ax =
y=Ay
A)’ = A Sol:(-2,-4)
: P | REGLA DE CRAMER COMPROBACION
e) 1. 5x+2y= 4
2,2 -y= 7
o E Xx=Ax
A
Ax=
C y=Ay
Ay = A

Sol:(2,-3)
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0 1. 5x-4y= 16
P 20.2x+3y = -10

Ay =

REGLA DE CRAMER

COMPROBACION

Sol: (8223, -82/23)

g 1. 74ax+2y= 5
2. 3x-ay=1

A=

REGLA DE CRAMER

x=Ax
A

COMPROBACION

Sol: (1, 1/2)
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ER Rt REGLA DE CRAMER COMPROBACION
h) 1.°3x+2y= 18

C20sx-y =12

FORE Xx=Ax

o A

A=
Ax=

i y=Ay

Ay = A

s Sol: (6 , I1B)

Sieh REGLA DE CRAMER COMPROBACION
i) 1. 5x-2y-14= 0
2.-2x+3y+3=0

x=AXx

o a

A=

Ax =

y=A4y

Ay =" A : s
N Sol: (;6/ 19.-4]./l9)
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k) 1.2 3 _=

Lyl x+1

2.2 3 =

LIixeT7 2y -3

REGLA DE CRAMER COMPROBACION
x=AX
A
y=Ay
A
Sol: (9,7)
REGLA DE CRAMER COMPROBACION

x=Ax
A
y=Ay
A

Sol:(5,3)
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. o REGLA DE CRAMER COMPROBACION

) 1.3 -6=1

: XLy 6

2002 +3=1

~x"iy' 2 x=Ax

W s A
: y=Ay
Ay = A

. Sol: (6, 18)

226




TEMA 12

APLICACIONES
EJERCICIO CALIFICACION O
I Anota en el circulo de la derecha el inci
correct al expy

5. La expresion algebraica que representa ** la diferencia de dos numeros es
un cuarto de su suma™:

a)x- y=4(x+y)
b)ll‘(x-)')=(x+Y)

cH(x+y)=(x-y)
d)(x—y)=%(x+y)

ce)x—-y) =(x+y)'

6. "Dos numeros cuya suma es 150 : ;
_..,,,_"a)x"'y 50 ) L

b) 2x + 2y =150
c)x+y=150
~d)2(x +y) =150
e)x +y=150

. 2
7. - Las ecuaciones que resuelven el problema “ cinco cuadernos y 8 lapiceros Q
cuestan $115, tres cuadernos y 5 lapices $ 70 . Hallar el precio de cada
cuademo y lapiz”’son:
. ~a) 8x + 5y =115, 3x + 5y =70
“b)Sx +8y=115,3x+5y=70
S c)Sx+8y=115,5x +3y=70
.d) Sx+8y=70, 5x +3y="70
" e)3x+5y=70,8x+ Sy=115

8. “ Tengo una coleccion de gallinas y de conejos. Estos animales tienen 50
cabezas y 140 patas. ; Cuantas gallinas y cuantos conejos tengo?

a) x —y =150, 2x +4y = 140
b)yx +y =50, 4x + 2y =140
c)x+y=140, 2x + 4y =50 .
d) x +y= 50, 2x + 4y = 140
e)y+x=50,2y+4x =140
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9.. “Un avién , volando con la ayuda de un fuerte viento, cubrié 1,200 millas

en 2 hrs. Sin embargo, el viaje de regreso contra el viento le tomo 2 Y2 hrs

¢ A que velocidad vuela el avién en condiciones sin viento? Y ¢ Cual era la velocidad del
viento? Ambas velocidades son constantes.

a) 2(x+y)=1,200, Va(x—y)=1, 200

b) % (x+y)=1,200, 2(x—y)=1,200.

c) 2(x+y)=1,200,5(x~-y)=1,200
2

d) 5(x+y) 1,200,2 (x~y)= 1,200
2

€) 2(y+x)=1,200,5 (y—x)=1,200
2

V. Relaciona las columnas apropiadamente escribiendo en el
paréntesis la letra correcta

fraccion se incrementan en

1. El resultado es 3 /5, pero
si el numerador y el
denominador disminuyen en
1 el resultados es 5/9 .
Encuentre la fraccion.

Sol 11
19

-d

PROBLEMA RESPUESTAS ECUACIONES QUE
RESUELVEN EL
PROBLEMA
1. Valeria Barron vencio dos
televisores. Recibiendo un ( ) yx+y=1
total de $13000. Si recibié BETYTS
$1400 mas de uno por el x—y=3
otro ¢, Cual fue el precio de y
venta de cada uno?
501.7,200-5,800 .
2. Obtener dos nimeros cuya ( ) b)x+1=3 ¥
suma sea 1/3 pero cuyas y+1 5.
diferencias sea 3, ) C
Sol. 5,-4 x=1=5 "
33
3. Siel numeradory el y- 19
denominador de una ( )

¢) x+y= 13,000

- . x—~y= 1,400
)x+1=5
y+1 9
x—-1=3
y—1 5
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V. R Ive los sigui probliemas de aplicacién empleando tus
imientos sobre sist de i i les con dos

variables.

1. La asistencia a un juego de futbol profesional fue de 45,000 personas y el dinero
recaudado en la entrada , fuc de $ 495,000 . Si cada persona compro un bolcto de $10 o un
boleto de $ 15 ; Cuantos boletos de cada tipo se vendieron?

Ecuaciones:

Sol: 36,000 de a $10
9,000 de a $15

' 2. - Un tendero tiene un tipo de café que vale $ 3.60 la libra y otro que vale solo $2.90
¢{Cuanto debe mezclar de cada uno para obtener 100 libras de mezcla que valga $3.30
la libra?

Ecuaciones:

Sol: 57 1 libras primera clase
7
42 6 libras segunda clase
7
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B. Un inversionista ha colocado un cierto capital al 4% una parte, y al 5% la otra
recibiendo anualmente un interés de $1,100. Si las hubiera invertido al revés , recibirig
al afio $50 mas en concepto de interés. Hallar la cantidad de dinero que ha invertido.

: [Ecuaciones: 0.04x + 0.05y = 1,100
’ 0.05x + 0.04y =,1100
Sol:

4. Hace 2 afios un padre era 6 veces mayor que su hijo. Hallar sus edades actuales sabiendo
que dentro de 18 afios la edad del padre sera el doble de la del hijo

"[Ecuaciones: x—2=6(y-2)
x+18=2(y+ 18)

Sol:
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TAREA CALIFICACION

I A continuacion resuelve los probl planteados. Compara y
comprucba tus resultados

1. Determinas la velocidad de una lancha y la velocidad de la corriente del rio, si emplea
2 hrs en navegar 9 km a favor de la corriente y 6 hrs de regreso.

Ecuaciones: 2 {x+y)=9
6(x-y)=9

Sol:

2. Dividir 80 en dos partes tales que los 3/8 de la mayor parte equivalen alos 3/2dela . 7]

menor.

- Ecuaciones:__

Sol: (64;16) °
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Cierta alcacion contiene un 20% de cobre y un 5% de estaiio . Encontrar el numero dd
kilogramos de cobre y estafio que se deben de mezclar con 100kg de aleacion dada parq
obtener una aleacion que contenga un 30% de cobre y un 10% de estaiio.

Ecuacidnes: 20+ x =0.30

S 100+ xty
5%y T =0.10
100+ x+y

Sol:

4 El doble de la edad de Arturo excede en 50 afios a la edad de Gaby y 1 /4 de la edad
de Gaby es 35 afios menos que la edad de Arturo. Hallar ambas edades.

F,cuaciones:

Sol: Arturo 45 afios
Gaby 40 afios
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i5..La suma de la cifra de las decenas y la cifra de las unidades de las unidades de un
_nimero es 15, si al nimero se le resta 9 , las cifras se invierten

 Ecuaciones: x+y=15 N
: 10x+y—-9=10y +x

Sol:

6. Un bote emplea Shrs en recorrer 24 km rio abajo y en regresar. En recorrer 3km rig
abajo emplea el mismo tiempo que en recorrer 2km rio arriba. Hallar el tiempd
empleado en ir y el tiempo empleado en volver.

Ecuaciones:

Sol: De ida: 2Zhrs
En volver 3 hrs

233




7. Dos campos de Aterrizaje A y B estan separados por una distancia de 400 millas; B se
encuentra al este de A. Un avion volo de A a B en 2hrs y regreso a A en 2 %2 hrs. Si el
viento soplaba con una velocidad constante desde el oeste. Encuentra la velocidad del
avion con respecto al aire en reposo asi como a la velocidad del viento.

Licuaciones: 400=2

Sol:

B. Gaby y Valeria cortaron el pasto juntas en 2 % hrs, la siguiente semana Gaby trabajo
sola por 3 hrs y luego Valeria termind el trabajo en 1 Y% hrs ¢ Cuanto le tardara cortar el

pasto a cada una?

=cuaciones:

Sol: Gaby: 4hrs
Valeria: 5 hrs
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TEMA 13

SISTEMAS DE ECUACIONES LINEALES
CON TRES O MAS VARIABLES

EJERCICIO CALIFICACION

U

I. En cada caso elige el inciso que complete correct te la expresion y andtalo en Ia
parabola de la derecha,

1. Un arregio de nimeros de la forma |a,b;c) [recibe el nombre de:
azbacs
a;b;c;

C

a) Matriz de orden 3

b) Permutacion de nameros
c) Determinante de orden 3
d) Conjunto de nimeros

2. 2. Elrepetir los dos primeros renglones deja,bic, pe esta resolviendo por el método
de: azbzcz
asbicy

C

a) Menores

b) Cofactores

c) Diagonales 6 Sarrus
d) Determinante

¢) Matrices

3. Al fijar un renglon o una columna de |a;b;c; ke esta resolviendo por el método de:
azbzca
a;b;c;

a) Menores

b) Cofactores

c) Diagonales 6 Sarrus
d) Determinante

e) Matrices

C
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4, EI';/albr de la determinante B -2 2 [es
R T 14
RN 6-12 v

a) 76
b) —67
c). 67
d) =76 :
@) QG R e

5. El valor del determinante. |x y z es: h
: jE XY, e L
1y zx ' ‘

a) xX*+y +2) +3xyz
b) x}-y* +23-3xyz
) X4y -2 —3xyz
d) x’+y3+z]—-3xyz
e) —x*+y +2-3xyz

II. Relaciona las columnas apropiadamente escribiendo en el paréntesis el inciso

correcto:
DETERMINANTES RESPUESTAS RESULTADOS
-1 23
1|5 -3 2 a) —42
1 -1 -3
( )
b) 18
51 -1
2(3 22 ( )
|-2-33
e o 42
27080210 . ) )
133 2.1 o «C O
S e R I EDEERE A R ) ’ d) —29
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2 15
a3 -2 .-3
13 -2 .
( )
7 02 .
55 1 0 : e) 9
-5 2-3 i
: ( )
1..7.2 ) . - : £ .29
63 5 0
0 -5 -3
g) 84
( ) ,
L. C idera el sis de ec i li les siguientes:
x+2y—z=3
Ix+y+z=4
x -y+2z=6
Ahora relaci las Columnas apropiadamente
DETERMINANTES RESPUESTA SiMBOLO
1 2 -1 a)A
3 1 1 ( )
1 -1 2
( ) b)Az
1 2 -3
2131 4
1 -1 6
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-3 2 -1
34 11 ( )
6—-1 2 c)Ax
1-3-1 ( )
43 4.1
16 2 d)ay

1IV. Nueva te ¢ idera el sistema de ecuaciones:

x+2y—z=-3

3x+y+z=4

x—y+2z=6

Ahora relaciona fas columnas.

INCOGNITA RESPUESTAS VALOR

1. x = Ax a) 3
A ( ) b) -6

2. y=Ay ( ) c) 3
A d) 2

3.z=Az ( ) (:)) 1

L A . 2

3. Az ( ) )

R e -

6 Ay ( )
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V. En cada caso elige ¢l inciso que ¥ correct te la expresion ,
y anota en el circulo de la izquierda

. es:
a) (2,1,-1)
b) (-1,2,1)
-e). (1,2,-1)
d 2.,-1,1)

Q' 1. La solucion del sistema2x +y-z=5,3x-2y +2z=-3 ,x-3y—-3z=-2

2. ‘,i.;a'soluci()ndel sistema: 2x +3y - 52=7,x—2y +3z2=2 ,3x -y +2z=9

~ Al resolver el sistema: 2x —y+3z=-1,x+ 5y -2z=-1, 3x+4y—z=4'

) ... obtenemos: o o e
! a) . (3,-2,-3) ' S
: b)) (-3,-2,-3) o
8 e) (3,2,-3)

d (3,-2,3)
‘@) (-3,-2,3)
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TAREA

CALIFICACION

:

L En cada caso escoge Ia letra que complete correctamente la expresion

escribiéndola en la elipse de 1a derecha.

1. Aplicando determinantes al sistema 4x — 3y +2z=27 ,3x—4y-~5z=7,

2x + Sy + 7z = -24 obtenemos:

a) (2,3,-5)
b) (-2,3,-5)
c) (2,-3,5)
d) (-5,3-2)
e) (2-5,3)

‘x+3y

; ('5,,3_'; 4)‘; )
2b):.(5,4,8)
c)(8,5,4) . :
-d)(-5,8,4)" T
e).(5,-8,4)

)3 i Ah'oraf_"'éplica el método de sustitucion y resuelve el
|.sistema:x~y+2z=13 ,2x+y—z=5,4x+ 3y +22=20

2. Aphcando el método de reduccién por suma o resta al sistema :
—2z= 15, 2x 2y+3z— 18 3x+4y+z 48 . La solucioén es:

b) (5 5=

s ,
3,-2)

e)! (= 5,3, -2)

J:d) (5,

|0 6>

-2,3)
2,3)

0 (
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1. Aplicando el método indicado resuelve los sistemas de ecuaci sigui

Compara tus resultados y resuelve

1. Resuelve aplicando el método de los determinantes ( Regla de Cramer )

2x—3y +z=-9
Xx+2y—-z=11
3x—y +2z=-4

‘2. Resuelve por el método de igualacion
: x"+,y ~z = rﬁ .

- 2x+2y—2z=-18
X3y +3z2=9

. Sol:{1,3,-2)

Sol: (3 ,-2,4)
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=1 3. Resolver por sustitucion:

X +2y+3z=-4
2x =3y +2z=17
3x+y-z=13

Sol:(5,-3,-1)

4. Resuelve por reduccion ( suma o resta) RS .
2x—-2y+4z=-14

x +ty-5z=0
-4x + S5y +3z=19

Sol: (~3,2,-1) -
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ITl. Ahora analiza los siguientes sistemas y aplica el método que ¢ ideres mas_
adecuado para resolverio. Compara y comprueba tus resultados .
1. x+2y+4z=11
“3x+4y+z=11
-2x +6y —3z=-10
Sol: (-2, %, 3)
2. 2x+3y—z=-1
5x—y -3z=5
4x +2y-3z=0
Sol: (2,-1,2)
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; o -x+y-2z‘-5 : B R
Ch=2x+3y-2 =15

s e S . solucion: (-5, 4 7}

‘B 3x-5y+4z =237
L2xiytz =11

=2x+3y+3z =12

soluciin: (-3, 4, -2,
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1V. Usa el método que ¢ ideres mas adecuado 6 combi
sistemas. Compara y comprueba tus resultados.

yr Ive los sigui

) 2x+z-w =1
xX+2y-2z+3w =9
3x-2y+3z-2w=2
4x-4y-2z-3w =3

solucion (2,-1,0,3
D)  —x+2y+3z-2w =2
Ixty+z-w=4 .
2x-y-z+2w =0 -
X +y+ z -+ w =0

solucién (1, -1, 1, ~1) |
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solucion (-1/2, 173, -1/4
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Ahora aplicand de ecuaci li fes con 3 variables:

V. R Ive los sigui probl Compara y comprueba tus resultados.

1.- Encontrar 3 numeros sabiendo que el principio es igual al segundo mas la mitad de
rercero, que la suma del segundo y el tercero es igual al primero mas uno, y finaimente, si
ke resta el segundo de la suma del primero con el tercero el resultado es 5.

Solucin: 4,2, 3
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2 - La suma de los tres angulos de un triangulo es 180°. La suma de dos de los angulos ey
gual al tercero angulo y la diferencia de los dos angulos es igual a dos tercios del terceq
pangulo. Encuentre los angulos.

Soluciin: 15°, 75°, 9[71

3.- Trabajando conjuntamente Valeria, ¢l Sr. Delgado y Gaby pueden efectuar una ciertg
karea en Ghrs, Valeria y el Sr. Delgado haran la misma tarea en 9hrs y el Sr. Delgado
[Gaby son capaces de hacerla en 12hrs ,cuanto se tardaria cada uno en hacer la tares
trabajando por si solo?

Valeria: 12hry
El Sr. Delgado:36hn
Gaby:18hry
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[.- José Luis, Margarita y Monica terminan una tarea en 3 dias. El ler dia hacen un tercid
de la tarea. Habiendo trabajando José Luis 10hrs, Margarita 4hrs y Moénica 10hrs. El 2dd
dia hacen una cuarta parte de la tarea. Habiendo trabajado José Luis 4hrs, Margarita 6hrs
Monica Shrs. Terminan la tarea ¢l tercer dia habiendo trabajado José Luis 7hrs, Margaritd
12hrs y Ménica 12hrs. Determinar el niimero de horas que se tardaria cada uno en hacer 14
karea si trabajara solo.

Joed Luis: 60hry
Marparira: 72hry
Monica: 90hny
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TEMA 14

ECUACION DE 2° GRADO COM UNA INCOGNITA O
VARIABLE. CONCEPTOS BASICOS.

EJERCICIO CALIFICACION O

L En cada caso anota en la parabola de la izquierda el inciso que
corresponda

1.Todas son euaciones de 2° grado con una variable, excepto :
2K~ 16=0

3%+ 2x =1

25— 5x+6=0

3x -5y?’=3

i) ax*+bx+c=0,a =0

.+ Es una ecuacion cuadratica pura
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.'Las soluciones de una ccuacion cuadratica incompleta mixta : ax* + bx =0 son

.. Los valores de “x” que satisfacen la ecuacion : x* - 5x+ 6 =0 son:

Esla factonmcmn de IOx —15x:
;1x(10x—15) T
5 (2x*-3x)
Ssx (2x—-3x)
S 5x (2x—3)
sx(2x+3)
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. Analiza cada igualdad y escribe frente a ella ( ) si es falsa 6 (v) si

es verdadera

l‘.,‘,'Six(3x—- 19 = 0 Entonces :
- x=063x-1=0

2. 'Una solucién de 3x% -4 =0 es “2”

"i".] 3. Una ecuacién cuadratica incompleta mixta “ax® + bx = 0 * siempre

tiene a cero como solucion
4. “2” es solucién de la ecuacion : x> ~2=0

5. 2 essolucionde x-2 =0

FlV

mM wm
<€ € <

HI. Relaciona las columnas apropi

te escribiendo en el

paréntesis la letra correcta:

ECUACIONES RESPUESTAS
INCOMPLETAS

SOLUCIONES

1. x*+1=0

2, 2x*-3x=0

3. 3x*+6x=0

4. x*-36 =0

5. 3 +16=0."

P R N Y e e
e N o

a) x1=i,x2=-2

b) x1=6, x2=-6
c) xl=5\/3,x3=—9_\/§
3 3

“d) x|=0,xz=2n

e) x1v=

n.
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CALIFICACION O

TAREA
L R Ive las sigui ecuaciones cuadraiticas incompletas y
rel apr ..' d
ECUACION RESPUESTA SOLUCIONES
1. 3x*-8=0 ( ) a) x;=i,xz=-31
b) x1=0,x2=2
2. 25x*-3=0 ( )
<)
3. ax*-3=0 ( )
d)
4. x*+9=0 ( )
( )
¢ Ly
( pE
C )
. R
C M)
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TEMA 15

SOLUCION DE ECUACIONES CUADRATICAS POR EL
METODO GRAFICO

EJERCICIO CALIFICACION

'

L En cada caso elige el inciso correcto y anotalo en el rectangulo de
Ia derecha

1. Toda ecuacion de la forma y = ax> + bx + ¢ con a = 0 tiene
como grafica.

a.Una circunferencia

b.Una elipse

c.Una parabola

d.Una hipérbola

e.Una recta

2. Para resolver una ecuacion de 2° grado y = ax® + bx +¢
a) Se despeja “x

b) Se hace x=0

¢) Sehacea=0

d) Se hacey =0

e) Sehaceb=0

3. Resolver la ecuacion ax® + bx + ¢ = 0 geométricamente significa
a) Encontrar los puntos de interseccioncon Y 6 con X

b) Encontrar los puntos de interseccion de la parabola con el eje X
c) Encontrar los puntos de intrerseccion con X 6 con Y

d) Encontrar los puntos de interseccion de la parabola con ¢l eje Y

4. Lacoordenada “x” del vértice de la parabola y = ax* + bx + ¢
se calcula son la formula

a)xv=bh
a
b) xv=a
b
c)xv=b
2a
d)xy = -b
2a

e) xy=-2a
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5.. La grafica siguiente corresponde a la ecuacion.

6.’ De acuerdo a la grafica anterior las soluciones o raices de la :l

ecuacion cuadratica correspondiente son:

a) x;=3
Yoxe=-1
. b) x1 = -2
e %=1
X = -3
B X2 = 1
d) xy=-1
a X2 = -4
', 'e) x1=-3
L x3 =-1
1L Relaciona las columnas apropiad te escribiendo en el
nam’mg;?; l1a letra_correcta
GRAFICA DE UNA
ECUACION CUADRATICA RESPUESTAS CONCLUSION
1. Interseccta al eje X en dos a) La parabola sc abre
puntos ( ) hacia arriba
b) La ecuacion no tiene
2. Intersecta al eje X enun ( ) solucion
solo punto c) La ecuacion tiene dos
soluciones complejas
3. Tiene un punto maximo ( ) d) La ecuacion tiene una
sola solucion real
4. Tiene un punto minimo ( ) e¢) La parabola se abre
hacia abajo
5. No intersecta al eje X ( ). f) La ecuacion tiene dos
soluciones reales
distintas
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1. Ahora relaciona la grafica con su ecuacién y su solucién

a) y=4x:—-12x+9
b) y=2x>+3x=5
) y=4x’—-4x+5
d) y=x>—2x—3:
e) y=-x2—4x+5:

( .

( )*|='/z+'i,xZ,='/z-i
( Ixp==15x =3 0
( )X =-5,x=1

¢ )X =15 x3=1.5
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IV Relaciona apropiadamente las columnas escribiendo en el

paréntesis la letra correcta.

FUNCION CUADRATICA | RESPUESTA

VERTICE DE LA PARABOLA

1) y= 4x2+8x+6 ( ) a) V(-1,2)
2) y= 8x%-48x+73 ( ) b) V(-1,-2)
3) y= -4x2-32x-66 ( ) c) V(1,0
4) y= -8x>+16x-8 ( ) d) V(-1,0)
5) y= 12x24+24x+12 ¢ ) e) V(3,1
6) y=-12x>-24x-14 ( ) N V(4,-2)
' g V@.-1)
V En cada caso resolver la ec ién por el método grafico. Indica el
vértice correspondiente. Grafica.
1) xZ+x-2=0 GRAFICA
Y
v, )
[Tabulacién
x X
Y

(Proponcer valores de “x™ apropiados)
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Tabulacién :
v

Y

g (Pn;pui:r’ valores du “x" apropiados)

“Tabulacién_
X

(Proponér valores Ali;fﬁ‘t" ;;{rwindm)

‘ : 4) ;).@2—x?*.-6=0 ;
V(o

Tabulacién
X

Y

(Propo‘nyer valores de *x™ apropiados)

GRAFICA
eY

Sol Xy=
Xo=

GRAFICA
6Y

Sol X,=
Xa=

GRAFICA
Yo

Sol X=
Xo=

6 X

X

P2

258



S) x242x-+1=0 -

vC L)

6) —x*+2x~1

ve . )

Tabulacién

»(P‘mvpvuwr valores de “X” apropiados)

X

Y

7) 2x%+2x=0

MU

{Proponer valores de “x" apropiados)

: (Propuncrvnlonn do *x" apropiados)

GRAFICA

¢ Y

Sol X|=
XZ=

GRAFICA

¢ Y

Sol

X|=
X2=

6

(2, S

X

259



TAREA ‘CALIFICACION ©

I Relaciona apropiad te las

L

paréntesis la letra correcta.

escribiendo en el

FUNCION CUADRATICA [ RESPUESTA [ VERTICE DE LLA PARABOLA
1) y= 16x3-224x+787 ( ) a) V(-3,5)
2) y= -x>+160x-395 ( ) b) V(2,-6)
3) y= 20x3-80x+76 ( ) ) V(,3)
4) y=-20x>+16x-323 ( ) d) V(4,3)
5) y= 5x2-20x+14 ( ) e) V(7,-3)
D V2,-4)
II En cada caso resolver la ec i6n por el método grafico. Indicar el
vértice correspondiente.
1) -x*4x+3=0 GRAFICA
Y
v o, )
Tabulacién b4
‘X
Y
Sol. xX)=
Xo=
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) Prax-a=0. . . GRAFICA
N Y
A GRS M
Tabuiacién X
Sol. X;=
Xo=
3) x2+2x+3=0 GRAFICA
Y
v . )
Tabulacion X
X
Y
Sol. X=
Xo=
3) x2+2x-24=0 GRAFICA
Y
ve . ) *
. 3
Tabulacion
X
Y
Sol. Xi=
- x2=
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5) 2x2-x=Q :

y(.)'

Tabulackiénr :

=X

v

GRAFICA

Sol.

»
Ef’n

v( )

6) -2x*+3x+2=0

Tabuincion |

X
Yo

GRAFICA

P

Sol. X =

—r

[ 2xP+5x-3=0 -

Tabulacién

<™

GRAFICA

Sol. X=
X2=
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TEMA 16 ’ , ,
RESOLUCION POR FACTORIZACION

EJERCICIO CALIFICACION O

I En cada nu 0 ta el inciso que ¢ pl correctamente la oracid

1) Es la factorizacion del trinomio: 4x?+12x+9.

a) (2x+3) (2x+1) d) ((2x+4) (x+3)
b) (2x+3)? e) (2x-3)*
©) (2x+4)*

D 2) (3x-8) Es la factorizacién de la expresion:

a) 9x*-48x+64 d) -9x*-48x-64
b) 9x*+48x+64 e) -9x2-48x+64
c) 9x>+48x-64

’ D 3) La factorizacién de: 4x>-9y? es:
a) (4x-9y) (x-y) d) (2x-3y) (x+y)
b) (4x-9y) (4x+9y) e) (x-y) (2x+3y) -
c)\i\(Zx-By) (2x +3y) -

: , ' 4) (3x-2) (2x+1) es la factorizacién de: .
* |z a) 6x2-x+2 d) 6x%-x-2
-b) 6x*4+x-2 e) -6x%-x-2
) 6x%4x+2

B 5) Si factorizamos 9x2-27x-10, obtenemos:

| a) (x-1) (9x+10) d) (x-5) (9x+2) - -
| by (x-10) (ox+1) e) 3x-10) (3x+1)
‘17 €) (x-2) (9x+5) S

D 6) El resultado de factorizar 9x*-27xy-10y? S

“a) (3x+2y) (3x-5y) d) (x+Sy) (9x-2y) . - -
.| ) 3x-10y) Bx+y) ©) (x+2y) (9x-5y) ...
1 ©) Gx+10y) 3x-y) AR

7) 8x>+1 se factoriza como: : E

| a) (2x+1) (@x>+2x+1) S TR

27 14 b) (2x+1) (4x3-2x+1) “d) (2x+1) (ax3-2x-1) *- -
© ©) (2x+1) (4x2+2x-1) e) (2x-1) (4x3+2x+1) =
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D 8) La factorizacién completa de x3-~6x%-x+6 es; =’

a) (x-6) (x*+1)

1 b)) (x+6) (x3-1) -
c) (x-6) (x*-1)

d) (x-6) (x+1) (x=1) .
e) (x-6) (x-1) ’
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II) Sigue los pasos indicados y resuelve las ecuaciones dadas:

PASOS x*-x-2=0 x’= 6-x 4x*= 49 2x*-x=0
Igualar a cero
las ecuaciones
(x+3) (x-3)
Factorizar : :
Igualar a cero 2x-7=0.
Cada factor 2x+7=0
Resolver las
ecuaciones que
resultaron
Comprobacion
N2 X= Ni=3 Xa= Xy= 72 Xe~
i R lve las siguient i por factorizacié

1) 18x%+3=29x

Igualar a cero

Factorizaciéon

Igualar a cero

Cada factor

™ " Comprobacién

Sol m=3/2  xe=
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2) 3x+l=-2x3

lgualar a cero

Factorizacién

Igualar a cero
Cada factor

Comprobacién

Sol fxpm-l  xym

3) 12x%4+5x=2

- Igualar a cero

Factorizacién

Igualar a cero
Cada factor

Comprobacion

Sol x=1/4  xpm_
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- 4) 12:3+13x=4

Igualar a cero

Factorizacion

Igualar a cero
Cada factor

Comprobaciéon

Sol x;= 114 X2=,

5) 10 a®%*+11ax=-6

Igualar a cero

Factorizacion

Igualar a cero
Cada factor

Comprobacién

Sol sx.-z- X" —
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TAREA CALIFICACION

I Relaciona las col apr d te escribiendo en el paréntesis la letra

correcta.

ECUACIONES RESPUESTA SOLUCIONES
1) x2-5x+6=0 ( ) g) -2/3,-3/4
2) 6x2-x~1=0 4 ) hy -1/4, 4/3
3) 12x%+13x-4=0 ( ) iy 5/3,-2/3
4) 12x*+17x+6=0 ( ) D 23
5) 9x%-9x-10=0 ( ) k) 1/4,-4/3
) 12,-1/3

II Ahora resuelve factorizando la ecuacién, compara y comprueba tus resultados.

1) x®-7x+12=0
Factorizacion

Igualar a cero
cada factor

Comprobacién

Solixi=4  x=

2) 8x®2x+1=0

Factorizacién .-

Igualar a cero
cada factor

Comprobacién

Sol: x;= V2 xa=,
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3) 6x*-7x-3=0
Fa‘ctorizacién :

Igualar a cero
cada factor

Comprobacion

Sol: xy=3/2  x=,

"4) 6a’x>-11ax-10=0"

"« Factorizacion = .. Igualar a cero Comprobacion
' Lo : cada factor
Sol:x=-2/3a x™.
5) 2x*+dx-6d’>=0
Fac_toriiacién e ) _Igualar a cero Comprobacion
: cada factor
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TEMA 17

RESOLUCION POR EL METODO DE COMPLETAR
EL TRINOMIO CUADRADO PERFECTO

EJERCICIO CALIFICACION
1 Elige el inciso que ¢ corTec te la expr Anédtalo en la
paribola de la izquierda.

U 1) Es un trinomio cuadrado perfecto:

a) x>+3x+2 d) x*+2x+4

b) 9x*+12x+4 e)9x2+20x+25

c) 12x2+3x+5

Uz) El término que se debe agregar a x>+64 para formar un trinomio cuadrad$

perfecto es:

a) 8x d) 4x
b) -8x e) 2x
c) 16x

UB) La mitad del coeficiente del término en la ecuacién y*+12y-9=0

a) 1/2 d) -6

b) -9/2 e)-1/2

c)6

U4) El cuadrado de la mitad del coeficiente de *x” en la ecuaciéon x*>-dx+116=0 es:
a) ~d/2 d) d%2

b) —d%/a e) d*/4

c) b¥/a

US) La factorizacié del trinomio cuadrado perfecto 4x?+12x+9= 0 es:

a) (2x-3)? d) (2x+3)?
b) (3x+2)§ e) (2x+3) (3x+2)
c) (2x+1)

I1 Agrega el término que falta para formar un trinomio cuadrado perfecto.

1) $+6x+
2) x>-8x+
3) 9x3+ +4
4) y;+5x+
5) a’-3a+
6) x*- +a
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H1 Factoriza las siguientes ecuaci siguiendo los p indicados. C leta
el trinomio cuadrado perfecto.

PASOS ECUACIONES
x>-5x+6= 0 x2-x-6= 0

Traslada el
término
independiente al
| segundo término
Agrega en ambos
miembros el
cuadrado de la
mitad del
coeficiente de *x”
Se simplifica ia
ecuacion anterior
Se resuclve la
ecuacion
trasladando
términos y
sacando raiz
cuadrada.

Sol x=3 Xa=, Xm-2 X2=,

IV Ahora resuelve las siguientes ecuaciones cuadriticas por el método
de completar el trinomio cuadrado perfecto y comprueba.

1) x*-7x+12=0
Completar Trinomio Cuadrado Comprobacion

Sot. x1=3 X2
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2) 2x*-3x-2=0
Completar Trinomio Cuadrado

Comprobacion

Sol xy=-172 Xa=

3) 3x%*-x-4=0
Completar Trinomio Cuadrado

Comprobaciéon

Sol xi=-1 Xz
4) 12x*+7x-12=0
Completar Trinomio Cuadrado Comprobacioén
Sol x = -4/3 Xy
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5) %Pax+1="0"

. Completar Trinomio Cuadrado

Sol =243 | xp=

Comprobacion

6) 9x*+12x+2=0
. Completar Trinomio Cuadrado

Comprobacion

Sol M=:24¥2 T xp=
3.
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TAREA CALIFICACION ©
I Aplica 1a técnica de c

letar el tri

ecuaci

cuadrado perfecto y resuelve las
[, F do tus resultados y comprobando.
1) 6x*-7x+2=0
Completar Trinomio Cuadrado Comprobacion
: Sol  xi=172 xa=
2) 8x*+10x-7=0
Completar Trinomio Cuadrado Comprobacién
Sol x=-7/4 X"
3) ¥*-10x+22=0
: Completar Trinomio Cuadrado Comprobacion
Sol x=5+V3 Txpm
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4) x:2x42= 0

: Comple’tavr Trinoniio Cuadrado Comprobacion
Sol xi=l+i | xe=
5) 4x 8x+5= 0 ,
. .Completar Trinomio Cuadrado Comprobacion

Sol  xy=2+j Xz
2

6) b*x%+abx-6 a’=0

Completar Trinomio Cuadrado

Comprobacion
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TEMA 18 RESOLUCION POR FORMULA
GENERAL

EJERCICIO CALIFICACION

d

I) Anota en cada elipse el inciso que cors a la resg ta correcta.

o

O 1. Los coeficientes de la ecuacion x* —*/2 + 3 = 0 son:
f) a=1, b=-1, ¢c=0 i) a=1, b=-'/, c=0
g) a=l, b—-l c=3 j) a=1,b=-2,c=3
h) a=1, b=-;, c=3
O 2. Los coeficientes de la eciacion —3x%/2 + x = 0 son:
.g)’ a=3, b=0, c=1 DE a=3/§; b=-1, c=No tiene
S h) " a=-2, b=3, ¢=0 k) a=/3, ‘b=1, c=0
3‘1) a=-/, b=1, ¢c=0 T

° 3. Los coeficientes de la ecuacion lex - 16 = 0 son:

,,f) —3 b=2, c=16 S |) a= /z, b=0, c=-16
Sig)a /2, =-16, c=0 : i a=’2, b=No tiene, c=-16
) ‘Va=3/2,y b=0, c=16

\ 4. " En la ecuacion x* — 5x + 3 = O el valor del discriminante b*-4ac es:

i 10
) 25

\:5.." Es la féormula general para resolver ecuaciones cuadraticas:

) —(b+\/bz-4ac)—2a
e g) x=(b- b3-4ac )+2a

I Rx=® +Jb*4ac) +2a i) x=(b+Vb*4ac)+2a
R D x=@®+Vb>dac) +2a




) R Ive las siguientes ecuaciones por férmula general siguiendo los pasos que se

indican.
PASOS ECUACION
ECUACION x2= —3x+ 10 x*—12x =—36

1) Se iguala a cero y se
ordena en forma decreciente.

2) Se identifican los
coeficientes.

3) Se sustituyen los
coeficientes en la formula
general.

4) Se simplifican las
operaciones.

5) Determina las raices 6
soluciones.

x1 =

6) Se comprucban los
resultados.

Soluciones

X1=-5, X2 =

X3 =6, xz3 =

111) Ahora aplicando la formula general resuelve las siguientes ecuaciones, compara

tus resultados y comprueba.

x> +3x+2=0

RESOLUCION

COMPROBACION

oo
L]

SUSTITUCION

Solucién: -2 ,'x; =
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- COMPROBACION

i..RESOLUCION :

COMPROBACION

4)6x* +x-35=0

' 'RESOLUCION

" COMPROBACION

QT R
-

- SUSTITUCION -

<. 7 S
Mucion: x ="/3, x2 =
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. COMPROBACION

“SUSTITUCION

Solucién: x;=-1, x2 =

1V) Para toda ecuacién cuadritica ax® + bx + ¢ = 0, 220 se puede resolver mediante Ia

formula: x =-bt Vb® — 4ac entonces;para la expresién b>- 4ac se tiene:
2a
EXPRESION RESPUESTA RESULTADO
1) b%-4ac ( ) a) Las raices sonreales e
iguales.
b) Las raices son imaginarias
2) b*-4dac=0 ( ) ) &
c) Se llama discriminante
3) b-dac>0 ( ) d) Las raices son reales y
) R diferentes
4)' b2_ ;ta;::<'0 E ( ) e) No hay raices
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TAREA CALIFICACION ©

L ldentifica los coeficientes en cada una de las siguientes ecuaciones y determina la

naturaleza de las raices.

1.x*=-6x- 5

a=
b=

c= .
Caracter de las raices :

" Caracter de las raices

2.4x*=12x-9

a=
b=

c= .
Caracter de las raices:

a=
b=
c=
Caracter de las raices:

8. 2x*+2x=1

a=
b=

c=

Caracter de las raices:
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Il. Resuelve las siguientes ecuaci mediante el uso de la formula cuadratica .
Luego usa las raices para factorizar la ecuaciéon.

1.x2 -6x+8=0 Resolucion Comprobacion

a= b= c=

Sustituciéon

Sol: x;=2 R Factonzacion: ( x - 2) ( )

:Resolucion Comprobacion

Sustitucion”

‘:i;actdﬁzagibn: 3(x-5/3)(C )

“ Resolucién’ Comprobacion

Sustitucion:

v Sol: x;=54+¥T17-" ;... | - Factorizacién: 2(x-5+317 )( )

X gm=
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4.8 +10x+1=0 Resolucién i Comprobacion
a="" b= c= o
Susiitucifm .
Factorizacion: 8(x - =5+ V17, )( )
“ Resolucion *" " Comprobacién
‘ Factorizacion: 3(x - 11 +V37) ( )
R e
~ Resolucion Comprobacion
Sol:xy= -2 + N6 ; Factorizacion: 9( x - =2+ \76_i) ( D )
: 3000 3 e
g
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A MANERA DE TERAPIA DE RELAJAMIENTO.

EJERCICIO OPCIONAL.

1. Expresa el nimero 10 usando cinco nueves

2. Expresa el nimero 100 empleando cinco cifras iguales.

3. Podrias fabricar un tapén comin para los siguientes tres orificios.

4. Doce bolas de billar. Con una balanza, sin pesas, hay que determinar entre doce bolas de
billar, aparentemente iguales, cual de ellas es distinta de las demas. Haciendo solamente
tres intentos.

Nota: La bola distinta no se sabe si pesa mas o menos que las demas.
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UNIDAD VI

DESIGUALDADES O INECUACIONES.

TEMAS.

1. DESIGUALDADES LINEALES CON UNA VARIABLE O INCOGNITA.
CONCEPTOS BASICOS.

2. DESIGUALDADES LINEALES CON DOS VARIABLES

3. SISTEMAS DE DESIGUALDADES LINEALES CON DOS VARIABLES
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1.Si ‘,‘0 < a< b., son nimeros reales entonces:
,a',<“Jab < atb < b
RO 2

La media geométrica es menor que la media aritmética a y b, y ambos estan entre ay b

2. Paratodo a,b R

|a+ o] <] a]+|5]
La desigualdad del Triangulo

3. Fue en el siglo X V11 cuando el ingles Harriot y el frances Bouguer establecieron el uso dd
los simbolos mayor que (>) y menor que (<)

Desigualdades abril, 24,2002
¢praguntas? D1+ 1+1..+1<3
ii" Lot 2t ol

m [x+y]s| x| +] ]
: S xy €R'

& puedo saber
para que sirve
esto?

Que
aburrido
solo hav 4
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TEMA 1

DESIGUALDADES CON UNA VARIABLE O
INCOGNITA . CONCEPTOS BASICOS

EJERCICIO CALIFICACION ©

I. Relaciona apropiad te las columnas escribiendo en el parént

la letra correcta.

DESIGIIALDAD RESPUESTAS
l.a>b ( ) a) a es mayor o igual que b
2.a<b ( ) b) x es mayor o igual que a,
pero menor que b
3.a=>b ( ) c) a es mayor que b
4.a<b ( ) d) a es menor o igual que b
5.0<a<b [¢ ) €) a es mayor gque cero pero
menor que b
6.a<x<b ( ) f) a es menor que b
) b es menor que a

I1. Anota en el circulo de la derecha la letra que completa correctamente la expresion

1.Six,y;ce R y x <y, entonces:

a)x+c<y+tc dyx+c =2y+c
b)x+c <y+c e)x+c =y+c¢
c)x+c >y+c

2. Six <y, entonces . S
a)x-c<y-c¢ d)x-c >y-c.
b)x-c>y-c e)x-¢c =y-c¢’
c)x-c<y-c ' : ;
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3 S|x<yperoceR’

c)x’ic >y-c

"4 51 x< y pero x R entonces.

a)yx:; =y
Cselie
b)x>1
cli e
x>y
DN R

5.8ix< ¥y , pero c R, entonces.

a)xec<ysec
b)xec <yec.
c)xec >yec

6. Si x <y, pero c R", entonces

ayx >y
[ +] C
b)x-<-y
ee
c)x <y
i g

d)xec
e)xec.

d)yxec >yec
e)xec =yeoc

a
S’
0% g I
]

&
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II1. Rel las columnas apr d te escribiendo en el paréntesis
el inciso correcto.
DESIGUALDAD. RESPUESTAS. SOLUCIONES
1.3x <12 ( ) a)x> 5
( ) b)-2=<x=<5
2.5x-1>3x+9
( ) c)x>11
3.6 -x<3x-5 4
( ) d)2=x=<5
4.2-4x>3 +7x
: (¢ )
5.-8<2x-4<6 e)x <-1
g 1
Dx<4

de forma correcta.

1V .Completa el cuadro sig

| DESIGUALDAD

INTERVALO.

REPRESENTACION GEOMETRICA

1.2< x<6

v
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V. R lve las sigui desigualdades grafi do el intervalo

solucion.
1. Sx+8<2 COMPROBACION.

3
‘RESOLUCION
Intervalo ( - 00 - 18) Grafica: 1 >
Co : 5 J
. o
Sz 2-9%x258 COMPROBACION:
: a.
RESOLUCION
i >
4]
Intervalo
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- COMPROBACION

3L 32K 6kn
'RESOLUCION '
Io o Intervalo ( 1, 00)
4. 3+4x<5x+4 COMPROBACION
- RESOLUCION
. | .
e o
-0 Intervalo,
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5. 3x-2.<x-5 COMPROBACION
23 32

RESOLUCION

I -

l -

(o]

Intervalo

6. 5 <ax-7<9 COMPROBACION
RESOLUCION

4 »> . .

- l0 : Iintervalo_ .’
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COMPROBACION

v

Intervalo [ - 5, 1/2)
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TAREA CALIFICACION © L

1. Completa la tabla apropiadamente

DESIGUALDAD | INTERVALO | REPRESENTACION GEOMETRICA
1. -2<x<5
2. (-00,3]
3 - — >
]
-3 o)
4.x25
5 ) (0,7)
6. '®" [l p___’
~ T
-2 o 3
I1. Resuelve las siguientes desigualdades lineales, repr do en forma de intervalo

y en forma grafica su conjunto solucion. Comprueba resultados.

1. 4(x-1D+2<3(x+2)-4 COMPROBACION
RESOLUCION

o Sol: (-00, 4]
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D)

x

P4 Sx =272, (x<1)(2x -3)

RESOLUCION

COMPROBACION

1 P
, >
[e]
Sol: [ 3, 00)
3. -5<2x+1< 1 COMPROBACION
- 3 5
RESOLUCION
1 »
, >

. Sol:[-8/3,-1/15] .
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4. 3x-1<3 x+5-x COMPROBACION

8 2
RESOLUCION
l) > Sol: (-00,28/25]
s. 3>6-3x>1 COMPROBACION
5 Doty
RESOLUCION

>
{ b Intervalo:
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COMPROBACION

: RESOLUCION - -
Intervalo:
7. x+5.<.0. COMPROBACION
- L2k 1
RESOLUCION -

Intervalo [ -5, %2)
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RESOLUCION:

v

COMPROBACION

Intervalo ( - 00, -2) U [ 1 ,00)
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TEMA 2

DESIGUALDADES LINEALES CON DOS VARIABLES

EJERCICIO CALIFICACION

L. Elige el inciso que complete correctamente la expresion y anotalo en el
circulo de la derecha.

1. La grafica siguiente corresponde a la ccuacion : Y O

a)-2x+y+2=0

b) 2x+y+2=0

c)-2x-y+2=0

| d-2x-y-2=0 X
fle)-2x-y =2

2 La gréﬁca de la ecuaciony = 1 es: Y Q
B b) 1 :

S
T |Y -—l .
- > N "X
| x
-
; Y Y
r'y
c) T d)
< T »> X >
e ! ) - X
e¢)Ninguna.
v
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3. La grafica siguiente corresponde a la ecuacion:

a)y=1

b)y=-1 - .
c)x=1 : -~ gl
dyx=-1 |

e) Ninguna

Y

4, La solucion de una desigualdad lineal con dos variable es:

a) Un par ordenado (x,y)

b) Una recta

c) Un punto

d) Una parte decl plano cartesiano
e) La interseccion de dos rectas

5.Para graficar la expresion y < 2x - 1 se sombrea la region :
a) Por arriba de la linea

b) Por abajo de la linea

c) Por abajo de la linea punteada

d) Por abajo de la linea continua

6. Para graficar la expresioén y > 2x - 1 se sombrea la region:
a) Por arriba de la linea continua

b) Por abajo de la llinea

¢) Por arriba de la linca punteada

d) Por abajo de la linea punteada

7. La siguiente grafica corresponde a la desigualdad

4

a)2x-y-2<0
b)2x-y-2<0
c)2x-y-2>0
d)y2x-y-2>0
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8. La siguicnte grafica corresponde a ia desigualdad :

a)y>-2 x+2 =3

b)y<-

x+2

d)yz- x+2

‘x-2

(¢)
A
«<
1A
]
GIN W WIN W LN

ey>-

H. En cada caso grafique la regién solucién y comprube.

1: _,>'<'-y< o GRAFICA COMPROBACION

DEspeje de "y"

v
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2 _'x-y_<_0

Depeje de "yt

3. Cox-y>1
Despeje de "y"

4. 2x+y<6
Despcje de "y"

GRAFICA COMPROBACION
A
GRAFICA T COMPROBACION
GRAFICA COMPROBACION

v




5
'| Despeje d

6.
Despeje d

BxTAy>12
oy :

3x-2y+6<0
ellyll

GRAFICA COMPROBACION
4
GRAFICA ? COMPROBACION
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TAREA CALIFICACION

1. En cada caso graficar el conjunto 6 regién solucién y compreobar

COMPROBACION

1. x+3y>12
Despeje de "y"
GRAFICA
'
2. - 2x -i;y <4
Despeje de "y"
GRAFICA 1;

v

COMPROBACION

v




8x+’3y“_<'54 :

COMPROBACION

v

COMPROBACION

'y SEme
.7 GRAFICA .
4. y<S$5
GRAFICA
5 y>-2
GRAFICA

COMPROBACION

v
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- GRAFICA : = COMPROBACION

A

7.x>0 i
: GRAFICA COMPROBACION

v

305




TEMA 3
SISTEMAS DE DESIGUALDADES LINEALES CON

DOS VARIABLES

EJERCICIO CALIFICACION

1

I. En cada caso elige el inciso que
anédtalo en la parabola de la izquierda

e correcta te 1a expresion y

()

1. Es un sistema de desigualdades lineales con dos variables.

a)2x+y*<1 d)x’-y*<0
x+y=>2 xX+y*<0
b)2x+ 1<y e) x 2 2x+ 1 <0
x+ty<l1 x+y<1

Ox+ty+z<0
x-y+z>1

2. El conjunto solucién de un sistema de desigualdades lineales con dos variable

es:

a) El punto de interseccion de las rectas

b) Las dos regiones solucion de las desigualdades.

c) La region donde se intersectan las regiones solucion de cada desigualdad.

3. Para resolver un sistema de desigualdades lineales con dos variables se deben
de graficar:

a) En planos cartesianos

b) En planos paralelos

¢) En un mismo plano.

d) En una misma recta
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m "~ 4. La siguiente grafica representa la region solucion de:

\*‘
a)2x +y>6 il
3x -4y <12
b)2x+y>6
3x-4y <12
c)2x+y<6
3x-4y <12
d)2x+y<6
3x-4y <12

m 5. Es un punto de la region solucion del ejercicio anterior que nos sirve para
. comprobar nuestros resultados:

a)(-1,2)
b)(2,-2)
(3.4
d(4,1)
€)(0,0)
11. Relaciones las columnas apropiad te escribiendo en el paréntesis la
letra correcta.
DESIGUALDAD RESPUESTA DESPEJE
I.x+3y>12 ( ) aAy<2x+4
2.2x-y >6 ( ) b)y>8x-54
3
3.-2x+y<4d C ) cy=>12-x
3
4.3x-4y <12 ( ) dDy<2x-6
5.8x-3y<54 Gy e)y>3 x-3
AT : 2 ;
T Dy>3x+3
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I11. Ahora resuelve y comprueba los siguientes sistemas de ecuaciones lineales. Indica
el conjunto soluciéon.

a)
COMPROBACION
1. -2x+y<4
2, 8x+3y<54 GRAFICA
b)
COMPROBACION
1 x+3> 12
2. -2x+y<4 GRAFICA
3. 8x+3y<54 A
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Dl
1. x+y<450

2. y=Z2x
3. x=>90

@

1 y<4x+1
2, yz4x+1

COMPROBACION
GRAFICA

COMPROBACION
GRAFICA
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e)' !

1. 3x+y <6
20 y> 1

1))

1:x+2y <10

2. 3x+2y <18
x>0
y=0

COMPROBACION
GRAFICA .
A
COMPROBACION
GRAFICA
Abk

v
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COMPROBACION

v
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TAREA CALIFICACION ©

L Resuelve los siguientes sistemas . Indica el conjunto soluciéon y comprueba.

a)
COMPROBACION
1. x-y<-1 GRAFICA
2. 2x+y=27
3. 4x-y <11 4
b)
- COMPROBACION
1y2x+2. - GRAFICA
2. y<-x+1 A

312




o - COMPROBACION
1. 1x|
2.1yl
GRAFICA
'y
d) )
R COMPROBACION
L ]x-2l <1
2. |ly+1]z2
: GRAFICA
4

v
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COMPROBACION

2.
1 % GRAFICA

CIATA

Y
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Se dice que Buda dio una vez un sermoén sin pronunciar palabras: simplemente sostuvo
una flor ante los presentes. Es el famoso “sermon de la flor”. jpor qué?, ;de qué habla el
modelo de una flor?. Si se analiza con cuidado, se hallara en ella una unidad y un orden
comunes a todas las demas creaciones naturales y artificiales. Los flosculos del centro de
una “MARGARITA” crecen entre los puntos de contacto de dos espirales opuestas.
Tales espirales son logaritmicas y equiangulares. Asi que la naturaleza se ha dado (o le han
dado) patrones o reglas de formacion fundamentalmente matematicas. Asi que Buda lo
explico todo sin decir nada.
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