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INTRODUCCION 

Nadie pondrla en duda que la crisis d_e los fundamentos de las matemáticas 
.trajo consigo un desarrollo técniéci 2onslderable en esta disciplina. Fue un estímulo 
constante al floreclml~nto d~ la )óglca rdrníaí qu~'dé .ser un~ cle~C:ia ;,,ás o menos 
ajená al resto de la inat~Íllái16a; pásó a lhé:oipor~rsé'~ ésta ~dmo un~ herramiéntá 
de gran valor• heuri~tiéo: Nd "oduirló lo mlsino cC:~ í~k é~tudios ~n filos~na delas 
matemáíica;:: El l~gi~is~Ci s¿ cdn~lrtió e~-u~~ e~µresa lnverdsfmH_ cuandd Russell 

::;:~::~fr~f~!~~t~#I~~~~~rrt~f 
:::3;jj!{~~~~~tg~~~~¡~~~füii~Ef ::~: 
matemático. , Gadél d~mq~tró·~~ 193() i~ lm~oslbi.lictad de resolverlo de·. manera 
positivá .. Óescte ¡•~nto~~~~: 1~· m~Íé~~ti~!h~·;,év'oiü~lona~o •¡;;uch6 biie~ie~do. ~I 
pensamle~td,jiio~Ó~c,d;prbbÍ~ma~·quth.~c~n '.~bs'.61etos,-.Ci·' ~ºI" 10 ·~e~os ·dignos_ de 
revisión, . los viejos marcos lnstalJfados por ~sas. éscÜelas. Baste señalar como 
ejemplo las dém~stracl~ries t1ec~as ~'or éo~p~tadora: que p~re?en introducir un 
elemento empírico ~~ el ~;;,b1\d' d~ lo ~ ~ri~ri:: En cci~¡¡.;si~. 66~ ~~t~ é:o,;,pleJidad, 
como ha señá1~dci é3~óci,;;~n. ~11~91ci~ino: 01 l~iui~1o'ni~ingy ~i ¡;10ióni~riio rllsu1tan 

•. -.- -. . ·"<· . ··- ' ,_ ·~' -- .. . "" ,- ,,_. ··'· . -... -- «·-· ., ., . - • 

una sobreslmplÍfiC:aéio~ de lo qu¡¡ ~ealmenlé p~sa en iTiate~átfc'as, Imaginemos, por 
ejemplo, que ~Í p~;;graniá'rbrm~ll~ta_h·u·bles~t~nidd éxii;, ·~·~u~, dildos l~s~~cursos 
desplegados por ef te~ie~~de G,5cfeÍ:la arttméi.ic~-fo;-01a1 co~íúvi~~euna ~arantfa 
interna. de su. prppia•ccih~f_si~nci~. ¿.~~ ~~~0·:asoth:bf¡a ~arÍciacÍéi ~u~ premisas 
filosóficos? .Múchas. cuesiicin'es. se'guirlané.plá.nteándÓse. sobre· la' naturaleza del 
saber matemáÍic~'C>~de~.~u"''~xii~éiíJ1n~rl~ ·;~~J~díd~d ;~r,{íasic1~·;,~1a~ ele.¡~ 

natur~l::~~s estas' pr~gu~tas ~ 1~·. fi16s~ffa J~' Wi~~~nsiein n~~ pr~;e~ta una 

perspectiva no~ed~~a/Coll~i~~~ada··clúiarite rllucry~ tl~~po co;Jicí la p~rt~ m~nos 
coherente o valiosa .de. su ob~~;. 10,gmüctios. fr~g~entos 9ue ,el filÓ~~fo ·.austriaco 
dedicó a las matemáticas han gÓzado. recientemente. de üna'. interpretación . que 
arroja . nueva l~z sobre• su cont~nldo. • Hasia ha~e poco se· les ·lefa desde una 



perspectiva epistemológica, principalmente com.o si propusieran cierto tipo de 

escepticismo. Aunado a ello sé.les' ha supuesto cómo una defensa de una' posición 

revisionista, es decir,. de u~a posiéiÓn' ~C>rmallva, . que re~ol11ienda úna ~ierta 
dirección al · desa;rd11() ;mat~l11áticC>!ien ·detrimento~ ~el' re~td. Afortunadamente 

muchos de los rTÍanus~ru~~ c:Íe :witt~en~t~inhan sido publÍéados ,· eri' 1os ·últimos 

años, lo riu~ 'tia per;;;itld~. bri~cer nue~as dÍ;ecli~ás' d~ ini~ip~etabión que. dan. 
·.-. ,·, 

-~~.;. \ : " 

con el que se expresa en teXtcis posteriores. .. 

Creemos que la lecturá' de . iC>s escritos de vvittger1stein dedicados a las 

matemáticas, desligad~ dé un B'studi~ del r~sto de su'.obr~· en este. periodo, 

conduce a una fácil ln¿~;,,pre~~ióri°de suside~~: Ello nC>s h~· ~bli~~do ~realizar en 

el primer capitulo una ~xposición, .breve y e~quemátiea, 'de .una de las• grandes 



líneas de su pensamiento, a saber, el tratamiento del problema de Ja regla. Asf 

hemos seguido el hilo que el propio Wittgenstein propuso .alguna ·vez, cuando 

después del parágrafo 188 de_ las. /nvestigaclones Filosóficas escribió_ las qua· ahora 

son las páginas JnfciaJ~s d~ las Ob;e'ñlabidnes S~b"re fo; FÜ1damenÍos de la 
' . ' ' e'. ·,' ' . . ' " ' ' ', ~· ·- • - • '. •. , '. .. ' 

Matemática. _Esperamos·_que este orden de_ exposición quede justificado al mostrar 

la unidad lnt~ma de una obra.·h1o~ófi~'· di~~e~~a ~¡~.tantos ;m~nus~~to;, Ei segundo 

::E:t~~.t·t~~~~i:~tJ~lf ~i~¡f 1:ffB:'.: 
vJdá. El sJgÚlente_Cáprt~lo/éx~~~ná"dos cár~i:terfsilca~'-que'.''de'acúerdo a 

·~~~~~~"m~•~~~1~g~~~:f~ 
de Wittg~~~téi~ a. este ~ésp~~to': El q~into ;;,,pitulo trat~''ci;J'prografÍia ¡¿~malista de 

Hilbert y de. la .. pcísJciÓn !~eÍ'.-autb/'de la; i~~~;¡'/gac/~ne~ f=j,o;óflcá; ante· 1as 

gula, 

El autor ag;adec~ al· Dr. ~arios ~lvaf~z J. su dene(osa paciencia y valiosa 

y .a·1a U!Jive_rsldad Autónciníafv1~tropolit~na (lztap~lapa) por~el apoy~ que 

brinda a sus profe;C>résfA;imlsrnó a los doctores Salma Sáal:>, Isabel Cabrera, 

Yolanda Torres y s~~ti~go Ramfrez, l'cir Jas'súg~rencia; q~; hl~iero~ p~ra ,;,ajorar 

este trabajo. 



CAPITULO 1 

EL PROBLEMA DE SEGUIR UNA REGLA 
. ; '" -

Comenzaremos tratando de ·explicar.por quÉlWUtgellstein se ocupa• tanto ·del 

problema de Jos fundamentos de las ri:at~rnilti~l:i~ y d¿oÍros •állálogo~: Es de s.obra 

conocido que desde su regreso a Cambridge~~starnedladcis de la déca'da de los 

años cuarenta dedicó mucho tiempo~ ~J~s te;;,~~:·P:teb~de ~"º sonlas extensas 

secciones con que. culmlna~ta~to
0

los~P~ll~sophf~~l·R~rAarl<s'co'rno'e1 Gran 

Mecanograma, obras que cond~nsansu p~ns'ainl~~í~'.~11 ~1"R¿ribdo·l~t~rmedlo y que 

comienzan con conslderaCÍo~es ·~~b're' ei.le~gu~)e, Y\r~~s·,¡~~ ;ÚblÍa~ente, a . las 

cuestiones relacionadas ~~·~· i~~ ~;t¿m'ática~> Cree~os q.ué Ja ra~ón,princlpaÍ para 

ello se halla tanto. en su. co'n~e~ciÓ~·d;~u '~ropi~ i~boifii~sófi~-~i~~ '~n~in1n~da á 
la disolución de los tidso5. pr~bÍe+~s de i~'rn~sofi;1~~~1r;í91i¿¡1'. cO,ii'i~ ~n Ja Idea de 
que las matemáticas son fuerítei"continlia de taíes'éonfusloríes;: ;; .. 

met~~~~c~~n:0::n1:t~fa~~:ªt.~f p;:~~o·Í~nt~/~6;~e(~~·,·~,;i'.deexpreslones. 
Sirve de apoy~ ~· ~~t~',eii,;l1ca6ió~ 1a'C:or106ici~ a~écici~ta.·~~ J~ ~cmferencia de 

Brouwer a la q~e Wittgenst~~ .a~Ístfó2 ·~ qu~; ségún se ~Ice, lodecidló a retornar a Ja 

filosoffa. La ern~rg~~cÍ~.d~'cÍifi€u1i~de{;ild,~¿Íi~'~.·7n el·~.en_o d~.l~s_ mat131Jlátlc~s n~ 
ocurre, como vereniós;'íin,.los c:álculos propi~mente dichos sino, en la prosa que Jos 

rodea3
• Ahora ~ierii ~o~~fo·rifi~ ¿, p~ps~mi~~to 'de ;V'{itt~~~;teÍ~ ev~J~cÍ~~~ en ~ste . 

periodo lntermedio'.hasia un :'ábandorio c<Ídá •veizi• ~ás iadleal de ciertas Ideas 
>_ ,··,•- '• •• ,,. '··T' "'·• ,•'"• '•, ···'•' ,<",, ", •. _,_,, ._, •• • ,• ,,"• 

contenidas eri ·~' ::rr13ctatus; u~a·.cúestión .'I¡;¡ ganando itérréno'.'eri' preclsló[l e. 

JmpOrtaiÍ~Ja, •·al·• grado de ·¿a~ve.rtirse~n 'el '~unt~ .•de. íÍanslción que 'condUce a··. su 

trataml~nto de Jos 1frob1.i"mas en ftl~;otia de:J~s mateméuca~;~ el 'probl~~a de en que . 

·consiste ~e9Ui~una"rE!~i. <3. 1:t,.;~·wrí9tirr;1;1a« ~J~ 1a'" priiiihi~~·.vei;1ón •de.'ª~ 
1nvesUga~1~D~~ ~stá~a 1bivldlcla eri • do~ se~é1ones .escrlías re~peciÍ~am~nt~ 'en los 

. . . . . . ·- . ~ . ·. ' ... · . - - /. ,;--:" ·'< 
1 C .. V. p.13. Vc'rCn Ía bibliografla la fonn~ en que ~rán éitadas Jas obraS de WilÍg~~~tci~~. 
2 Cfr. Pitchcr, G The Phl/osophy of Willgensleln, Englcwood Cliffs, N. J: l 964;p.8 •. • 
3 "And in fac_t, wh~t is causcd to disapear by such a critique are namcs and allu~ions __ th~_t oc~; in thc calculus. 
hcncc lhat 1 \\ish lo cnll prose." (\VWK p.149, versión inglesa) · · 
4 Wrighl, G. H. von, Willgenstefn, Blackwcll, 1982 



otoños de 1936 y 1937. La primera correspondía aproximadamente. al segmento 

Inicial del texto definitivo, hasta' el parágrafo 188;· la segunda conte.nla lo que 

ordenado más tarde por Wittgenstel~ constit~lrla la p~rte Inicial éJ~ lcis · Rema'rks on 

the Foundat/ons of Mathemalics.' Esto nÓs prriporclonauna secUencla de exposición 

de las ideas de Wittgen~tei~Lías
0

~bse~~clones sobre ~¡ sl~nitÍ~do, la definición 

ostensiva, los parecidos dé fa.milia;'y.las consideraciones sobie seguir una regla son 

imprescindibles ¡:iaraun;en.í.endÍmlento?cabal de sus eiJ;idaclones.•sobre los 

fundamentos de las mate'~áti~s;':'perri' ÍamllllÍn son éstas .i:' • des.arroÍlo • nat~ral, la 

aplicación de ~quéli~k ¿P~r ~Úé las obser./aclone; sob;e seguir ima r:~la ~onducen 
a la filosofía . de las. ~·ai~~átkia;? Üna' ~asible r¿sp~ésta es. qu'~. Ía. de~ostración 
matemática es Un caso partlcui~r ci.e regla; que Jústainente'ccínfierea los enunciados 

de esta disciplina Un ~~áct~r d~ néce~ldail•fra;ce;,d~nte .ª todá experiencia.·La regla 

constriñe á ~eg~¡;,a .• te.· 'Ü~ trií~ció ¡;i~cieterminado/la ¡ d~~ost~~ció;, .· i~pone . el 
r~c~~oé:i~ierit:~-d~·~:~~--~e~d~·d)j< ~.·.·' --:,.f·.7···. 

En la fllstririá de· I~. ~~1i1e~ol~9Ía; co~siderada· como una glgántrimaquia entre 
"" '. ' - . . . . . - .. ' " ., '. ·"· . . . ~. - . . 

dogmáticos •Y _escépticos, {la ,exlst~ncia'deL conCÍcimiénto·in~·temáticCÍ tia'sldo el 

argume~t~ dil~ét~ d~ ·¡¿; prtm~rÓ~·::, La;~emostraclÓ~ p~re~~ 
0

conf~:i~ ~I hrimbre un 

conocimiento clerto'sob;~,I~, qu~ ~sneces'ariainente(p~' ej: según ArisÍóteles): Era 

pues necesari; quS'Vyittg~~;t~i~ ~~fr~'~t~r~ ~~te ·~~;¡;l~Í~ d~ .• dls~~~Íém fHosóflca. 

Veamos además hasta qÜé punto lademo'stráción'apare'ce'como'el c~rácter esencial 

de las matemáiÍcaii •• ' ' . ·'·.. " ' :: .' .¡ .· ••. i 

No·~b~.tallr~ los••.ª~ªn~~s'q~e; 1as·.·1ablillas tíahHónlcas .Y. lg~ '~apÍros.·'.~glpclos 

movimiento eleático en >s1 apela~i~~ ~ '~ r~zó~;· y ñ~ ~ 1otse~tid~s •• ·como fuente 

última. de. tod~ ,ver~~l'Esto.¡~ní~ :crin la' crisl~ ~riginad~ !i6r 0 lapru~ba. d~. la 

lrraclÓnalÍdad d~ v2: h.ibri~ pro~ócii;cÍo,· ségÓ~ esi6s ~~Ío;es,: ¡~ l~st~1rai:ión del 

método axlomátld6 com~ paracli~m~ del proceder m~te~átlco. Por ~ll parte, Vega 



cree que la explicación cor,recta debe ser mucho más. compleja, y que la Idea de 

demostración vino a .las .mater:iátiéa's por la confluencia de una mayor cantidad de 

factores. 
b) ·Se abre '.el .ámbito 'én'que la demci~tía'cióri,.' como una· forma peculiar de 

argumentación;··• 1nt~~ra:1a~·prCJposl~i~n~s'en • ü~·, slstern~· 'decf~ctivoi ~ partir de 

axio:a:dqulere Ja. c~nur~·~rte~f l·;Jncl~alrnente'a,;tr~vJ;~· I~ obra de Aristóteles 

una conciencia cabal yreflex~Ja deé;teifi~~'vo rr;odo'de•pr~heder a través de 

:~z~:t~:dri:s1ó:r~~·ºJ~~\~::~1{1t~b~5\::~~~j~¿t:~;~~~;d~.~~2~~i~:;~cc~a~~sm:: 
segundo orden 'rrent~ a Í~ p;áct16a de Jo~ niaíen'i'á1i~os.f!;~r~'Ari~ÍÓteles Ja episleme 

:,,::r:tit~1~~r~~~~~~~~@.r¿;;;: 
Una premisa ~st~.bl~ce I~ nei:esldad'.~e I~ c~n~lu~Jóh: y'j~ l?'tf~ ~I vln~ulCJque fúnda 

::s~:¡~:~j.~i~;~&:t~g~~~~t~g~;:~s: 
denotando' un. p;oceéi1l111eilta'.~'ue;'lnst~Jra uncon~~lmiento d~ otr~. t,ipo: ' 

Si bien ~s ci~rtCJ;~~~ ha/Í~dd, uri,/~do:de i~ p~áaiCá ~at~rn.Ítlca q~~ consiste el 

la conjetura o.lntúicló,n·de t(3orernas nue,vos; es·cierto también• que 16 que Je da su 
carácter p~cul1arés i~¡ q~~ ;~5 p;Óp~;Íciones tienen que' sér ~stablecldas por medio 

de demostraclon~s: '. '· • 
.. ~· 

Planteamient~· del P~;,blema . 
Veremos a donÍi~~aciÓn un esbozo de la formulación original del problema de en 

qué consist~ seguir::íin~. regla'~ de 'su tratari;iento~ . tal y cómo 'aparecen en 

Investigaciones FÍtosóflc~~; ·más. iard~ repasare~ós las ·dificultades ca~ que se 

enfrentan··~lgu~~s.int~rp~etacl~ne~·tr~dÍcionalé~ en Ja mat~rÍa ..• 
Se Jiá· deb~tict~sobre ,cuáJes.scin, exacÍamente J'a trasce~den~i~ ·y las 

implicaciones•qué"1á c~estló~ de·.Ja ·re~la .• ti~ne .. p~ia el resto de'Ja,obra 

wiltgensteinlaná: Para Kn~ke5 ~s J~ raí¡ de que,e;n~rgen Já filosofla. de las 

'Kripkc, S. Wittgenstein, Reg/nsy lenguaje Privado; U. N.AM. Mé.xico, 1989.p. 13. 



matemáticas y· Ja filosofía de Ja mente contenidas en Remarks on the foundalions of 

mathematics y en investigacÍones FÍ!osóficas, r~spectivaniente:. Otros autores 

difieren al respecto, aunque Ja m~yorl~ donslderaqué el cabal e~tendlmiento en la 

materia que ahora nÓs. ocupa,. es impreséincUbÍe para. comprendér las ideas más 

importantes vertid~s endichos t~xtos.: 
El problem,<I de 1a:regJá, e~ tod}:Í. C<!SO, se, encuentra C:ercanamen!e r~Jacl?l)ªdÓ 

con otros atlnéniés ª'ª filosofiá de Ja pslcologla como son ia lnÍe~clcinalidad o la 

esperaéle ~n even,to, puesa~I como mlpen.sánilen.to de}¡ue Juan.llegará ánÚcipa .de 

:~~~~~;~tJtj~~;~~¡~~~~~E~!~~;7~:,: 
regla determina nuestr~''~orryporta~iento'al seg~~la cOr;~~t~irieif~; por eso entender . 

~:~t~ª~:º~ªb1~r;<1~:~~1~~%~ª~ª~J~l?j;:~J{;t~~[~:~~~~i~/r~f Gi1~1J1aq~1!~: · 
ahora que comportarse de tal y cuál modo\Talpar~cecomo s¡'¡a r;ilente fuése un. 

extraño medio. que~o.n.slgue en ~¡, lnstanté "cÍÚzar'.tod;s·'1os'1pue~tes':· es decir, 
anticipar la t;t~lid~d d~ ¡iosibl~s ~pii6a~1ii~e;'de qÜe;i~ r~~Ja -.~~ ca~azi en un rÍúrr;ero 
indefinido de circúnstánclas:r• .·. · .• ,, .. ·, ' • ;: .. ::.' ce/'.:':.: 

La cuestión 'apar~ce df sarr~lla,da plenamente) en 'investigaciones •Filosóficas 

:::ºu~~ ~=v~~~ ::'&1~~if #!};1á~~~!~;~¡u~fa:}'~~~~t:i't;1;~~:~~r;~:;~~~fi:;; 
con ·uso', queda eri pie la dificulta<l··q~e acabam~sde.piántearres.Oo:C:toa .la 

anticipación de l~s ca~o~ de apUca~lón; perb't~mtiÍén,i¡)b~;-~Ír~ lado, ia idea del 

significado que hace con~lsti(est~ en una ~specle ife-cúérji~· adherido a I¡¡ supérticle 
de la pal~bra, cori~epcÍón que podrla ~xpresa~se c~n· I~ ;;onocid~ fórm'ula, de Frege 

según.la .cual.-~¡ senUdodeu~~P;~~osÍ~ión ei f~n6iÓn del 'significado de l~s voéabios 

que la compon~n.' implica qÚe las'r~~l~s q~e decr~ta~ iás 2orhbl~'~cioll~s vá,lid~s de 

~7r:::~~:; c::t:~c1~l;;r:it~.~::s:~:n.:~f J*:~;¡.~l~;~¿:f 1:!~~i;:~iz5::::~x: 
lndlvidualmente a l~s, térn;l~~s •de' qúe • é~'íá~,; for~ad~~. p~<~1~riip1~: según esta 

postura, dadas las ~ignlficaéiófrés ~lsladamenie éon~id~radá~ ~e lo~ signo~·+•;·=· y 

·2·, la ecuación ·2+2=4· expresa una v~rdád apodlctiea. y es' difícil concebir cómo 
,-; ·' -. ·;f: · .. :- ' .. -.' ~ ·- -.:· ;:.: - ~ ":· <>· i .-·. ·>'·' , ·_-.·: . :-.. 

una verdad necesaria podría explicarse; si no fuese· postulando la _exlstenci_a de un 



mundo o ámbito de objetos de naturál.eza muy especial, para cuya descripción 

requiriéramos de . tales enunciados. . Wittgenstein no 'sólo , desea· rebatir una 

concepción del lenguaje q~e cónC!uce a tales' dificuítades, sino. qué·1a descripción de 

los hechos lingülsticos que s/ cie~pr~ni:té de ku ~bra tardla par~6~ rTiás 'bien una 

Inversión estricta de Ja· fór~ula 'dad~· anteriorm~rite.,'No és :~¡·· sl~nin6acio de. las 

palabras el que determina l~s c'iim~ln~~io~'es ~~ ~ue ;~tas ?J~ci~g ér1i;ar, sino que 
: ·.- ·." •..• ,_ •. •v" .-_···-! .. · .·-·. ,·. •. ,• ... ••' ., 

son las reglas de uso de Jcis'\1ocablos las que consÍituyeri su 'significado.' 
' ... · <- ·· .. , ., ... · e:.-· · .. C·'•· . ' , • ,-:; . .,·.'". ' • :; , •. 

Veamos con detenimiento:'sJgUierido a WU~gen.~tein, qúé e~ lo, q~e ?C:úrre en .la 

mente de quien súbit~íllente comprende una'regla; por ejemplo' matemática; o el 
significado de una palabra.·~ · ·. '·'•' :':' "• ·+\. ·'·.:~· •:. 

Conviene aqui qÚe 'é~pres~iiios a est~ resp~~to tÓdos los ~r~júicl()i a que nos 

Induce Ja gramátictls~pe~i~ial del ÍengCaiei pár~ deÍ e~té modo Íénér cÍaro cuál és el 

blanco contra el que w\itgensteln lan:iará sÚs a;guniE!ntos: ~:·· o 

a) Ei que tras ~~na'ex~ll~a~iÓn,de'~n~.-;egÍa (p~;:ejen'Ípici'ia d~: la suma), dice 

sinceramente. haberla /comprendid~ ·describe·' 'con·· .. ·ésla~:.palabr~s lina•·•.vi.vencia 

peculiar, única, que.~s el vi;rdad~ro.~g~[flcido i~l ~o~b!o '.'~~ti~~~Íón". , . 
b) .Está yivéncl~ ocúrre.·en \odcis lo.s cas~s ~~ c€rnPÍ~nslón;'o mejc:>r dicho; todos 

estos casos tienen C:óm6 elemento común esa vivenc1á>, 

c) Puesto qú~ el sujeto satlé qÚe ha compre'ndido,'E!sá 'vivencia de. algún modo 

le fue pátente ,en é1 .riíoniento en queio¿uriió,,;a'unque Juego, él sea incapaz de 

describirla con pal~~ra~: ~ .. , ;, , . . ; ·.' •. , · .. · 0 • •' .; .. ; . , /, .:· ; ; .. · , •·. 
d) Él medio de Jo ~e~tal h~ce en el a,~¡o d~ comprensión (por ejemplo e~ la·' 

lectura) lo ·que' ~lngú~; o~j~t6; m~Íerl~J .. poªrí~ ;;~nz.~;: )a .~id~, a.· Jos .signos. 

Preclsamen.te por ello Jo mental n~ puede ser de 1.a mlsma'n,aiu,ralezaque lofíslco: 

· e) Algún cambie) carácterlstic6 d~ 1~}ompr~rís1Ó~ Y, 8e &irá~terfisi~ÍÓglco deb~ · 
ocurrir e~ el cerebr~ cada.~~~ qu~ u~ in~ividuo ¿c)rií¡)i~nd~aii{6.:,'. 

No es•. difici! ~d,V~rtir_c¡ue,.Jodas ·~estas ')deas~procéden¡.nue~amenÍ~ ·~de . la 

:~~:::~1:: ~~::f 11~1~;!~t:.~jf ~~:~~~.fa~+l~:f~!tr:scir~~~:~;¡:n qtf ~~: .· 
persona que no compr~nde una 'regla podría . c~mp~rtarse como si . Ja; hubiese 

comprendido, aquello q~e el vocablo "c6~pr~~sló~" designa cfeb~ ser algún proceso 

interno que el individuo ldenÍifica fácilméiiie". 



Veremos que estas aseveraciones no se sostienen en el análisis de casos 
particulares en que usamo~ expresiones tales como "él ha entendido a qué regla m.e 

refiero". 

Empecemos ~ombatléndo fa; Idea expr~sada eri e).' E~ muy co,;;ún supÓner que 
la ciencia tlnalm~~t~ 'ciesc~brÍ;á ,;··1o'c~li~~ció~;cerebr~1.élé ícid~s.l~~·fu;,cioneis 
Intelectivas. De'allf no ~ay n1as que un °pascia 's~ste~er:q~/estasÚltlm~s ~onsisten 
en c1erÍos estados ~¿;e~rár~~: wíttflé~si~i~ · Aci s~ b~~ níÜchb ti~mpb ~ií cnu~ar esta 
concepción com<> no . fLÍnda?a !eri los • tiechos; ("prégúntáte' qué sabes .·de éstas 
cosas11) 6 ·.-"', ·~:~;:· ·, .,_~ · :·> ·, \·º.'-.( -.· "<.':·>~ ... :.-:··:~·-,.. ..·" _ 

" El_· prejui~Jó_ er(tav<>r,·:(léj>'paralelismcl
0

pslcofi~l~o e~: trufo·. de. ap~eciaclones 

Si~f.t~Ji~1~~j~i~~~f !~.S: 
punto,de vista fjfosóiíco::.objeclo~es ~nálogas" a dicha ccincepción'se enc;úéníran en 
Berkeleyª, c()inÍ~"_'Y_~Úss'~'rtió_~ P~drÍ~mb~: resu~lrl~~ ;~·--~-~-- ~6Jci. punto: la -

observación _dE! ICÍshéchos,flslológlcos; por ejemplo, relativos a la. memori~_ humana, 
requiere :e¡~;; ~i1G¡~i~ Ci&;;_ ;¡·so~e1t~ a ~xp~~M~~rit~~iÓ!Í.'se~ c~pa~ de_· Identificar 
fenomenológlcam~nte' sus' actos .•. de merrioiia-:.Es'declr:-• finalmente volvemos· a las 

vlven71as ,de"~n ·i~diyi~u~~,~~Ea-\Nittden~fe;~;._e~'. c;~bi.~;: í~º'ci¿~isl~o. e~que JÓs 
criterios de.uso de el<presfon~s_lingüí~tlcas rio puedenpeimanec;érocultos para.el· 

~~;~~~1~~~fi~~~t~1~~ 
pslcofl~lóglco, sin~ su'~Jucida;lón.' Poi°;¡9~'p1,;:, la -~fi~~é:iél~ d~'qu~ IÓs fe~ólllenos 
de compr~~-s_lón oé:uffén ;eii ~eL ~~rebro ·:as . aéi¿c~aciá' 5; ·e~~: erro;se pretende, -. 

. •. ~,.;_ . -·- .• ·.< •:' '· - :: ~ ';-.--:,_;,'; ,->-· 
----------- ·;·" 
6

Phl !59, · i'': \. ·;;·· . 
;z§169 .· .......... _.· .,_,,_ ............... __ , .. ·-.•-<. ... . . 

Berkeley. Tres Diálogos e'!tre Hyla~ y Fi(~mi~'. A~ullar! ~ibl~otcc~ ~e l~tr~-~cción f'.~_losóflt¿i, Buenos Aires, 
J978, comienzo del segundo diálogo; p. 88, · · <.':: •: ':':. ;·:.'o,,-.;! '.",.'.'':·¡· :._ .'.·- ':_ :.' " 

Para Comtc sólo la sociología y la fisiología estudian al hombre; pero_ no son reducibles Ja una a la otra .. La · 
psicologfa es imposible como ·ciencia positiva, porque los fcnó~cnos-dc int~ospccción no ·son hechos pOsiüvos. 
VerSanguineti(l977) .. ··. ·:: · · .. •'O:··:-.. ·' :.-.. ; -
'ºPara Husserl, Ja' icducción fenomenológica reduce todo lo fáctico 3 lo eidético. Cfr Zubiri (1980) 
11 Cfr.Ph! 158y 159, ' · :- . · 



pongamos por caso, describir el. resultado dé ciertos. experiménto·s en los cuales el 

Investigador halla correlatos fisiológicos de nuestros procesos·. mentales. Pero es 

Inadecuada si se· la· malenti~nd~ >como significando qu¿ • lo.s . h~chos mentales se 

localizan en el cerebro como u'ri 'dbjeto.se encuentra.en una 'h~bitació~. Y si alguien 

insistiera· en que·. sle~te, .'pongamos por caso, 'que·. su imagen• .~isúái .está·• pocos 
. ·. ·- ' - '' .\: ·--·';,· .,_, .. , .... _-- .. , . ' . """'º-. -. , ... - ".,_ __ .o _-. 

centfmetros détrás de su nanz. habria qúe Pfegú.nt~rle c~Ím:i aprendió ese empleo 

del verbo .~'sentir" apiicado a su image"n visual .. Su respuéstá nos 'éfarfa e rito rices la 

clave par~ enten~er sus palab;~s12 : · '{ . . ' C 
Cónslderemos ahora la posibilidad de que es~ ~lyencla especifi~ del acto de 

comprender de qJ~ hemils herho nien~iórl"sea la' de ir;;a~inárun ob)~t6: < .. 
Wlttgenst~ln iefu'ta • 'est~ id~a en · l~s i)á~iii'ro~ · iri16ia1e's ·. ci~ i~v¿itigá~iones 

,. . - -~ .·. -- '- - ·- " " . . ' .. - . . . -.. - -·-:. ,. . .. ·,,-~ .,., . '- " ., - , 

Filosóficas/pero quisiéramos resumir sÚ argUmeniaciÓIÍ con.el slgÚiente ejemplo que 
\ _·:· .. ~-- :_· :·.:~~·· .. _,.:· .. :' .. :_·_ :::_" __ _: .-,· ·:~·-.: :···~~(_;'.,__\:..-, . ._:--;;~_: ___ ::;·_. __ ,: :.~- · __ ·:· .. 

es una buena ilustraclóndesu~métod~'.filósófico: Si a _algulen•se. l~.dic_e~"irnaglna una· 

tlor amarilla", parece absUrdó qüe riéce~anarriente tenga qu~ imaginarse una flor 

amarilla par~ ~i,ri,p;e~der i~ or~~~j: ~ 1u'¿~i,, pa~a IÍace/ I~ · que se le pide, 

imaginársela de nu'evci. 13 
' • < . , '·" ,, O } · > . • 

Analicemos áhora. el eJ~TPi~ d~.'á.Í0,ciura.cuy~. traiaiQie~Ío se.Ínlcia.en el 

parágrafo 156 de.lnvestigáciones'FilosóficaS, El examerd~'este .casotiene por 

objetivo mostrar que si clecl¡;,os'.c:I~ ún • 1~divic!~6 q¿e p·u~dé : le~~ ci ~o~tln~ar una 
'" .. ..... -,. ,. ·- ,, ".e"" ., 

sucesión de números cuyos primeros térirílnos s~ le ha.n presél1tado, lo c:iL1e Justifica· 

nuestra afirmación son una se'rté de circú'nstan.cias e~ las qué el caso. tuvo lugar 

(contra lo que se supu~o;;~n·,10~'.in~l;os";~)/b).'c{.yéd)<_arít~rl~r,e~):· Más·· 

especificamente,. el ejempio cfe . ia iectúra nos enseñará qÜe; no~ hay. una. vivencia 
- ' .- :... • •,.,.- ,_._.,,,. > .·--' •• --- - ., •••• ·-·, 

característica común á todos los ,a,ctcis·d~Jectúrá; y que iíUnq~e la hubierá, nó serla 

su presencia el criteri~pára nuestro uso del verbo "lee(.' Recordemo~ que en: este 

ejemplo no con~1ciei~; wiít9e~stei~. ~6~º; parte d¿ 1a' 10ciuí~;. íá compr~ns1ón de1 

sentido de .lo 1é1do•, si'~.;• Ú~!b~iílerit~¡;(~~¿¡¡vicl~d ;¡~ t;a~~¡~;m~r eh so'hidci~ lo .. escrito 

o Impreso" 14
: En prinÍer térrllln~, e~ obvio que hay un~ diferencia m~y grande.entre 

el alumno e~) q~~ 1~é y ;,'q~~I (EÍ) q~e tinge h~cerlo r~cita~cid el pas~Je que ha 

aprendidO -d~ ~-e~~-r1~ .. :··sin_:: errlbar~O~ teii~~~~-5·-- -~ ·1"s~-~;o·n:er ·~·u·e ~sa ·:distinción 

consiste en ~lgo ~~e ocu~e simultáneamerite al ej~rcÍcio de la 
0

lectÜra, en un caso, y 
. ' . '. ' . ' 

"" Cfr. 88, pp. j5-37 
"crr. 00. p. 39 
14 Ph 155 
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del recitado, en otro. Decimos "8 sabe que no está leyendo", .y de nuevo, como no 
hay, o por · 10 menos puede no haber; diferencias • conductüales .. entre . ambos, 
postulamos que la distinclón e~ de cará~t~r r11ental. No Óbstante,IÓs perisamlentos 
de1 1ector exi>~niñeniadó y 1os de1 impostor podrían ser 1os'mismo·s: w1uga~s1e1n 
alude a la gr~n cantidad Cl~ e~pe~enclas ,a las que ilalTiaiños ,;leer{para ~o~siata~ I~ 
imposibilidad de reducf?as'a>un•a vivencia'únlca.1 No'.~ólo.es.que•rJo,hallemos, por 

~~:,~~·: 1:;~~:~f~tj¡~ i:=~~:~t~'~t?:T;d~1~::bt!;~st~1~r1~.;,~~.~º:r~Íérente· cie1 

a) tendrlamo~ q~eacepta~'qúe lee'el,c¡Üe siente, qúe 1.0 hace bajo el efecto de 

~l~1~1iill11~~ 
algo. es partfcuÍar porqJeadvertlmo~•sü5:aíierenci~s·~c°'n'ou~~·cosás de .su mismo 
género o espé;,;;: ~l~nJo et~o·i~f ci~:liii ia~61é/'cá'í1fiéaii;'6~?~e-partlcul~; porque lo 
comparamos lmaglnarianíerítécon el de' ótró'~e.·t~nos'más convencionales. ¡:>or otro 
lado, al conéentrarno's'éx'ce~lva;;;eni~; afravés de u~aéiocle lntióspecclón:·~n··un 

:::::1r:~:s0 h:~u:tf::;~~~is~~;d~'.f ~:fofrg~~ót~f~~¡i:~~erf e;~;;~~it~: 
esfuerzo de concentra~ló~; Asf ertel 'ftisó. de.la .. lecíÚfa;· el que fas'pal~br~s parezcan 
venir de un rllodo pa~icufar,

0

n6 ~~•el ~es~itailo cié'u~-~~to d~~~o~~~(aclón, sÍno un 
rasgo que desaparece cÚ~ndofio ~on;ITib;éx~?siva ~tenciÓnaese acto coUdl~no. · 

Por las r;zone~A~teriC>re~:.eWtre'<Ítr~~. W)ttgE.'nst~in ~ech~z~. con¡Ó criterios del 
uso de "leer" iás~pue~ta ~l~~~hiad~·s/i} gúl¿d~ 1(o d;,'unidad ci.e.la Íe,tra Impresa y 

. la pronunci~da, o·¡~ ci~~~~a;~. áco~~luslón~~~ q~~ ¡; do~nd;pc1Ón ~~mina lista del 
lenguaje n~s ha ~XtravÍ~do llk~lé~donós b-~sca}' lo que rí~ ha~: Loqu~ dl~ti~~ue ~I 
lector dlesiro. defirn~o~to;. ~·~n .·una. seri~ ci~ cl;c~n~tar\dia~. no. nec~sariarnente 

"Phi 160 
"BB.p.204. 
"Phi 172 
11 Ph 1169. 
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presentes en el momento de la lectura, o de eventos pasados y futuros. Los casos 

en que empleamos el verbo "lee~· forman una familia con sus parecidos y no están 

relacionados por la presé~cla de un eleníérit~ común. 

En cuanto ~ la tesis cie que '1eer i:on~lste é~ clerivar la reproducción del original, 

examinemos 'un ejem;p1d ~nál~ga a1 ele' 'ª 1ectura/y éiue w;uiie~stei~ a este respecto 
, • -· •.• , • • • • •"'- . , ;e • · . ; .- . "•o' · , •. "' ·; · · ·~ • • · ' · 

aduce:. el de alguien .·éiue c?'piara uri .téxto impreso C:on Jefra de mci1cié a escritura 

cursiva .. Entdrice's dirf~rn~sqÚe ésapersona copia ~i procede de a~~erdo a una tabla 

en que e~ un~có1~~~~ ~Rll~~~·eri'ia¿·)0t~as d~ ní~lde, y ~n otra y en e1 mismo orden, 

las i:o.rrespolldlentes leiras''curs.ivas/sóio'nos consta.ria que esa persona, por 

ejemplo,· blis~ ~da:Íet~~ e'n,i~.\ábl~ ~'p~Írn eÍ.dedo de una columna .a Ía. otra. 

Supon~r que esta,con'ducta eii sl,,iplemanifesÍación de un proceso JnÍemo. d~ seguir 

una ;egla, .;~' nuevaiii~nt~ v~Í~er ~ 'Lna po~iclón ya refutada. Si~ emti~rgo;. el 

proble,;,a ~urg~ ~1''cci~~icl~~af ~u~ 'cu~ic!uier cdmportamlento ;;regular de ese·• sujeto 
- ·-- e•. --- - · ,-:-> ·-----'\·., .. -:7" .,_ - ••• , , •• - • -

puede aún ·hacersei coricóidaícorí la tabla si se le interpreta de otra forma. Entonces 

¿¿uál es i~ dif~~e~6{á'~~tie~~i~~ deri~a de acuerdo a lo que para nosotros sería una 
, ----- ...... -- .. ,.-.,. - .... -.- ,. ~ -.· - •· ' • . . ' - ; .e. • · .• -

interpretación• pei::uliarh•Lel' qÚe .'definitivamente. no .deriva, .sino qué al ' azar: se 

· comp;;rta cié ~bue¿d~· con ¡~ re~1a?. Además; dado que d6s reglas puect~ri ~oinc1Ciir 
en un gran' nú,;,¿,J d~ ca~~~ 'p~~Í~uiar~s·. ¿~ómó ~oclemds ~abar de qul~n 'se ha 

comportado: has!~ aho;a;. ¿;;iiid n~;otr~s Jo hariamo's al cop.iar ¿Ónfor,;,~ a la tábla, si ., ,, ., . ·-. ,,, . . . . .. , ,. . . 
sigue la 111¡sma r~gla qúe n.ósotroso'sl Ja "inÍerpreta'' de .ldéniiea iorma? ' ~ ·· ·· .. . i •· · 

. . El probl~;\;a p~·eciE!' pl~nteirse de este modo:·. s(s'e :~ns'efia '.a Ú~a. p~rsona a 

::~:,2;~f ~~~:J~tJfi1~t'2t~~::f?J~~:; 
abismo qu~ haYe;;1ré 1a re~ía t~u a~n6ac16rí.·i\cieriiá~:~, e~i~n~;n11E!n1ii.cie una regia 

~;:~~::: ·1:n~r~~~m~~~j~:!1º¡l¡ªm!sd!:1~Éltfi~r~j~ºc~~~rtl'~:·;r¡s~~~:sd: · 
un núme;º finito clé·ca~os. ra1 ~~urre~ por ejem?1éi, c:~ní~ sa;i~ de 1~s·~~l~r~les :1, 2, 
3: .. •w;ttgenst~inpi~gunta~1·~aspebt~:> · ' •. ~' · · · · .; 

a) ¿Hasta qué número tle~eqGE! ileg~~el apre~diz y ¿uántes .Jeces, para que 

digamos q~e yá s~be • sé~u1r?•· . Eiió' nos ha~e ;eflexio~~r en Ío Imprecisos y 

fluctuantes qUe son los cniE!rÍos ~u~ E!niple~~os' en este caso, ~·que no tienen que 

"Ph 1145. 
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ver únicamente con vivencias características. Es cierto, que cuando un muchacho 

diestro en el álgebra elem~ntaÍdice que sabe cómo seguir.la serie 1, 3, 6, 10, 15, ... 

basta _como criterio de que dice la verdad el que escrlba IÚóimula ªn,;n(n+1)/2. En 

ese caso. diremos que la ~~mpr~nsió~ co~sistió en. que se le ocurrió ~sa ecuación, 

pero ello por 1~~ circúnstan~ias precisas defcaso. O · i: ,; < .•.•. • . •. · 
b) ¿Qué pasri si de's~~és·cf~ ·~úe ~1 a1Úr~uu1 hadado ,;;~estra ele que man~Ja la 

serie hasta el 1 Óo (no í~ ~~m~s e~s~ñ~d~ l
0

a r~gla ~-~~~ Q¿'r;;~rb~ ;,~y~r~s}. ~lgÚn~ 
vez pretende· que el núm1ml:que sigüe•·a )oooi·es¿1?D2?(01i~mos que nci ha 

;~:~enn~::o:le~~e:u:Y:~~l~:~ti~~dJ}~ @:füia~b~;:~~~ª.-{d~;:~~~ s:n::~~r:. 
Pero_ ¿córT1o pode.iiio~·ru~darT1~ntaf e;t;ci?· ¿~~iá.re~Uz~~§·~·~1gb

1

dl~t1n,td.' porqué_ esa 

ya no ~s . ia. misma s~rie,? f'~ro 1~ •den~ qu'~da 'J~si~m~nié 'det~~lnad~ 1 por sus 

miembros .. La respuesta ~ás '~!!t~rnl a e~t~ se~/ª 'd~~lr ;;d~; obvl¿ fo qu
0

e slgnifi~ la 

exp;e~IÓn 'fo m'Ísnfo; ~ue~'te~~mJflJ'~'~j~;ripí8"p~/adfgii\°áti~~,d~·~licJ'ef1 I~· lde~Íid~d 
de un Óbjeto 6~nsigo rni~mo" Á lo que Witície~stei~ ~llj;ta ;,¿y'ció~Ó d~bo ~pil~ar lo 

que ;~t:~::t~e~n~u;~::;li;i:adg:t;~~
2

:e~l~?.;<~~da;a~ar~~~em,e,nti: .. Este es~ 
a nuestro juÍclo la

0 

paráci'~i~ .ª que.alude Íaprlmera frasedél ~éíebre pá·~~je (§261) de 
las lnvestigaélo~es F/Í~~óflcas:' "NÚ~s~~a: pai~doJ~'; ~;; é'iia:1~n~ ~~~!~;no podl~ 
determinar,ningúricurso_.clé accl6°~ porquet!ido_cJi~od~ acciónpuedé hacerse 

concordar cori la regl~:.La res~J~sta era:\sI t~d~ pu~éie h~c~rs~ corí~orcla'r con la 
regla,.· enÍonces .lan;biéri pl:ieci~· hac~r~é·~· dlscordai:v•o~ 'donde . no. tiabrla ni 

:~t;;:~:;~~ii:n:'.{g;~~j~b:Ao~\~!td~~~1f~~~~.. ~f ~s:b:6i~ '.~a '1a. p¡Ópuesta 

El pasaje citacII) tiene}a to'rma'deÚna reducciónal absurdo; .En es~ caso, una 

premisa ti~ que~~~o fefuÍ~d~,:, lÓ~á(~s?, ::Tiido :~uedé .h~,cei~~ con~ordar con la 

regla", c¡uE!. ª··su ve.z.pro_viE!nE!~ de ;q[Je¡::~_h~~u~lJE3~o~equi.voca da_rne~te,_c¡ue _toda 
captación ,cie 1~·r:;i91a.~.{5'Jh~ iHterp~ét~·~i6~: .e~ ci~cir,.si á~tii'{cl~~egJir .~na' regia 

siempre la inteÍpr~táramos, cualquier; acción estaría :de acuerdo con la regla. via 

nuestra. inter¡íretaciÓn>Pe~o ~c,;;~ ~sí doriio' u~~mos: la pál~bra 'regla', pues 

precisamenÍe e~ úrÍa ~bs~Í'la~ic'>n' g;a¡;;~tical el decir ·una regla d~termina un curso 

de acción'. o.e ahí s~ sigue,!~ c~n~lusiÓrí ,;P~r'tanto 'seguir una r~gla' es una 

'°Phl215 
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. . . 

práctica. Y creer seguir la.regla no es seguir la regla. Y.por ta~to.no se puede seguir 

privadamente Ja regrá; porqÚe de ló. c¿~traiú) C:~~er ~egÚlr r~"regla ~eriá Jo i'nismo que 

seguir la regla.;,2, Es declri~eg~ir ub~ ~egl~es ~ná ihstUllcfÓn ~acial .. 
NueváineniE!• Ja col1cepclÓrÍ; tradicional deÍlengUaje a)áq'ue ya ·h~mos. hecho 

~{~~~jl~i~t~fj~~~~~~ 
deficientes ele u~a ';~gl~det~rrrilhadá'; E~·~st~ rd~a 1~'qJ~ W;'itg~·~st~1ri 1pone aquí e~ 
cuestión: Si errrr;rnáiTiós de :llÚestras ~~A¡id~ó;aci~~~; r~~ ;ré~tic~~ dé u ria comunidad 

especifiea, la ,,cj~'re~~ .. ~6n :~~~ 1~ regl~ ~ori~irifi~afqUe~~ "sisÜ~,~~ cl~~~an~ce: . oe' 

arrr Ja conclusión: no puede .seguirse Ja regla privadamerii~. pues seguir tina regla es 

.'.:- . ·. :- ', ·\-.' ;-: ~'.. . : .-_ ·_: . ; ·, '": ~ ' 

~na.•, j~ . J~s. ie~rs (C~tra;~~ .~e 1nJes11g~ciones 
Filosóficas, hay• s · interpretá~i~nes ~b~ibl~s. l..á · ;¡~ui~nt~ éx~ic~~1óri cié' MaJcoJm ·(Y 

" . : . ' . ;··· - .· '.- ··-: ,.... . .. - . ._· .. -·-,- , .. ···-
que nos parece muy afortunada) poné érl evidenciá. las 'principal :difiC:uJÍad que aquí 
subyace: · . . . :"". .: > . . . · .,.. . .. . 

"Más bien qu~ d~cir.qú~d~n2ordam~s.(~~r~e)p~rq~es~guÍITlosr~glas, ~smá~ 
perceptivo. de~lr . que. nu~stro i ai:u~rc1;· ri¡a el si~nificad~ dé ·,~$ regiás, define. su 

~:: .. 

Por una· parte; no podem6~ clej~~de JadÓ J~ Jm~r~~.Íón 'de ~sta'~os ~nt.e una . 

:::3t~@~~~~~:;~lf~~~~f i~~i~±:: 
una explicación o'~íucld~c'iÓn i¡'ué hác~ c~nsistir Já ~~c~~ld~d íi~I.;; de" j~ regiá. ~n Ja 

simple fueíza de)~ co~;ció~ iÍ>°c\a( ~are~e · tía6ér. d~Jado .'escapar. Jo más 
\; ·' 

¡~ 

"Ph 1 202 • '• ·, . . ,,/ · t ,.. . . ·,· ·• ·. ·• ·. 
~ Malcom, ··w~ugcnS1éirÍ"~·: cil.1do en "Haii~u ... Gnrth, _A~: Có;;~panlon JVlltgensteln "Philosophlcal 
lnvestlgatlons", Corncll Uniycrsity ,Prcss; Londres,'~ 977, p.; 28.J; Este tc:do. será citado en IÓ que sigue con Ja 
referencia: Hallct 1977, , · ·· · · · · ·· · · 



característico de dicha necesidad. Veremos en. seguida .dos interpretaciones 

escépticas que siguen esta vía.' 

La primera apar~ce'~n el text~ de Críspln WÍight2~ (Wright, 1980). y es analizada 

con el fin de dlstlng~frla de la conce~ción de Wittge~stef~; 
Wrlght cita un pas~¡é de)~eT~rlc~ on /he t~tlnc:Íatioris of ma.thematics en donde 

se formula n.uev~'l11ente'e1 probl~r11á: ;, ·· ' ·· ·.· · · 

15 

"-iNo esto;'entoncés compelldci. a avanzar eii'un é:iertÓ mcidó ·•cuando realizo · 

-¿Compelido? Después de tódo puecfo segÚlÍpresi.unÍbleÍÍÍente como yo lo elija, 

-Per6 si tu ~~ie~~s é~¡¿¿¡~ a~Gérc1~ ~en Í~~·i~91~·5•tt:·cj~~e~ ~egüir ele este 

modo-

-No, en abs;l~to.Y;;f\a~'o ~ ~sto.ac,~érdÓi .? ·.·· . . . < 
-Entonces tÚ. ti~~ ~·~bl~do eÍ slg~lf,~;do ·de· í; palabra ·ácuérci~· o el significado 

_, ,-.-.:¡ ,,__;_'- ·~:~: ··-;.:;e ~~-S .. · o.·c."· ' • o·--'._ ~ 
, .. de la regla-

-No: ¿Quién cj,¿9 iéi ~Je ;cambio: y 'penn'~~e~é~ ~n lo mismo' sig~Ífic~~ aquí? No 
••·••• • • ' ,· •V• • ~ ' ••• ·, 

importa cuántas reglas tu m1{desi 'yo do/u'na regla ia'cúai justÍfiCá mlempleci de las 
reglaS.024 · __ ;.-_ f~:-: ~: __ _, · · :.;~·:-_,._ ..:~.'-- ;.,....i'.-··· --

Crispin Wrightsugieri·d~~ lectur~s a~. e~t~ p~:saf{ e~ui~ocada~ según él, pero 

que fe sirven parai:oni[as_tarla~cori lasllyapropia.• 

La· primer.' es .. 1a.que,nós1htér~~~.;~e;ti¡¡táidéunainÍerpretac.ión:éscéptica. 
Dado que l~s r~gl~s s~ ;~du~~~ ~·~a~··~ éiÍr~s'(coii'.l6 ~ta1~brlt~o lé la m~ltiplicaclón 
al de la suma), 'cabe\sÚponer qüe hay reglas: qÚe>prendlmcis no a. través del 

enunciado de í.ui aigbrltmo general, ~Íno por,' medio de ¿n~ 'serié dé ~jempÍos. De 
> • • ., ' • -·· • - " , .i ' ,. ... " ,.,. "- ._ .. -"; _, '.;.·.- - - - .. - ~. - -- . 

hecho es así conio.aprendemo~ el uso 'cie la niiiyoria dé las páiatíras: ciado cjue una 

gran cantidad cie dasb's no t~;;,;~~on ?arte de ,~ 1~s'íruccióri; u~a p~A1du1a/~p11cac1ón 
de la régÍa en ell~s' ~Úpóne siempre una ampliación, más º. m~nos arbitraria, de 'ª 
explicación ráclbld~:. . . . . . . . . . 

. Por ejemplo, podríamos dar una sucesión numérica co!:ílo I~ que sigue:. 

1, 2, 4,... (cp) 

23 Wright, C. ll'lllgenslefn on Jire Foundat~ons o/MathemaÚcs, Duckworth, 1980, parte 1 sccc. 2. Este texto 
será citado en Jo sucesivo con i\la referencia "\Vright (1980)" , · 
"RFM,l, 113) 



Dos personas A y B que me escuchan anotan ·a• como el número siguiente de esta 

serie. Puesto que concuerdan, es posible que hayan interpretado. el segmento inicial 

como expresando Ja· misma serie. Sin embargo, no podemos . asegurar esto. En 

efecto, nu.estras sospeéhas estaban fundadas, cuando se les pide que continúen, A 

escribe ·1e• y B '15' .. Cada cual se justifica asf 

A: la regla.consistía en obtener el siguiente número duplicando el anteri~r: Ü') 
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B: La se;iese:refl~re al número de divisiones del espacio por O, 1, 2 ... pl~nos.(9) 
Podrl~ h~ber ~currido que tardásemos mucho en descubrir la disclep:ancla entre ·· 

ellos. Asf.~eri~ posible que un buen diados Individuos no conc'éJ!d~ra~ al r~all~aruna 
suma. 

Ahorabie~,.aquf hay dos reglas completas, cada;un~de.Ía~~ual•escC>lnclde en 

sus prim~~os pasos con el segmento lnlcf~I (~). Su~~n~a;;,os céi~ d~Ílb~rada 
" -·. . ---·. . . ---· ; ,,, -- .. -·"' 

'Ingenuidad,• que·. ~stán expresadas· respecUv~menl~' por (µ)y, (9)' sin ninguna 

ambigÜed~ci. se~Ú~ e~ta lntér~retaciéÍni ia.s"re~~sO ~eif~C:i¿mé~ié}i~te~~i~~das. se 

encúentran enI~s.lnterp'.eiaC,i?nes que me'iltaJménte hicleronAy.B de,(cp) •. sólo que. 

esas interpr~tacióné~ n~ p~~d~~~p'ri~e'iii~ t~ ~¡~~~;; pcir~ue'éi!6~ ·~;;;•siempre a su 

vez susceptible~de lnterpref~ciÓn JÍt'értÓr: LámenJe'.e~ uh n';;ci1ó.extraño c¡u~ da vida 

a Jos slgno~:·o~~c~~+ciiñ'e;io;~~~ i~ciivid~ii~nurí~~;~;f~~ sa~er que ~l~u~n la 

misma regla: Má~ éip11~ii~~~~;~; irii~gl~~mts cíCe (¡1) y (S) dendt~n ~ad~ u~a de. las 
... , . ,.._,.._ ,,., .: - ., "~ . :,- . ,·. -. . -- .. ·:,,, _-, ,-_.- -.·,.-.. - .. ·- - ' 

susodichas series' C:onsid~radas e~tensivamente; es decir'. como• si 'de algú~ modo 

misterioso pudiése~Ós ~n~;l~s~nte~el~~io,'.d~ 1a.me,nt~.~ó16,qu~ ai;~o17lljni~rla;S o 

enseñarlas a otros, daga fa'! .. ~niti.i~de nuéstras.l'r~ctic:'lsy·l~•posibilidad, de 

malinterpretaclón' de .• cÜáiquler:\ expiicáéióri,' podemós: únlcarrierií6" expresar •. el. 

segmento <p, común'a ambás;"C>'cualqüler ~fn~iiaéió;f f;;;i~ dé¡ rr;is~ri. Ei problema 

del escéptico es que' ~u'ilC:~ ~~taiem~s's~9¿r~'5 d~h~b~r ~O'rÍi~re~~ld~ Já rii1sm~ regla.' 
, . . "" .·/;·>· ; ...... , .. -· ·.":'. ._,, .. , - ' : ,.___ ·-

;;·.-.,_. _ .. ., 
a esa interpretación;.:· 

bastante limitado.·:: . . .. _______ :_:_.:._·_·_ .. _._ .. _. __ .";: '. - ,_,·· '. :, 

2$ Wright~ e "Kri¡)kc··s Dcéounl 'or tÍt~·artiumcnl against priva.le Janguagc" Jour~al of Philosophy LXXXI 759-
778 (1984) ' ' ' ' ' ' ' ' 



e) Hay ciertos hechos en la situación que indican lo que el hablante está tratando 

de decir, como son los gestos, etc. 

No discuta.:nos si tiene razón Wright frente al escéptico, o si éste podria 
...:- '' "' 

·encontrar irrelevantes las objeciones que se le plantean. Lc(que lmpórta 'ahora es en 

qué se basa Crispin Wright para suponer que esta forma' ele ~scepticlsnfo ni) ~aen el 

blanco del pensamiento wittgensteiniano. La respuest~ ~~~ 'é~\¡~~-·'~e h·~ ~upÚe~to 
~na asi~etrla, que Wittgenstein rechaza, entre I~ ~rim~ra ? l~~t~r6era pe¡s6ná. En 

efecto, hemos admitido que el Individuo sabe p~rfecta~e~t~ 'q~é;'i~~la ~stá 
apllcando, y que ese entendimiento lo compromete ~se~¿lr la

0

r.igÍ~ éo~ol.o ha;e~ El· 

individuo. sabe la . regla 'completa', peio •nd•' I~~¡' JÜ~d~; ~~m~~I~; ;l~o 
fragmentariamente, porque los signos siempre son süsceptibles de ni~llntE!ipretación. 

' - ,. ,,., ... ,-. '' , ,. __ ·'-' ,, . ., 

PBra Witigen~.teln esa_e:S un~ co~~ep-éi~n·:eqUJVó?da:~:-· ,.:).-:·:;.L~·>::-.;;:-~:"-, 
Tú mismo nopuedes prever la apllcacÍón.~uéharás:cie la}egla en un caso 

par11cu1ar.' si' tú dices ;-'y as1 r°suéesivarn~ri!e.;:·tú no ~~aii~s· más éiúe: :y as1 

suce~~:;n;~~:.;nos ~kpll~ 
0

~n ¡é' b~~a' .W~tg·~~st~~ •esa t~b>Lre .la 

primera y la tercera-perscina.primel'arnente'Eín el.análl~ls 'fenomenológico' de lo que 

pasa cuando.~n1enc1a~ci5"uh~ µ~;~¡;~~. ~;~r~~Y:1.~qt~.vi~os ~n ª' ~s~ cie 1a 
ieé::tura. En segundo término, en lo 'siguiente: ' ' <, 

" ... Cuando dÍgo que ~so f cuando X,'no esta:blezco ningún c~ÍnprÓmiso. No es 

la idea de circÜn~i~~cla; pa~ecid~s'6 lg¿al~~ la ~Úe iu~.diun~~t; rni~ JulcÍos ·~ce~ca d.e 

la aplicabilidadde F; sino que• ~quéu~ ·¿s J~nsecu~~ci~ d~ é~t~s: E(~~ntimÍento de 

familiaridad y la dispo~lción a aplic.;r'r~ ,¡;is~~ e~pr~sión :~o~ fa misma ~os~. Yo ·-·" . . -- ... ___ --··-· .... :·... - --'.- ".. .... _.. ' - . -·· 

quisiera· que hubiera . una Óbjetiviciaci (peréept.lble • para DI.o~) en. la sfrnUarldad de 

circunstancias en ras que apri~~ .91 ciirié:~?ío!'•Witt9e~~te1ri cíui~r~· in's1~ttr ~n que 

realmente no podemos d~r se~tldo a~sl~'1cÍe~.·:g; ••...• ' 

En consecuencia, no .está Í~ regla 'más éoflipieta' en la expresión ~ de.arnba que .. 
.. --~~-~o- - ---.;~,- .-. '" 

en la mente de los hablañtes. ,. 

Repasem~~ ahora fa~élebr~ ~roiu~~Ía de Kripk~'ª e~ torno ·a ~~ta m~Íeria; Este 

autor cree descubrir en ta's lineas dé. Ívittgensteln una paradoja escépÍica similar a la 

que Hume planteó, y cuyo ~~un~iación p~r par!~ de Wittgenstein sería ya de suyo 

26 RFM,IV,8c 
27 Wright (J 980) Op. Cit. lll, sccc. 6, 
"Kripkc (t989), Op, Cit. 
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valiosa en la historia de la filosofía, Independientemente de la 'solución' que· él 

mismo propone. Reducida a su mínima expresión la antinomia -tal y como kripke la 

plantea- es la sig~feinte: Al realizar uria suma ·;que nunca antes habíamos 

considerado,·· cligamds . 567+2s7s00,, imaginer;Jo5: un ri~~J~ geriio maugrio, .. o .un 

escéptico exiraorcllnaíio, que pon~ en 'c'i.ieslión no .el. re;Ült~dÓ que obtuvimos, sino 
....... ' ,, ,··· .,, '"' .. ·.- .. ,,-. ---- --¡·· ·.·, ·-·-·""' ,, . ,·:_,_,_. -

nuestra prete~slón'de c~ncórdanclá c~n nue~tras. intencl?nes llngülstlcas previas en 

el uso del 'slg~cJ;'.+" (o dél í~~ln~ ¡.·más';l: Én. díra~" palab~~~. da~o q{¡e. llay una 

infinidad d~. funciones'cu~os.«1al6re~ coindden coii los. d.e 1a'.s~ma pa'r~ todos los 

númer~s que h~s\~ ªh~ra,hf~o.~'su0~·~cí/~ei.?.:qtl~ ~[ieieé:in ~~ ~~lo;;g~ra ss7y 
23,. el escéptlc~ nos. interroga. acerca '.de'sl ante.s ri~s refé~l,am~s.¡¡, la,,mlsma .función 

con "más". Tafyez enre.aUdad'empleamo~"t'\para'denotar'la función x@{que 

18 

2!i~kJ~;~;~E~&!~@~~~~f~~~;;;· 
La pregúnt.a. es· rldfoula, y asl lo reconoce "'J<rt~kJ'. pües no tendríamos· tampoco . 

:::::ST:~t~~~~~~trft~~~~f;:~~· · 
fenómenos mentales que ocurren 'durani7 ~I proceso cii sÚmar(íesuUa que no hay 

tal hecho. y no lo hay porqúe; ¡:iorhlpÓtesis, n~ p~nsé, cu~ndo ~~~~ba'3+4;;q ~n que 

me refería con el signo'.'":" aU.n~ fun~ión:qiJ~. aplibé al par'.(567,: 23),/da c~mo 
resultado 590. Por. 10 • tani~./ml; i~~P~~st~ · iét~al ~~r~b'e; 'cieL' justÍiicaéión. ·. El 

planteamiento de1 problema 6rt91'ílairíiénle ~e ;,~;;~ eri·;;r~iérit6: Ai> ci~~b de ~ qúé me 

refiero con mis palabra~ o ;¡~t,'i;ió~~E!í(~;Íé Oid:rí~~t~, ~~l~,~~.estl~nÓ,si éstos 

concuerdan con mis intenci~l1es pasiidas: E~to '!los permite' formular/a paradoja, 

pues quedan a salvo !os slg~ifi~dds. ~e mis ~x~;~si~ne~ pfes~~i~~: ~e;Ó· tenemos 
.- ·" ·. ·' ,'. .. ,_;. ·""' ....... "· ··.·-·" .. . ·, .. --- . 

un corolario terrible: no hay ,,,~d~~eiTl\:15.~ actua[éfelsigno ,~T~·~úeJrie é:ompromeia · 
a usarlo de un clerto·modo en el fUturo:' aM"éuando.yo quiera seguir éoncÓrdando 

con mis intenclon~~ pre~~nt~~. E~ rná~ ".:.n~ hay nirigú~ hech(, a~erca d{mi qUe 

distinga entre n1i ~ef~;e'ríbi~ · ~ecliant~ :•+"a un~ función definida (la· cual determina mi 

respuesta en nuevo~ ea~~'sÍ Yrni no referirme a nada en absol~to."30 

29 lbid. 
30 Ibid. p. 28. 



Kripke rechaza la teoría disposícíonal como solución ¡¡ la' paradoja, 

argument~ndo (1) que nuestrasdisposlcíone~ son, ~n todo cáso, finitas, mientras 

que la regla se iiplÍca a una infi~ídadde 'casos, ,Y (2) que m~éhas. veces estamos 

predispuestos al error: Hemos vísÍó ya también q~e e~ f~so~teni,ble Í~ pr~tensión de - ·.. • .. ···'' , __ .· ... - -....... "'' '...' , . 

que hay un sentimiento partíéurár asociado a lá palabra "suma":,'. 
En pocB~ ·p~f~bras;· ·~1 J,-;~b·1·~n:i~' e~:~i"SíQu¡S·n~~::. ... " , F;~:".; 
"No 'puede ~aber ~ad~ que s~~ querer ~·~drí aíg~ ni,edi¡¡nte ün~palabra. Cada 

:~ft]~t¡¡~¡jf f~~~t~:~~i::: 
=::i:7;;~1t~~1!~~f ~~~t1~~j~~ 
no hay níngún,rn~onv~niente en qué n~sehalleun hech<lopr~ceso tal:que ~ea el 

referente de, 1a'ex~resfó~·:;s~g~1r;uií~r;;gíá": Más.bieri> iéi''que:h~~ ciJe ádve~ir son 

las condiclones.d~.us~. de,esta 'expr~síÓn y suu:tili~a~ en}asp~áctica,sconbrétas, en 

1a vida· efectiva cie, nUestra 'comÜníi:Jact. Áhora·, bien; .·ínreritras·· considérémos • a• un 

Individuo ~lsládo· éncontraremos'·~Úe:·éste siem'pre,> se'.encuentra,,autoriz~do a 

contestar~~ª p!eg~nta s;;b'ré'ia ~um~ ciii'.ciós nún1~ro~ •• én ~~ ~~;:,·~~n~re't~;. é~ino fe 

parezca·· natural. e .. ·rneyit~ble.:'sinq~e;'teng~ :ci~e,dar~mayor. justifi~ción. 

~;~f i~~~~f~¡;~~t~~~:!S§!f~ 
comosumaesÍro loemp+~ria.Simásadél~hte'~e é.omporta ~~ésie:r~~,Oecto de un 

modo,. di~tiriío a1;d¡¡,1¡¡;coniü~fciatci:'~'r(q'~'e ~Ív~~;'f..:1 ~~i;~~ '?;;á qu~ p~r~cra·•·sabel' 
sumar pero que e!1 realidad rio s·abeO o bíen; 'qlie.sabia sumar áunque ahora ha 

perdido ,esa··.·.habílid~d.'Qu~'.se'dijeraÜna :c'o~a•·u·. oiia dependería de ra~ 
circunstandas ~on~ret~s deí cas~. ¿Cuál. es fa utilidad de dich~ práctica? Eso es 

• • • < • ' • , ' ~ ,. • ~ 

JI !bid, p. 63. 
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claro. Que se diga de un comerciante que sabe sumar nos garantiza que podemos 

confiar en él a esté respecio.32 

Para Kripke exisÍe una clara 'analogla entre las Ideas de >Ñittg~nstein en torno a 

la regla y' las de Hume s~bre la ~usalldád. l~geniosa~ente; formula estas Últimas a 

través de la inveisÍón d~I condiclonal"si eventos déiupoA'~~safieventos deÍ tipo B, 

y si un evento e de Up~ :.\ocurre, entcmces u;, ev~ríto é: d~be'o~uiilr·. Pará Hu'ine -

de. acuerdo a Kripke- esá impllcaciórÍ ;,nos compróflleté.; siempre que sepamos que 

~:y:v:~;,;º~:~:~·~··~~~:~r:~i:01::t:ºs~eú_d;:r~~:~:@~rs·~~L~.i~J;~ª~¡~~: 
que exista el nexo causal, .. aun'qué nos muésira las'cóndiclones!É!Ílque·solemos• 

afirmar su existencia.'; 

Slrnllármente, ;un.~ propo~lciórí de tlpci "si éijsÍgue. la regla correcÍamente, al 

surnar 5 y 7 d~beobte~~~12•'.';;'o ~~~~i~ ~d~ a~uerd~ c~~I~ lnÍe;p~eÍ~clón da'Kripke-, 

una necesidad lóglcai'slno una regla éfe Uso del signo;+•: ·s1 algliien 'al ~~erar col1 s 

y 7 no ~btiene doc~i' ri~ dii~rni~ qu~ ~~taba súmánci~ coiredtame~te< ' 

La an.alogf~, empero, ho's~ 's.~~Uene :del todo; pues :subsiste Una dificultad (a la 

que habremo~ de volvermás tarde): rn,i,e~tras que Hume: niega el ne~ó ca~sal y h~ce . 
res1d1r su apari·0~di~~~ ¡~;hiár1 ré~u~artd~ci. í¿ ob~e~aAé:i~ da'una régÍá ¡,º· puécié 

' aclararse á través'' del 'acuerdo' de los 'habitántes de una comunidad en st.is 

reacciones. El c~~d~pt;'de .• :acuerdo; ~o ·~~· rnás bá~lco que el de seguir una. regla. 

Ambos están al mis;;;o h1~é1'. ' f; . 
';_ ;--,: .. 

Ob)ecio~es a la lnterpreía;:ión ele KÍipke' 

Diversás obJec16riés; cÍ~' r'nG?cieslgÜ~Lvaio~ se han levantado· en con'tra del 

comentario de KrÍpke: f>;,r ~je'm'ii1d' Ronald S~ter, en su m:iro /nterpret/ng 

Wittgensteinli creer~solver la p~radoj~ escépilca a~g~ménta~do qu~ si hubiésemos 

sido Interrogado~ ~cer~ c:f~ las;propied~cle~ á1~ebrnlcas deÍa sum;a mi~ntras 
realizábamos una operacióñ parÍlcuiar, · iiab¡¡~~S'r~~p;ndid;;';¡,;;;';;¡~riicpÍ~, q~~ er; 

asociativa, en tanto que la función "tás''.no lo es .• S~t~rre.ca~ a;I nueva,;;~nte ~n la 

teorla dispdsiclonal y no advierte que el esCépti~o· h~bría podido a'~~ontrar otra 

función adecuada a sus objeciones, y qu~ t~mbié'n fuese asdciaÍl~a. P~r ejemplo,, sí 

32 lbid. p. 90. 
" !bid. p. 91. . 
34 Sutcr, R. /nlerpreting Wittgenstein, TcmP!C uriivcrSity Pi~Ss, Plúladclphi-a, 1989. 
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nunca antes hubiésemos sumado un número mayor que 500, la función x+y (mod 
500). serviría .• igualmente ... Esta -~pera'clón coinci.d~ con·. la~adiclón' ordinaria si . los 
sumandos son ambo~ menores: que-500, y :s. asociativa, pero 567+23= 90 (mod 
500) (pues 90 es el resÍdub de la ~lvlsión~e 5~0 ~~tre 500): ·... . _ . ·. '. . . · 

Con argum'entos':!i'm~~Ór
0

pés~: Cri~pln Wri~ht35 ~e su~ó á los muchos au'tores 
.. - ' '. '· .. ,. '-' . . --· " ,. . . .. .. . , .. ·~- - . 

que han objeÍadci I~ polémÍca lnt~rpreta'~16n de Kripk~; poniendo en du~~ no sólo su 

~~1111Ji,ill~i1 
nuestras premisas 10' equlvalenC:ia}'- -- - ' -· ; c.'.;' ---- - : c-

. ,'r ~· .. é¡-~~ ~~:~d~d~~~-·~¡ y-~·¿¡o.Si ~ ~') :~.r!~·o-· .. ·-(§>; 
Otro principio d~l .arg~me~to q~e dificilri¡ehi~ P()dri~ cÜe~tion.~'rs: ~s que la yerdad 
de una. PJOposlción ct:iaÍqÜieii?dep'ende de su senildo.isí la' solÚción escéptica éle 
Kripke es coriei:ia;•entonces~l sentido de'úna propÓsiciónno:está-deterininado por 

,, «._1-, --,, <•• •,-\ ''' ,•-,;>' •';;.•' ,,-•',,r,-«0 • •'."• '••• ,•"',•,, •-•• •.," • 

los hechos: Por 1,a iiitemisa (á),: tampoco:su ',verdad. De 1() cÜ~I ~óncluimos que 

ning~~:=~~:s~;~~l!_~tt~tft~!e~~1:i~~i:rlf !~~~eb;~~~ión-:p~~jrdia1. d~I. 1enguaJe 

sea de carácter ,enunciativa/~egúÍamente :habrla aceptado' que algu'nas áreas del 
discurso ~uriÍplen eón' esta' !Únclóh, :: . , r:,:, 

La prop~e~ta d~'.crlsplnyvri~ht para resisui'a'i~ ¡{ar~d.oj~ esCéptlca no es muy 
ciara n1, ·proí:iab1erñente,i•:-sostenib1a.·i:ríé1 ~rticui~ de;19a4: que' hemos éstado 
citando, hacere~idi~i'a cornprérisi~~d~uria'regl~e~~ri'~~~o\iie~Íal ~Úyaieduc~ión a 
cualquier otro, p;~du~e Ía pa¡~d<lia ~scé~tícia; La ~~si~~~~.f~rmul~ciÓ,n de su idea a 
este r~specÍ~. ~~'J~';~¡~uld'~~199o\wright,cf9gó¡;~¿ i~~~j;;;~~í~' ~:a~l~a • '·. 
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--~---------·-_·~_.,_ .. __ .. - ···-·:.: __ ' ',: \:·>;'· ,_ ' 
35 Wri!;ht, -C 0 K.ripkc's acc~unt_ ~~ ihc· ~~S~ffi-cn_\"~~i~Sl 'pri~a-tc 'iari~~i~'~. J~~rn;tl _·o~ ~hitos¿phy L~ ·759 .. 
778 (1984) Dicho scr.i de pasó, su ª5".~ptico ~o es cl _n~~smo Clue el ~e Kripke; pU~. ~te 's_i rc~nOcc unn simctrla 
en los juicios entre la primera y la 'tercera personñ.·· . ' . r • • • , ' • •• 

36 Cír. Wright 1~90y Wrlg~tc'. "¿Docs~hil~sophi~l lnvcsU~~tlons l 2ss'.26~ su~cst icogent argumcnt 
against privatc languagc?" in Pcttit and Me Dowc1l1 Subjéct, Thought át1d Co11tex1, Clarcndon Prcss, Oxford, 
1986, . . - . .. .· . 
37 lbld. 



Otra objeción común a·· Kripke · consiste en señalar. que la filosofía de 

Wittgenstein disuelve los problemas filo~óficos y. que; 'é!e acúerdo. a. fa versión de 

aquél, Wittgenstein ~capta co~Ó, justificadas Ías dúdas del ~~cé.pti~Ó. El. autor de 

Sobre ta Certeza no podía ~bvla~erit; h~ber defendido ni~guria posición afín al 

escepticismo CÍá~lco, Poreje~plo/Sha~l<e~io6seiV.~; coinoidhicilllo; arrlba, q~e el 

famoso parágrai~ · 201 d~ ·• 1~~ ·• 1~~e~i1ga~lÓné~'; Filo~ófl~a; '~s u~a •. reét~ccíón al 

absurdo, y pcir tanto, un recha~o e:P1réit~de Ja posídéiíi e~céptica\; ' . . 
· · ···· · º' · ··· · · ,·, .. ". ·"···"'·.::"<'·····)"·"· , .. , .. · ,_, e·' , • • ,. ·, 

Dos argumentos, úno de Íos cuales, explié:llameníe apárei:e en la obra de Kripke, 

podr:inE¡:~1;;;~;~~r:~f :~Éi±~rt~tª~~~rf :no;F•~.ec~Ae. e~tsten101~91c.o. No 

señala . nuestras · limitaciones como sujetos .• cognoscentes; , sito razon~llli~nto • va 

~:::~~n::~ri:r~~~~~~j~::~~·~i:r~g~~tc~~~~r:~sf b~º'.qu~ se~_ª'~;~ontenldo. de 

b) Las prÓposlciones g;irr{~ti~Í~~ ¡esuit~n-a ~~~es-:p~r~dójí~~ en el lenguaje 

ordinario. En ~lerto seritÍdo es f~lso que ,;No' puede habern~da que ~e~ qü~rer decir 

algo mediante' una paiábra;, o qUe ''cada nueva aplicación por p~rte, de nosotros' es 

un paso a ciegas." Sin embargo,•estonbcontr~dice'~·•i<ripke.'oespuésd~'todo a 

Wittgenstein podríá también objetársele qÚe algünas de s~s proposiciones son 

aparentemente contrarias al sentid.o' común, como aqueUa que asevera que una 

conjetura matemática carece de sentido. 

Una posible salida 
. ' . 

A pesar de todo ello, hay un punto en el cual esa objeción da en el blanco, y nos 

abre la perspectiva desde la cu~I 5'9· esclarece el tratamiento wittgenstelneano de 

este problema. Al ~~ña!a(se qu~' n.o''e~ consecuerite interpretar los pasajes citados 

de Investigaciones Filosóficas como d.eréndlendo ningún tipo de escepticismo, 

recordemOS',qÍie;es'ió '5é'd~be,;nó a.que.su autor hayá pretendido aíaear esa 

posición p~ra ~~~térier Í~ ~pue~t~; ~in~ qUe ·de acuerdo a las afirmaciones del propio 

Wittgenstein: su obra, puesio· qÜe se ericámina a la elucidación gramatical, no 

contlen13 nlngÚll tipo de tesis, porque ~n fil~sofia si hubiera tesis tendrían que ser 
absolutam~~i~ ;rivi;l{~~. 39 '· · · , • • 

. '· . .:'; , .. ·.:.: .'' ' ,.. . ·. ~- .:·:- .- _· . '. . 
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38 Shankcr .. s'. G. 'wwgeÍisÍeiÍJ and,lhC!_' Turning P~lnt-in the Philosophy_ of Mathematlcs. Slatc Univcrsity of 
Ncw York Prcss,· 1987. Eslc libro será citndo en lo sucesivo con Ja referencia "Shankcr (1987) 
"Phi 128. . .. . . . 



El problema que aqul analizamos se genera en el lenguaje, porque éste produce 
en nosotros la imagen de una regla como de dos. rall~s extendido~ indefinidamente, 
es decir, como de algo ya dádo que deÍermlna, 'cié modo.Casi mecánico, una 
conducta: Lá necesidad Íóglca que•uria reglá ~dnu~va viene iinp~esÍa pe/nuestra 

. " : . 

decisión de seguirla de, un modo C!éterrninado'.' En e~to' no ¡)'areé::e haber una 
dificultad e~pecial,ya estaba más.o 111enosexplicit~en''cua~toli~~amos dicho. La 
aporia surge riJé~am_~llte : cua~d6(~1n' .~i~~~rn~s a' la~ fnt~llc1d~~s: ~stri~tamente 
gramaticales de ésta eiucidaciÓn,: volvemos/ a · deJa~os. uévar pcir'.18 imagen.· de la 
regla a qie n?s: 11lciuf~' l~:gra~átÍ~ s.~~é~i~1a1 lf e1'/~ngu~íe1:Énif nc.~~al Motar la 
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ausencia.•. de estas •. vlas que : e~C:arrilan nuestro 'c.ornportamierytci, llegamos • a la .. 

::~:'r;~~~~~fü~,~l~!:lA:,~~~c~~~~~!~á~~~~j~r!i.r~J~~r~~:~~~'.:]:~:ttP;:¡i:i. 
reaílzar opera'ciones'árítrnéi1ca~:Entoncés nos parece como' u'~a t,e

0

sls' ti(Ó~Ótié°<i
0

1Tluy . grave; sur~Íd~ de'' 1ai ·~bi~~;~io~:S d~ witige~steÚ1'. la.· ~~n~tat_acióll • d~'. que. la 
necesidad lógica. no exist~ pr~piarn~nté; sino que .1~ que. háy:es una :~cin1pulslón. 

:::~~~:~0·~~:¿!1d~~~:~f t~~~;e~;~eEl:tr Z~~:t,ij:f~s:~it;~~~eJteJ):~~i~ · 
qué una vez ~adá; crtli~ mi~terio~al11enteulla1nflnld~~de'puentes'extendldos entre 

su ex~r~~.ión. ~~cn~k u.o[~i'~-~u~/nn,~ier~~l~s.~P.~~~c)~.~~·~·-8~ 5.u~~9 ~~~ª~~~ ant~ 
fa im~gen de lo~ rail~s. No, en un sentido trivial, n? ha~ ningún o~ro significado de la 
expresiórl -~rie~esid~d íÓQj~~·:q~~ ~I q·~e l~ .. ~ie~~~-.d~d~ '~ci; 61 ~~o.'~' : : ~~ ;~:º·:. ·' :-".-

Para·. ·?pon~rse.:'a, esta·· fmagen<de' det,ermin~clóri 'caúsal, qu.e 'ordinariamente 
viene asociada a1''6°~nc~píá·~e .·~e~I~', Wlitg~~st~l~ f~i~J~ 'otra'ITÍ~táfo;~; la de .la 
decisión.· AlanaUzar' 1ci qÚe. ocÚrre en 'cada'pa~Óde la r~gl~, co'ncluye:''Más correcto. 
que decir qÚe se ~ecesita ~[la int~ición'eri~da ~unto;:se'.iacási d~~ir: ~e necesi.ta 
una nueva Ciecisfó~ en.cada pJnio.·;40 E~Í~pbrt;nte. ;¡civ~rtir. Í~.~es~~~ i~trodu6ida 
aquí por la's exp~é~ion~s .,,;ás corr~~io ~ü~·1}·¿.¡si' ~uenosl'nvitañ;;-'iomaicon 

"ºPh I 186.EÍt RFM, VI, 24: ,.,,1 havc a particular conccpt of thc rulc. lf in this sCnsc orle follows'i.t, thCn from 
that numbcronc can only nrrivc at this onc". This is n spontancous dccision. But why do·J say ,~ 1 1 must", if it is 
my dccision? Wcll, may it not be that I must decide? Oocsn't its bcing a spontancous dccision rnercly mean: 
thnt's how 1 act; ask forno rcasonl" Con respecto a la.prueba matemática Wittgenstein empica también Ja 
metáfora de Ja decisión, por ejemplo RFM, HI, 27 11 \Vhy should l not say: J have won through to a declslon" o 
en RFM, VI, 28 "But he docs not say: I rcalised that lhls happcns, Rather: that it must be like_that. This "must" 
shews wlmt kind of lesson he has drawn from thc sccne. This "rnust" shews that he has gone in a circle. I 
decide to scc things likc thls. And so, to act in such-and-such a way." 



cuidado esta descripción. En efecto, la equiparación entre dos actos aparentemente 
tan opuestos como· son la decisión y la rigurosa ob~diencla a una regla no puede ser 
más que una metáfÓra: y no Una deséripción literalmeníe exactá Asimismo en otro 
pasaje Wittgenstein'; a&ma:, '"Lo~.· máie;;,áticos .. iritulclo~ista~ . han. dicho. que 'uno 

necesita unnu~va Intuición paracadá p~so'dact6 {taken>'. dlganio¿; al d¿~arroílar Una 
progresión'.· Lo que 'éuos 'viefon iS~ ~~e ~¡. cl~í'una regla' ~~n'er~l~6' no;' éornpe1~· a 
dar {make) ei paso: L.b CíJá es éqGfvo~do 'es pens~i qu~· uri;; d~ ~¡ paso '¡)o~ Intuición 

• '• < •• .. .< "' • ' •,, • • ' • ' O '•' • ' " • ' :.:/ '•R' • ~ • •,• ~- •.. - • ,_._. •' : ' 

{lnslght), como si unó. "º·tuviera ya ninguna razón'siílo, eíl'vez de. ello, una especie 

de rev.elaci~n'. ;61. de':ir q~e ~~y,·~~·prbc~~.ci,,d~'Jn~Ü1~1óH,' ~~r~c~~~~~~r ~~pficado por 
qué runo podría se~ i~n lisÍo 6cimo para ~sérib~ 51 ·;¡¿spués' de SOi SI algÚn proceso 
mental. está. Implicado '(invÓlv~d); es ,.uno de décislóni:~~tde)ltuiclÓn; De he'cho 

e .· ···'' · .. /·. ''"'··-'•"'· ·0c·;, ... •c::.· ' ·.••C.<.: .i .•i ·.¡;,.,e; fr.<·,·.·,;; c.; '""'' ;,; . .'.<. '· ·' . . , . . 
nosotros h~cemos todos. la misma decislónO pero no. necesitamos suponer,que todos · 

tenemos :ia':ml~rna'. 0lniuÍé:1óri' íu~ci~~~n~~l:.'!iE~~ia~Xfi~i~ii~aclon~s.FÍ1o~ón~as 
encontramos uri. poéo más' adelante· las' afirmaclories~siguient~s: ·"Cuando sigo· la 
regla, no eiijo.Sig~ 1a'regla ~leg~m¿nte."42 Pe~Ci aílis~alude a'~st~ representación 

. " . •.. . . 3; . '"';-;.. 

para mostrar que no es rnás'que una imaQ~n .·rnit~lógica' y rnuy,peUgros,a de lo que 
es una reglá~ ¿íic~~(,. es má~. ~;;-;;~~to de!~Ír ~ue' q'Uie~ si~;;ª ~ná regla deéide en 
cada paso de sU ~f)J~~IÓn? 1 

E~to nos ~ond~ce ~1 pr~bleri'i~, ~ qu~·ya l't~mbs' h~ctío ·~1u~lón ele determinar ra 
función del. lenguaje •• filosófi~O·'. wittgenstéini~no: t;onvléne quei lo . enfrentemos 
brevemente en esté ~unt~, ~~r~u'~· ~¡~'j~ Pl~teniió~· de !;at~rlo e1~ ~~·iñteg~dad. · 

Aún cuando lo q'ü~ un autor lleva'{cabo 6on sÜ obra pueda r~süitardistÍnto. del 

:::{~St~~~¡~~~i~~~~;~?~:·::f 
desembarazairícis · dé'. 105 fálsós · problemas fi16sóík:os.• Estos se,· on!linaíi én una 

:~:::,f :~!~{~~'.t1~j~~¡~¡~\~~i~i:~t;:: 
41 WLEC32-35, p. 134. . ' .· . 
41 Ph 1219. y en RFM, VI, 2.i, 'agrega:" Whcn I S.1); "1 decide spOntancousiy11

; naturally th~t docs· not mean: 
Iconsidcr which numbcr would rcally be thc bcst onc hcrc and titen plump for ... " 
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filosóficos desaparezcan.43 Su meta es descriptiva en el sentido en que nos conduce 
hasta. donde eí/posible una visión. sinó~tlca y comprehensiva de. los. fenómenos 
llngüistlcos. P~ra ello busca reco.rdarrlos o enfo~r nuestra' at~ncJÓn •sobre .ciertos 
hechos sericill~s: co'tidialÍ.os; por haber desatendido los CUal~S nos E)XtravJamos en el 
complejó laberhitó dé n~~stró l~~g;;a¡;; o~ he.cho una gran ~art~· éte' ¡~ ~br~ tárdfá de - . . .. · .... - .... ··-·· ... ·•.-'--.' , ,,. - ''•" ... ;,,,_. ' .... -· ... 
Wittgenstein e.stá cof1s!ilulda de la é:~nsi~era?fÓn de situaC:icíne~ lmagin,~rias que al 
ser contrastadas con las práctlcás a las que estainós a~o~iuinbrádos; contribuyen a 
elucidar. nuesir~s · h'étiit6~ 1iri'9orstlco¿:; Por. elio ·5~::v~1~ t~~brén' cie pr~gúntés que 

' - .. -~ - • ' ... "'', \ "' ..... - ·-·;:'~c.' •. -· - "' . ' . . -

buscanliberarrios ele lasfalsas Imágenes que nos tienen'ciiutlvos:'amba~·manos en 
"· . - ' . . . - .. - -· . ' .. ~ . . , - ·- ' . ;· ' . ..-, . . . -- ' . . " .. ' --. . ' . , -.. , . . - -

el remo", y apa~ar la densa'~iebla qúé hace Imposible la"claridacJ. a la tjue. aspiramos . 
. No se. trata d; rer~'r!íiar el ¡;~g~~je di~~~'.' si~b d~'t~~~/~~ pa~o~rria __ é:la;éi de su 

fun~i;~~:~:st0ip~r~Jé :1 ~ttg:en.steinr~spet}'111l1tadame~te:e:. lenguar~ .cótidiano, 

algunas de sus corÍclusl~nes re~~lta~ pa~~dÓJica~ ·~xp(esada¿ é~ e~e le~~uaje?. En 

parte ya hemós sugerid~.una¡e¿pues:t~:. las aflr111aci~nés c~nt.;nidas.El.n ~usj7xtos; y 

~~1::~ck~~!~!1ciT~i~Ja~Í~~t0~:~~~?t;f t:(vJt~tt;.{~i;?f uAl:~tf;~~:::~:: · 
argumentativcÍsqÜe éonsÍiiuy'en'partede su oi:>rá, 1Ía1íárnosiarnbién'un elemento de 

persuasión. o .•,de,~Ú~~stló~:·iP,~r s~p~~~tci: l~s.;~r~l!.~;;;Íos';tal)lbié~. ¡Ír~ten9en 
persuadirnos, pero ahóia. nos referirnos más blén' algo énca_rnlnado a la.Imaginación. 
Por el usó comiln de nuestras forrnas'de 'exprésión/ se' forman e'n nosotros imágenes 
que fáéilmente -nos ~~~xt~~Vtari:--· A_: esta· ié~noQ¡rairi.-~~~- ~~~~ o'i:iOOer otra.~ ~Úe muestre 

• .. _.-,_, ___ · ,,,._.,,-"' .. _:.::·~;.:"o.::·!~··._:é·; ... ;,·::. _'·>··· . .. :.-::.·-',··,_ ~,··>.\".· .-.··-: .:-,,. ·, .. 

que laprirrieracai~cfadefu~~afrien~ci..•••·· , · •:;·>:·r· · .. ~ .. ' 
"Yo púedo ocasional.menté producir nu~~~s Interpretaciones; .no para sugerir que 

son 1as corr0c:1~~,Sina G'ará \n~st~ar que 1~s vieja; 1nterpr~1~e:1ones 'y 1a; nu~vas son 
igualmente arb,itrarla;"!";. . . . · .· . ·,¡ · . " .. 

fin ·u~;;.;~Jt~1~~~e;;c·0¡;,brici96'wi~t9'ensle1n reccíiioi1ó más ~xplfcitamente ·.· · 
el problema que aquí' tratarnos.' s'egún é1 u;.; ieoréma 'mat~rnéiico iio tiene más 
sentido que e1. que le d~·~~'1mÍeba; P~r tanto, un pr~blema c~;;,~ el. de la conjetura 

43 Por cierto, -debe ·esta~ i::1a:ro qúC'ha~i~· ~q~f h~~cis utiÚ;..,do cÍ vocabl~: :m~~fi~· con· d~~ ~ÜS'ti~ÍaS a~pciOnes: 
por una lado sC refiere a la tnr~:misma,quc .. Wiltgen~tein está llevando n cabo;"por ~tro.- a' la.tradición 
filosófica. No parece que a .Wittgenstein haya molestado nunca esta ambigucdad presente en muchos pasajes de 
su obra. < 

" WLFM, p. 14. 



de Goldbach apenas tiene sentido, y sólo Jo tiene en Ja medida en que produce en 
Jos matemállcos un. esfuerzo .. en Ja bú.squeda .~e su prueba. Pero, en general, una 
pregunta en matemallcas (cuya solución requiera creátivldád) adqÚiere mayor 
sentido·. cu~i1cfo; Ja res~uesta ei; 'halrada. Alg~ · ~imilar. se aplica ¿ntonces •·a · las 
proposiciones rn~te~'áucas: algún~~ de eUas ·~o adquieren pl~~o sentid? hast.a que 
son. verificadas o f~Jsada~:YÍ/\fittge~~Íel~'ag/e.~a>EsÍa explieacián\le las ~oslbles 
respuestas es ~ontf~'rto ~.-'º d~e ';¡~~~ji~s.IJim~mos 6rd1Aari~m·~ri{e ~~a propo~icián. 
Pues decimos q~e ullaprop~sicl,ándebe IÍacerseriU~oantesde qU~sep'a111os si es 

~:.~~;a:~: :1 f:l~;;:~-;!ó~~;:~~:ba~~g~:UJ~~;~~f !~~~~~6•!fl~~!!!:~;::: 
criterios de uso de. Ja palatirá '..: proposiC:iÓn' en un juego del Jeiigúájé, a otro: que es el 

~:~:i:n:~t::~~~~fa:ifü~i: 1f~!1~~~fn;1~~~~~jp~fü~~~~l~rt~j:~~~::::::~: 
no tienen por qué tener 'exa~tamen!ª· Jos'.mlsmos· rasgos.· De ~uevo;-, Jo que es 
Inconsistente y problemálléo es.el lengÚaje cotidianci/ /• 

Además no debemos . ol~id~i· qlie l~s pi~posici~11es, por ejempio, de las 
Investigaciones Filosóficas tiénen ·u~· ~entido/~5 · 'decir'~n' uso: dlsUntÓ ·al· de las 
aseveraciones de Ja vida dlaria.'sin qú~ por e~tb'~e ~itú~~ a otr6 ~iv~1.> . . ·.· 

Esto nos proporciona una ·'ex~lic~ciÓ~ ·~p~ientkm~~t~ s~Ílsf~~t6Má de por qué 
'. . . .. -, . "•·11 .• · .•• , .• ' • 

Wittgenstein describe Ja ~pliC<Jcián ·.de. una_ reg!~ . en, un;~~~ P.a,rtic~J~r corrici. una 
decisión: se trata de ulla inetáiora,• 'que pretende reco°idarnos que hay una pÚnto en 
que lasjustifJcaci~~es para seguir uri~ re9'1ise a~~tirinn~Jmente.i -

no p::::~es:t,:;:;~p~::1:0e~;~c;;~,:ii:;i~:~1~~~;:ifü~~~~n~0·::frJª~~~: 
diferencias que SIJbSist~n entre los)f1t~.rpretes. Es. Ú~~··.~¡nc~Jiad' que •.mencionamos 
breve me.rite .al. comentar el texto de Kripke'. cua~do aludimos a que el. concepto de 

;,~:~d;i~:0~~rb~i!~f ;;,~1~~~ªf~1~1i~;f ~g1~~u~:ª~•~º~2~ejncuentian al •. 

''¿Dices,pues',qúel.a condirdancladeloshórnbresdecide Jo que es verdadero y 
lo que e~ falso? :ve;dader~ y faÍi~·~~ 1 ici ~~e'16s homtir~s\Jicen; y Jo~. hombres 

. ·... ::.:-:.:<::·~_'.:,-:¡" '.:·~---· :, . ~ :-·:.: '·~;;:: ~;::···. ;: .. :.~·:· ,·.:··, ._:\.: '..::·:<' . . . 

26 

:: WLCJ2:35, p. 195, . . ( .• i .··. < ~·· • • ·· · .... · . . . . .•• 
Pues '1Dccir_quc si uno hubics~ escrito algo ~istinlo de 110 después de 100, no ~~brí_a seguido Ja regla, es en 

si misma una regla." (WLEC·'.'p. ~33) · ·· · -
"Phl224y225 . · : 



concuerdan en el lenguaje. Esta no es una concordancia de 'opiniones, sino ·de forma 

de vida." 

En efecto, cuando ordln~riamente.hablamos de ·acuerdo', .hacemos con esta 

palabra un m'avimi~l"lí~ en el )J~go del l~nguaje: p~~ó é~ie a su ve~ pr~supone un 

acuerdo previo que es dé.cará6ter niás básico Y.del qUe/tal vez, debafoós decir que 

:: 
1~:::~~:·.·~~::J:1rc:~;¡ªeJi1~i~~~~[;~¡tf.ªff~1fs~Tin~:;~~~n~:~~:r~: 

hablar de "de~tro y fúera ~el ¡J~go0dei,í¿~•gú~)e·>~oni'6 cle\ios ámbitos, en ~no de Jos 

cuales se advierte la solidez de Ías. reglat(sudelermlnaclón para quienes comparten 

esa forma de vida) y en el otro de su d~bllid~~ (dél a~uérdo en.ias rea~~lones de los 

miembros de la comunidad éom~ de·~ig6'ciadd). ~sverdad que ésta forma de 

expresarse va más allá de las declaraclcines 'explicitas de.Wittgenstein pero, por una 

parte, parece difícil de evitarse y, po/1a 'ótra, ofrece una via de exploración 

lnteresante.49 

48 Por ejemplo Bouvcressc. 
451 En todo caso conviene distinguir esta pos1ura de la sostenida por Dummett en "Wittgenstcin's 
Philosophy of Mathcmatics" (1959) (Rcimp. en Truth and Other Enlgms, London, Duckworth, 1981). Ja 
cual ofrece una interpretación revisionista. este célebre articulo será citado en lo sucesivo como "Dummctt 
1959". 
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CAPITULO ll 

LA DEMOSTRACION MATEMATICA. 

·····' • '><; ' > : Veamos ahora qlJé con~eéuen~ias sé 1..i¡ieren de: lo .'anterior con respecto a la 
naturaleza de las prop~slc16ne~ 'n~~~sarla~ 'y ~rí p~rt1cL1ar. de las mat~mátlcas. El 
problema queplantearia Í~ri1o~·~fí~··~s'ciobl~'. ,:;¡y'dóm~ lo tomiu1a oumnieu'° se 
trata primeramente de deterrniri~~ei'origen de la necésldad apodlctiC:a y, ,en ~egundo 

:~:¿;~:~~~it~~~~1ii~7~~~~iS:fi'.i 
particular"' .. Esté,'orbe serla el tínlco'~CÍb~e ~l·que'recaerfa la'épisterrié(~odemos 
calificar. d~ pl~tcSnl~s ¡;' scilui:io..ie;~~ ':e~t~· iipé, ~ni que' se ~o~tU'la un univer~o 
descrito por las'proposlci6n~~ne?esaÍias'. El cá;á~te~apodrcitlé:~ iie Í~s propo~fcfones 

~~::;~: v:x:i:ft!~t:~1~~~:1tr~f ~~~~rª~d~~~~~f 3a:i~~~eJ;df r~W~~f s~1:~~ 
estrechame~te a la lnJag~n qué ;~ gr~~ái¡¿; superfl~i~Í de1'1ing~~J~ no~ l~duce. La 
verdad de ias.é p;:op~~1~ión~s ~~íeniái1C,~s is~ .. ~~-cl~r~c~.,con ;Ía, tebria, de la 
correspondencia: •se'refierena. li,n•u~lver.sC> de objetos que'. no ~onmera creación 

:.2::ti:~.~~~fil~~~~~~f "t,p;:~: 
Además, lie~e. qu~ po~túía'r u~~ f~~IJ11aci}s'p~ci~'1 d~iho0b~~ ~~P~~ de darte acceso 

:~P~:~i~~i·:;':u:~·~~~!dl~gi~:~!d~~~:: .·~;v~d:d~m.:;'~e· u~:te~~~f:si:~ . 
e·_-, ___ .,_, 
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50 Dummeu 1959, \'Cr no~ 47.· " . . ~-\ ~. ~;·>.·: .. \::.-·.< -:\/'··_ .. :-";··: .... ::·:.: .. ".::.' 
51 No se trata para eJ estagirita de un mundo aparte d~ .cnti~adcs subsistentes por sf mism~s, sino de un grupo 
de atributoa que por abstracción obtenemos de las sustancias. Lo importante.es qu·e cJ saber que se obtiene por 
medio de la técnica o la prudencia no es susceptible dc.dcmostraCióri .. PorqtÍe no:rccae sobre J~ que es 
necesariamente. .. ·.:. ·. ' ·· . : ,· .-': · 
52 Carlos Pereda seílala que no es necesaria para el pl.ltóniéo. líl post~l~~ión de ~I facultad de pcrccepción no 
sensorial. Cfr. Pereda. C. "Un Mapa de Ontologfas", D!ánoia, México J~89 .. No entraremos en esta cuestión. 



lingüística, desde el inicio de Investigaciones Filosóficas: En efeiclo, se trata de· otra 

cara de la concepción nominalista del Jengiía)e, 

Por otra parte; de las conslderadCÍnes de W'.ttgen.stein se deriva .una.forma 

distinta de elucidación. Lo ~~é 6onstftÚy~\iJ s~ntidÓ d~Lin ~n~~cl~d; es ~u uso en . 

las prácticas de una co;Jíunlda~ 'déter,;;in~cia.:s1u~·~ prdl>os1ciÓ~-nos'apafec~ ~o.n el 

§t~~~~~l1~~¡~~~;;;füt~ 
contrastada por Ja éxpérienCia rif;ien.•ge-néra1,·refutadapor otro teorema·'qüe se 

demuestre posteriormente.• ..\1 c~nti~n6/1a ~·;º~~~16ió~ 'Y~ d~m·ci~t~~d~ rüii~1óna C::omo 
. - . . . "~ : . . ' ' . . . ·' ·-' ' . , ' . - -

un nuevo criteriopara estl~ar (describir futuras experiencias, deátro y fuera de las 

maiemáticas. Un. ~J~~~I~, ~enciUo n;s.·.·10.• stimi~l~tran.la:~i pioposlcio~~s de Ja 

geometría element~l.-qu~· c,011~t1tuy~n,oa19unas,~ec~~; la .• bá~e ~~ra·d.~ten'!iiriar cj~e 
una medid~ fu~ ie~IÍ¿ada ~Ó~re~tam;~¡e03.: • AqGí ~¡ defe~scÍr de una ~oncepciórí 
tradicional de Ía. néce~ld~~ nó ace~tari~ la 'afir~~ciónde ~ue ;I crÍtério pro~i~t; por Ja 

geometría s~á ~~é~ci;'e~~~pt~iin ~~n s~ntld~~psl~o1Ó9i6oi~e9Ú~ sii pJ~to de vi~ta; la 

demostracióñ'matemátb no hace'más qúe desarrÓUar Joqu~sehallaba implfcito en 

1a defi~ición54 -d~. 1¿~ ~ci~cepto·~ ~~e en ~1!~' 1;t~ivi~~~k. i::~-~~i~'- oti~ fac~ta de 1a 

concep~ión .que ~úpb'Ae ª 1~s i'19nmcaci~.ci~ ras·~~1~b';~;~ºn;º e:ü~rp~sgeométricos, 
casi invisibles, adlie!idos á: Ía superfi~Í~ . éi~ .• é~l~s:fi=:~ ·~c;arTI~io :~·~~Íitgenstein, Jas 

consideraciones acerca dé Ja'regfa; así como. su' diferente fdea'é!e la .forma como 

funciona nÚestro ie~gllaje, le
0

perrriil~néoncebi~ara'prueba matemática no.como un 

::~::~ii~~s~~e:~~:~;i;}JE1JJ~~eJi~~i~:~~:~~fa~~;};~~~:~::;~::~:~;~ :: 
creador .. •de una tram~ · ~on~~ptu~1 ···¿on···1a'c~~1. irl've¿ii~arT1'~s;y. de~~;ibílllos Ja 

realidad56
, S~ disciplina es más bien ~e carád~r n~nn~Íivo: -E~t~ c~~cepcfón tan 

29 

"PG, ll, Cap. JU, p, 320: ""Thc sum of U1c anglos of ~ 1ria~gl~ Ís I~O dcgr: •• meaos llml lf il d.,.,,;n'I appcar 
lO be 180 dcgrecs when they are mcasurcd, J will assuffic thcrc has beco a mislakc in thc nicasllrcment; So thc 
proposition is a postulatc about lhc mcthod of dcscribing fácts, .~nct thcrcforc a p·ropo~ition ofsynta><." 
54 .O en los axiomas de la gcomelrfa. · . · · 
55 Cabe recordar que esta idea de la ampliación dC conceptos en rnatcmátlcás ya· estaba implfcita;cn él periodo 
intcnncdio, antes de que las consideraciones sobre Ja regla estuviesen desarrolladas, y era· probablemente un 

· resultado del principio de verificación. 
56 RFM1, 167 y 167. 



novedosa de las matemáticas se desprende directamente del núcleo de la filosofía 

wittgensteiniana: 'sus·' consideraciones· en torno a ·las reglas y· su: descripción ·del 

funcionamiento.· de .ríuestro.Íeri~uaje. HabrefTlos .de ver con .·detenimiento· sus 

Empecemos' co'n el'.~arácter: normativo de las proposiciones ... matemáticas. 

Wittgenstein ci12~: · · 
"Acepta~ c~fTl0'1~.;onÍrov~rÍiblernente cierta una propo~l~IÓn si~riifibi -yo diría

usarla ~6rno re~I~ gra'rnatical: con ello se la sustrae de la Jncertidu1Tibre:00~? · 

¿Qué significa.esto? Wittgenstein usa el término 'gramática'. en rnú'y variadas 

formas, pe~C> eri gen~ral por 'gramática' de una expresión ~~ refiere a' Í~.s re~l~s de 

su empleo ·~,.¡ 91 1enguaje ordinario, º bien a 1a descripción de di~has ;eg·1~s. E:s muy 

difícil formular expllcitarnente estas normas de uso de los voeablos; a; l'~sar de que 

son conocidas por los hablantes en Ja medida en que esto~'doííli~ari'1~ piáctica de 

su lengua. ·Wittgenstein compara ·esta situación a ·la ci: q~Íeh' pÚed~ :viajar sin 

perders~ por las. calles de una ciudad y es -sin elTlbargo-.Jricli°paz~de d0lbuÍ~r un mapa 

de la misma. El lenguaje cotidiano es fuente de ~onfuslón porqu'~'sJ gralliáuea' está 

09ulta yÜene que ser develada mediante uñ ejei~i¿i~irite~ct~~1: ; ' .· ; .. 

Existen,. por lo rneno.s! .do~ grand~~ ca!egÓ~la~ide,·'pr~p¿slcl?nes; grarna
0

ticales. ·. 

Unas son enu'nclados expllc:JÍos;'Cíe reglas 'para el empÍeoideiúrii expresión .y 

elucidaciones sobre los dif~r~n;~;; Íii'at16~s ¿~· ei ~so'~~ ~n; ~~bib1o'en'6i~~Jristancias 
diversas, Vgr. la observación ~ittgenst'e'i~l~na de q:Je las" paÍabrai .'finito' e ~Infinito' 

::::da:u;~~~~;!1~ ~~1:;~.i·.~~º~~:;~~~jrfü ·t~:1n~f 1~f ;:¡:~:'· 7o~::íl P~~ 
aquellos que regulan implícitamente el ~so de;ima 'expÍ'és,ión proporcio,nando üna 

pauta de dicho. empleo:. P~r eje-;;;plo; · la· prop~siclón ~~n '~~grri~rii~, de re~ta és 

Infinitamente divisible'' es. d~ caráci~r ~rárilátfcii1,' pue~ ·no, podila ~ertÍi~rse, ni 

falsarse físicarnenle59
·• D~ hed;o, e~ e(esp~cio visual I~ divisibilidad tiene un limite 

impuesto por los aleaqces, det~ÍTiii~ados d~ nu~stra agúdeza ·óptica. pero aquella 

57 RFMill-39. 
"WWKp.90. 
"ww. p. 201-203. 
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proposición que parece informamos de las propiedades de las· rectas eri el mundo 

geométrico, expresa solamente ladecislón60 de u·Úuzar las pal~bras de un cierto 

modo. 

Moore objetó a Witiben~tein ~r estar,~Ullz~.ndo la>palabra '.gramática' de una 

forma que dlferia'eseíicia1m~nte'cle 1a íi~uat Pues de ~cuerd~ .ª éste último e1 

enunCiado "direreni13~col~fª~·ri:~ ~J~cie~ e~i~r~ll el '1111~~0 púnto,del campo visual 

simuitáneámerite';,esdetipo 9ra111auca1:m1~ntras C¡LIE! 11010:0~ desde el punto de 

vista de -1~ g~~l11~~1ca'.~sd~J,ár.•~it~~n~Í~in,,~o;~i~st~1~u~;~~ ,~f~~.~tica es la misma, 
pero que mientras un~ falt¡¡ de conc()rdancia entre.el suJe,t? y eLverbo de una oración 

es completamente in~~ua,un ~iro~ comii elé~é i~po~~r q8e Eles~ pr~p;;~lción relativa 

a los colores e~ Elnlpiric:a. provoea c~~;¿slon~~ fi-l~~ófi~é'' ;, l. ! 

Granparte d~'.s~s' otí~e;:J~61on~~ ~~l~ti~~s ~¡' p;oblerhá de los f~ndamentos de 
. . '. " . ' .. ·. "·'" ". -~ - "'·" - .. ·· .. . ... - -.·,_.,. , : ~ . "'.'.;;. _.. ,, . . ' .. " - "',, .. ' - .. ·" 

ras inatemáUc~s denunC:1al'leste clase'dee~C>resf · ·'" T . _·., .-_.·.- •, • • _.-.. -.··-···. 
Si.n embargo'. 'l;cómo •'pü~de ~ié1r\Wittg~n~Íein' -~úe,la p~~po~Íció~_ •. ;.d,\ferentes 

colores no pUedeneist~r en ~I rnlsmó punto del carnpovlsll~I simultáneamente" e~ de 

tipo graniat1e<l1; .. sl-~laiame.nte describ~-· una im~oslbUldad' c~nst~t~da!pcir • ~uestra · 

::~1::¿6~~f·::~¡~~~~;it~t'.~e:r:~;;1!::rfa::c~n:~~:~,:~~~~;~~~ºp~es~ 
como el rieigarlo(Crár() es:tá que no tiabiámos défmposllÍiUdacifi~ié:'a C:ónio si 

dijéramos ,;es Ímp~sible correr la milla en menos de 3"';' En: esté úlÍlmo éáso. es 
- .. . . - - - .- '•·· \' .,. - . : ··. - . - ' " - , .. ·-· "" '~" -· .... ·-· .,, . \ .... . " 

posiblé describir'º que sariá una carrera de Una Tilla:en q~e'el ganaiié:fr cruzará la 

m~taen mencÍ~de)res_mlnutos,!No obst,a~ter10 pode0os descrtbir.1~. prese~cla 

="31.t~~&~t.f~ñtlf i~l~tf !~:;i::: 
que nunca podrá establecerse dicha corr~láclÓn;. en realidad está asev~¡and~ que. a 

ninguna relá~iól1 de esos dos grup~s lo lf~~~rá u~~ corrélació~1-1: Po/tant-;,-, -~sta 
, . :. ~--~~ ~St- .. '..~~--:. :-r·~. ---~'~--L-~.:o-- .. -_,-~ IL, 

,._._ - -·· . 
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60 Es importante recordar Jas reservas cxpl_fcila~ con:_~uc .~iltgcns_tc~~- ~¡'¡¡_za: la :imágc~_ de -J~ d~isiÓn para 
describir lo que ocurre a quien sigue una rci;la:. "Dije antcs_'que Jo que ·e~ ~sibl~ _o ~mposible -~ matefia de 
selección arbitmria" ... "La palabra 'sinsentido' es _usada paryí· excluir cicrta_s_cosas, y po_r· ~~crc~tcs razones. 
Pero no puede ser el caso que una expresión sea excluida y no co1.1.1plctamcntC eXcl~ida.;; porque aJ excluirla 
tuvimos que pensar lo imposible." (WLEC32-35 p.64)" -Esla última frasejustifica, :como más tarde 
insistiremos. el llamar "arbitraria" a la gramát~~1. · -> · ·. · ·: - : · . . · > ! : ;· • • ·:·::.': :· -'-

151 "Dije antes que Jo que es posible o imposible es materi~ de_sclccción arbitraria'\ .. (WLEé32-35 P.64)11 

"WLEC32-35 p. 166. ' 



es una regla que él da. Es decir, el término 'Imposible' nos sirve para determinar el 

uso que queremos darle a la expresión <corr~lación J1°: Nuevamente una 

concepción tradicional dei len~uaíe :nvertirla lo~ té;minos: tene,mos perfectamente 

dellmitados o d!!rinld¿s IÓ.~ c~nc~~ios de :correl~ción 1,1' y'dé 'pÓ~ibflid;d'.,. y es. el. 

escrutinio de' s~~ sfsniti~~o~ 'ér ciue:~~os' llev~ ·~;¿Ón~tat~r la ;·i~rd~~ de aq~eila 
proposlclón.• .. para Wi~gen.sÍeln, ~etrata,,·~n. cambio, 'd·é·· un,a•deté·rmlnación que 
extiende 1os·~~~~~ptti~: v~m~ia~tcóiri~ ;;a'bi;~e·d~~·u ~'~cióii'.dé ~~a~átí~ se 

hall~~:~P~~:~:¿fü~füe:~J~~f a~:~~~~itlc;•~u~ocÜ~r~··:·~ riG7~b l~~~u~J~ .no 

es mostrámos ·lo, que es ~er~a'de~o of~lso·•s1no lo qu~ h~~e sentido y lo que es 

sinsentido. ·Esto· se . hi~n:l~ne 'p'a;~~idcias J~~ ~~t~máuts ~~rit;i,éii~ •• ~~oni~tría, 
etc"64 -.. ;::· .. · --· .. ·.~,.:..;:. :.:~:::,:-·:;I._,._ - ·v:~Y·.~·~.; i;:":.~ -:~:.,;._-_ . - --,:;:~: -·-:.;:e::' . - '"'ºi 

Al considerar a la iTiat~mállca .· comó, una investigadón g'ramatical: varios 

~~:t.~1~~j~~~~~~''tt~rí~~~=~~rt 
empíricas o en. 1.a tecnológía:\ En'. efecto, paia' '~itlgenst~ln las proposiciones 

gramaycal~s ~bn :~él~:~a;~°'~' CÍÍi'r~J~re~~ia; h~~t~ -cl~rtó,: ~ú~_t~ a/b1fr~rio;;pafá la 

descripción· .del ,mun'Cíéi;': En ,e~te sentidoi'son 'compárá.~les' no]a.'movlriilentosén un .. 

juego, sino a susfr~glas .. Es lo. qu13 ,Wrlght' describe 'dlcl~ndo 'que)6s énunclados 

matemáticos son aniec~denté~ a ¡~ verdact 

En ~uantO. a· las·;' a~:~lógfBi ~6n ~-i.e WitÍ~~nste1n -Pretende haCer. 9~ide~te'; o~ a] 
. '·· ' ' - .,. - -.:: . . . '. . . .. - .- . . . . . ' ~-' , ... 

menos intéligible, la supuesta independeifr:iá de '1a gramática con respectó' á toda . 

:~zt~~·~~·~r~:~~&rf :~:i~q~j~:1~:i¡i:~!;0:i:~t~nN~:~;~¡n~i~,~~::~~~:~ ' 
área. que e~ta cic~pa áLé~er66 ,' a . 1~'/equip¡¡r~cié>ií. cie' una verd~d 1óg1ca cion 1a 

transrorlllac1ón 'de. p~:'~~das ª cenümetr~s"'. etc:·En e1, ú1u~~ d;o, ~oreJemp10,, 'ª 
determinación, d~· que ~~1 ~Úlgada e~ 2.54. c.111 es. una reglá que ,se' fija•. en un 

momento deter;n'lnado; á~rai; de.tliná g~~¡;;~iizacÍÓnéem;íric~.; En eso hay una 

63 Eslo válido para el periodo que comc~lamos. Vc;no~1 ~S. 
64 WLEC32-JS p. 152. . , . . · 
"RFMI,S. . ' 
"RFMI, 149. 
61 RFMl,9. 
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semejanza con Ja matemática: Ja de situarse más allá de la experiencia, a partir de 

una experiencia partl~úlar (qúe es la piuebe). La dtijeciÓn d~ WÍight es que ese 

proceso de conversión; qÜ~ efe~tlvamente ~ropÓ~cion~ Url rlU~VO ~'rueho de:medicJón 

correcta, tiene. que. ~justarse. ª··una reaiidád pre:>dstente .. Es ''decir, 1á• regla ·1 

pulg.=2.s4 cm' .. nC> ~u~de ~~r ~rfiitr~rla.; Á.~i~Ísmó Ja 'c;iÍi~~ de .wn~il,t lrícide'sobre el 

punto que .. á éontillu~ción/sé éj~mpÍifieá: l,\ljtt9ensieln •. intenta ~ostrámos que· 1as 

. -.: : ,.~ - ·~ . :: .. 
Es importante advertir cíÜeA'1n~~~tJ~clón de Íos ejemplos de ;,() es accidental. 

Dicho sea.de>~~;(); ;~to'~5 ;~Jgci;¿o~''.•1o:q~~-,'habr~IT1()~ d~ e~frenÍ~~o.s muy 

frecuerítement~ ~n .. 10. que slgue.'.Lafilos.~fiad.e yYiitgeristéin es .. Un esfuerzo para. 

· escapar del ;,e~b~J~,;·d~Jie~g~~Je ·~ 't(a;é~ dEil re~g~aje Íni~;~: Si todo~ .ios ~riterios 
de cor'.ecdón. de q'Ue•d1spon~m'o~sci.ií1~ter~ó~·a1~ gra~áticade.nliestro i~nguaje, 

~E~r~~(~~~~1iE~~~r~f Jt~i2·: 
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lenguaje y las reglas, riil tiene 'J'o; qué no s~r a'piicable i(Íoéios Jos sistemas de 

::.::tt.~~.~.~.~.~.~~i!~~;~~~~~;fi;§r;~!~:t~: .. 
.. . .;":'.'::,,·, 

Hay otra perspecti~a d~~de Já cual JiÍ gramáticano es arbÍtrana:. la elección de 

una U~ldad; po; ejempJci pará la dete~Jna~ión del' tamaño de I~~ objetos. de la vida 

diaria, se ad¿cua a 'i:1~rto~h~~tio~ emprnéos, ér1'n~~st;~ caso a. las dirnensionés del 

" Wright 1980, Cap. 1 iccc, IV. Para la referencia complela ver nOla 23, 
"IVLEC32-35, p; 72. 



cuerpo humano, Pero sobre todo está el hecho de que la propensión que nos Impele 

a seguir la regla como lo hace in os está enraizadá en nuestra 'toima de vida.'º. 

No obstante las ditibuitades paraUustrar I¿ arbitrarl~clad d~ la g;amáÚca, la idea 

de Wittgensiein e~'cl~ra: hay·· ~naYdiré~en~I~ á~Íre~~'.~n~ricl¿d?s gramaticales •y 
empíricos, en laque a sJ,~ íÜnciones se refiere.' La verd~_d Y:la falsedad ~Ón atributos · 

~;~~1~1!11~i1l(tlll~i! 
hallan en. total á~ dds g~~~s'1eparad~~. a' la q~e ·~~·· p~~lbíir~~~óricÍ~r d~ diversas 

maneras,.- co~ arit~éÍic~i(diíe;~n~~s, ~na' C:iirrédta ;; otra·· e~~ivoc~da. Má~ bien, la. 

pregunta mlsm~ :pertenece a . uri juego d~Í lenguaje, q~á c'ónue~e :una ~posibilidad 
única de solÚclória~~~. ~d~.a" .•.'~ ; ...... ··-;.:.:·- ._:· -•. :':':·. '-'.;'.•· : · - · ' · 

- i ·". ,.._.~" 

Cabe aqúí hacer notarqÜeesta clasificaéión de las pr~pos,lcíones en empíricas y 

~:;;ª~:~t~~~;sc:1ri-~~t~J~f~i:~~::~:11~:~~-~;~~~~iti~~~ª~~#~!y~~g~~:~ 
'anallticos', ·á posterÍori', ~'.sintéti~o~a pri~ri\Lci ~~~ illlpÍÍ'rta e_s la forma Elrí que una 

proposición es utili~ada y ~~á ~~ed~ ~arl~r d~ un m~;;;erÍto a¡ o)r~:Tá. grarriáu~ está 

ligada á los; cálculos y a las de::nostraclones; mlentr~s . que •.las ·aseveraciones 

empíricas son mucha~ ve~es el resultado deexperime.ntós:'}\sí,slguierido.uri ejemplo 

de Wittgenstein72
: 'íá ~ro~ds16i6~ 'cié. ~~~ ~¡ pe~~ e~pe¿ifico ;ci8í ~c~ró 'ás 7.5 es_ 

experimélltal; En< cámbÍ.o. •se triifrisformaria :en ... un enÜncl~d.o. ~gramatical si 

mantuviéramos. la decislÓ~ de nó co~sldei~r como ac~rci' a n~da que n~ tu~iera ese 

peso específico .• 

El Interior de la Prueba 
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'º .. "¿Quieres decir, por lanto, que 'ser vcrdadcro'significa ser utilizable (o provéch050)?'~- No sino que de Ja 
serie natural de Jos números -asf como de nuestro lenguaje- no se pticdc decir q~c-~s ~·crdadera, sino que es útil 
?'•sobre todo, que es utili7.ada." RFM 1, 4. . .. . . . . ·. . .. 

1 '"'Es interesante conocer cuántas vibraciones tiene esta nota". Peía Só!Ó. la aritméticil puede enseilarte esta 
pregunta. Ella te enscíla a ver esta clase de hechos. Las matemáticas :.quiero decii- te ·enscilári no sólo la 
respuesta a una pregunta, sino todo un juego del lenguaje éon preguntas irespucstas.11 (RFM,) 
"WLEC32-35 p. 160, . .. 



En matemáticas, el medio por el cual una proposición empfrica se transforma en 

una regla gramatical, es la prue~a. Adeoi~s. según Wittgenstein, la d~mostración 
dota de sentido a1 teorema'7 8·: p~r 10 menos, 1e .da un s~ntido nue~o1•. E:sta ú1t1rna 

propuesta, que e;tudiarernos·.con <iéteriirní~ñto·en eÍ cái1íuÍti
0

sigÚieniá, es quizá la 

que mayores. dificuÍÍ;éJes '¡ IÍ~ !lfii~ci~do : ~é la:: l~t~~r~taciÓ~' de la', filÓsofiá 

sin embargo- ~l~;;¡ic:arl~~ en Í;~s • ~r~rid~s . ilpo~! ~J~que nJe~tr~";i~i~'n;;i¿n; n~ es_. 

ofrecer una catálogo ccimp\etó; rnás bi~ri _ quJslé~mos ;;,·~hcÍbnar'~lmplemente '1as. 

propuestas c1ás1~s para· cóiitras'tár1~~ c~íl 1a'de wí119~n~leln. ;;~ra ~na cie e11as, 1as 

~:::~~~t!~~~~~~~;~~kti;f ~~~~2;::· 
. vez més a~ertaclo d~ckque ~J cbnienldo 

0

irnplÍ~it~ ~,, 1ó;'~~i~ir;á;'eitá cb~stituldo 'por 

el conjúnfo de sus consi;cu~~cla; Jógl9as/y ~6. que-é;;~s rnuesir~n'~I desarrollo de 

aquél. En todci caso, lo que ~rnct~ri~a a est~'b1a~~ d~ ~ro~u~;tas ~s !~negativa a 

aceptar que Ja prueba ;;,átemáÍl~ d~~e~dá:~~ ~Í~úrl 'upb d~qrít~i~ló~ ~spacÍal o 

numérica. Un ejemplo paradigmático :s la ~bra,d~ B~~ard Boizano,' quien demostró 
el teorema del valor iríte;medÍ~75 de Jn~ f~r:Ü~~~;~~e-~t~ ~~·~mÍ~; O:· .. · .. ' . 

La segunda clase de respuestas a la c'GéstiÓri pl~rite~da compíeride ai kantismo 

y a sus sucesores. Supone que J~ dembsif~clórl mat~rnáifca-~stá\io~pu~sta d~ dos 

actos de naturaleza· rnuy,_dlstlnta: ~no_ d~ ~drt~· ;náJIUcoi'y. otro de cafácÍer~l~tético. 
Por ejemplo, en Ja prueb~ éJ.i qJ~ J~s·~~~~Ó;i~t~~Í~re~d~~~ntrlárigulo' rnld~n do~ 
rectos se emplean 1as propieciaci~~ 'ya cii~~~trá~á~ ~é1átiv~s a 10~' á~9~1~s: E:~ decir, 

. .. ; ,,_., .... - ·:-·-.. "---·'· ·,--' ... - .... 

"PG 375 "thc proofbclongs lo lhc scnsc~ft~c ~iotcd pr~~;;L" . 
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14 "A proofallcrs thcgrammai ofaproposilion''.· (PG 367). -,.. :·· ' · "' 
15 EI teorema anrina qu_c una función corilinua Y. en pa~icular un ~linomio. qu~ tiene ~ignos difc~cntc.S en los 
dos extremos de un intcrvalo.'_sc an~la en a_Jg~n punto i~te~io~ d_cl m!smci. ' 



se hace valer trivialmente el hecho . de que tenemos. una · figura compuesta de 
ángulos. Pero ad~más; se requiere de la .lntuic:ión e;triéía:ne;;te geométrica con la 
que se deriva la. esp~~ie ;triángÚ!o;.del género :l1!lur~ rectilfn'éaot\/..s'i la ¡:)ruebá no 
puede sersolam~llte ánaÍil1ca:' En. ~ste !rubrb podem¿s ~¿¡~e;¡~ a· IÓs .·lrítuÍclÓnlstas; .. . . ___ ,, " '. -·-- ... , '' .• ,_ -::_,._., . 

aunque su filosofía clifiera.éJe 1a •• kantiáná~ porque lláce~ de¡Íen~ár a. la demostrá'ción 

aritrn:::;:~~~~tl~1Jh~b;~f~r:~~ª~1~~t~~~t:~;';o''.h.,?~mo:'.f onclertas reseNas. 
Nos referirnos:.~! ·1~rmalismó; al'cual • ha,bremos •de¡ analizar 7on• cuidado·. en un 

=~~~~t~~b.~~~~~~~zi::t{t¡~~,·~ 
Para WiUgensteÍn + é:an;blo;' Gi ~·it~a~ió~ ~~ éJÍÍ~ie.it~. Pu~sto qu~ lapropóslclón 

matemática es una regÍ~··p~i~ ·.·1a':rep~e~~·~;~ció~/~ ·;¡¿ .• un enuncÍ~do descrtptivo 
necesariamente verdad~;º: J~~ ;¡,;~~b~ será cualquler~~p~r~ciÓn'qu'e confie~a ese 
estatuto a una propos1dón,\1Enf~~~fsenlíci6.".sJ:íáb.br ~~· · ~s'E!xp11~i1v~. sino 
meramente descriptiva. Sha'~ker'~<'.ol:>séÍva a e¿te ~aspecto, y compartimos 
completamente su opinión; qu~ lo '[~porÍ~nt~ par"á ia'ln~~~fl~-.de Í~s ,;,atri;i;áucas no 

::;~::; :::.:fatt~~r~~~~~!~~~itEi1~~~: 
estar rlgidamente • delimlÍ~do.~araÚu;;~lon~r ¿~m~;·¡~I. 'P.1. 'c:ónt~ártó~ WiÍtgen~tein 

; \,·· ·':; ,·_":_,;~ ,--::;:,'!:_--.~C".;::: .. ,'f'~'.'•.;":''J;·,1r··-~.·;·~;.'.:·•"'.'..<',c,, ";•:\.··~·->.•' :._.;~ }:>_:,·_-·•):._, ";:" ,.: 

constató que el usuario normaldel !~~guaje ~o Uene .un co~ju~to de ~eglas fijas para ·. 

~~~::1d~::g~~~lb~~~~ri;~tt~;:~i1~~~;¡~i;~:'~~t:~1=·~~:fü'~fü:~td~2~:t.s~. 
el resto del tie111popüecie n~9áise'a éf~minanció;''i,debemó~ decir.ciUE> Elsuña i~la o 

::ft~&~~~~11~i~~ti~~f~~y~~1~t 
un momento me·ref~rla alapersonaque esc~bló la Divina Comedi~ /\/itaNuova, 

que vivió e~ 'Fl~r~;;i;¡~ y ~~ó platÓ~i~~ent~ a 'se'aírtz i5órti~ari", ¿debéría esa 
. ' .. / - ' :·.- .. - .. 
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'*' Vcásc una rTiuY buena explicación' de este punlo en Ja obra de Ortcg3 y Gasscr la.Idea de Principio en 
Leibniz 
76 Shnnkcr 1987, p: 76, 
17 Cfr. Ph 1 65-78. 



persona comprometerse con su explicación, y no cambiarla en lo sucesivo?, o por lo 

menos ¿deberla ser capaz .de hacer. explicito un': criterio ·fijo y -preciso, que le 

permitiera decidir s1 1a ex,Jr~síóñ "o~nteino exist1Ó". es verdad.era o talsa. en caso de 

que se le demue~tre:\/gr:J:iue'ningÚn 'e'namorado de Beatriz es~ribló Vita Nuova?. 
--.·· ·, .·.-- ·. "'' ..... : ,· :»;/, . • --,, . . ·,:.· .,,,·. '• ._ ... ;· 

Como Wittgenstein n~~hace ver, nadie lie~e crÍtertos eslricto.~'para iodo tipo de 

;~~E~~J~~~~tf l~~~t~~~;~*:~~ 
proporcionado en'otr~ momento;'. . . .·. ·"· :r. ·,¡ .¡ 

De Igual for~~. ; el ¡gte~tci de delimitar el concepto: ~~ ;·'prueba' ¡ parece 

completamente lnnec~safib. i}s; 'no~ '.~a~iñarií~s 
0

'retrosp~·ctivame~t~ · · la 

caracterización que:algú~ rÜa'temáuc~ en'e1 ~i91o'xvU ¡;~clria ~~ba~'ciacio dei 10 que 

era' la demostración; sólo ~on~t;lariá~cis\su'imp~~ibÍli~aci"cie:~re~~r ~I fut~ro. En 

este sentido, la hist~ria de las níá'1en1á11ca; p~iei:e da;ie a Wittg~nsÍeÍn !~razón: no 

sólo por la gran variedad de 1;5' piiÍ~ba~ qu~;se' han 'dad~, ~irío también porque . 

podemos considerar ª _1as é5<:uMas ~íil~ii:~s ~~ 'ei. p~ob1ema d~ · 1os ,· tundamentós 

como intentos fnist~ado~ de ~~nli~r ffira61~rtia/~ la'~cien'í~;tiació~'rii~temática. A 

este carácter abierto del concepto de pru~'tia alude ia siguiente Citatomada de sus 

clases .en'_.cambrid~: '"s(se,·Íe.da<~ alguie?···· una' ide~··d~ de+o;traclón· 

proporcionándole ~~a.~erle de d~rno~l~aciones,' enl~n~es, si se ie pÍde una ~ueva 
demoslraclón,,se I~ h,ide ~H~·ld,e~ ~.ª di.ino~l~aciÓ~ ~(¡ev~;,,a ·, <. ·., > ·• · · • ···• 

Hay otro punto en el cual la prueba del.teorema de. Godel corrobora la postura 
·.· . ·' ' .... -·- .. · -,. .. .,- . - . .'. ' - ,. ... ;-·. - ·-- ' -·- ' . -·- - ---,- -- - ' 

de Wittgenstein:. ofre'ce una iór'ina. de demo_straciÓn .completárnente novedosa ,hasta 

ese momeniÓ. Así par~ce habe~~ ~on~Íat~do ÍNiltge~st'ein, segú'~ el t~stifí'ionio de 
Krels.01: :-.·~.Y°' --

1 
.. ( -

"Una anéi:dotá de IÓs ~ños cuar~nta: .. :' algunos: dfas' d~sp~és dé varios 
-. - ,._.· ... - ' . ·-·- - -- .. - -. ,_. , ... _ • .,.-.-',·-··•1·'{·· .,,. 
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comentarios suclntos,~azo~ables, [y]dedemostra~iOnes d~ lncompletuét glldellanas, 
Wittgenst~ln. se dijo entu~las~rTiad~~. ~iie:,GM~I • d~bra''¡to~t~ci~º¿ ;;;fu~~¡~'s~r•un ·· ·· · 
matemáíiclJ · éXtr~Órdi~~ri~in~~te ·· ~rigin~I,. puesto : qué} deducfá · P;?pOsicl;~es 
aritméticas de propiedade~ Ían banales :,¡l)t),:éntendi~o: r'Ti~tarTi~térií'áucás: cómo la 

78 WLEC32-35 p. 9, o PG. p. 300, 



WF (consistencia). Godel había. descubierto un método de demostración 

completamente nuev.o. '"' .. 

De. todas formas_ aunque' Wittgenstein no tenga por qué indagar la supuesta 

esencia de la prUeba ·~aí~~ág~. sí ~frece algünas descripciones de lo que ocurre 

en ciertas demos.tiaciÓn~~: muy. eÍementales. Múltiples ejemplos que aparecen en 

Remarks on t!Íe FÓund~tians ofM~them~tics se encaminan a mostrar que la prueba 

matemática esu~~ o;era~ibn(~n !~que se resallan ciertos aspectos o conexi~pes, 
para tomarlo; ci.i;o /~~;~~·;9;ri~$ 'cíe la representación. La demostración e~ así . 

·\'' ,,>, .,_ ••• ,,, ,, •• _, • • • •• 
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descrita como un1Tlódé16 qÜe conduce a tomar el resultado como parte lntegianté de 

la identidad d~I pr~ces?''. \f0~g~hstel~ repara, con acierto y, tal .vez c;ontra un tipo .de , 

formalismo de~asiado tosco, qué U~a simple serie de dibujos p~eden te11er ese 

efecto de sustr~e~ ~ '.un~A~P~~i~llinde los. alcances de la duda enipírick".": Y 'en ello . 

1a serie de 1mágenesno se?.ciist1ngue de un.ª· demo~trac1ón forma1, pG~sto'Ciue se 

trata finalmente· de ot~a e's~ec;1e;dts1iiibp1:os someUdÓs a su~ · pr~pl~~ ··reglas de 

manipulación. Wittgenste1íl:a1úcie/el1';1as{ lnvestÍgaciÓiies•••·.~i/Ósófiéas·i.ª ··las 

demostraciones de la ·,;.;at~máÚ;;a hlndÚª~. ~aia ~eñ~i~r ~ste aspecto' ~lsual de. la 
.·:.:::-·-;:_;;.:· . .;::;-;· ,',~,·:_,,~>,,;:·~~~,·~- ,:"i?;.;-,:~~:::.;.,),:::.e::.:~)1';': ,.>- .:.-·-:: .. . : . 

prueba. Sin embargo, n.o se :efiere: ¡:¡lira_ una;.constat~clón ;realizada con la vista y 

elevada a la categoria de regJa p~r u~a lndudci_óndÚd¡;sá/sin8'a algo más sencillo: 

todos sabemos que con una sucesión'de trazo~ E!n el p~pel, 's~·puÉÍde Í:ónvéncer a 

alguien de que acepte la igÚalda'cr;;iiagóri&i c~nio Jii nuev~· crit~rio de la ;ecutÚd de 

un triángulo. Decimos enion~:~ tj~~ ~i'-res~i'ia~~ · s~ ~E/;n el cÍJs~ño/' ·. · · 

Dejando de lado 'Ía ·.desconcertante: sen~ilÍez d_é · 1?,~ ~fe,;;plos '. con ; que 

Wmaitttegmenástltcealns,·. ildu .. es. tbr.·eª,mS. eo .. ss····t·~··_ .. ·• .. ·s·.',ePñ,~ .• a··~ltao.·r;'.··.·ny.uj.·e.~v:~a. em(e;dn'ist·e·.t·.ª.···:·····~q···u,~e·.·.¡,·.:cu'hn;oa··· c1e se'i c1emosiradones 
• ·~~Pli#~ié>il (je p6rqué 

aceptamos algÓco;nci p~~ii~.e~· irrele~~.~te:en-~IJ:+ré:ó, de sú filosofía .. Lo 

~~i~~~f~f.~~~trrft~~~~~ª~. 
etc. 

"Cimdo en Bou\'cressc, J. Le ~~ysdes ~.~~/bles, E~ilions dcMi2,Pans, 1988, p. 86.· ~~ lo ~ucesivó, este . 
!~x1oscrácitndoconlarcfcrcncia.BOuvcrcssc 1988. .. ·- "> :·:-~·,: ·-\ .. ,<::. -: · . 

Que es Jo que trnnsfonna un proceso visual en una demostración. Cfr. por ejemplo, RFM I, 165,· III, 24; o 
vn,"s, WLFMp.71 · ·· .. · : · ' 
11 Phl 144. . . 



Análisis de un Caso Concreto. 

Sin embargo, lá consideración de uno-de los ejemplos que aparecen al inicio de 

Remarl<s on the Found~tions . of Malhematics nos puede llevar a nuevas 

Indagaciones sobie la co~cepción\vittg~nsi~inlaria d~ la prueba: 

. ·_. ' ' ' , . 
para ver que 2+2=4." Entonces bastá don 'qué yo que mire la figura 

- >~···· 
para verque2+2+2=4.".82 ' ·-,'_ ' ; •• ____ •• --

Lo que s~ adSlerte in~~dÍat~mente ~~qGe se irata de un diálogo, en que parece 

decirse 'si no tienes másqu~ ~s'~ ~a~Óri pa~a asever~r que 2~2=4; entonces puedo 

:~:~:~::t:neJ~~~:~~~:~~;~'.i~~0~-sW~;~c,~:1j~-r,~~;:::·~:!;:~;~~:m:::e~:: 
·- r - ~ ,', ' 

otra perspectiva, para que nU~sti~ ~r1frriét1ca füerád1siinta': -, • > __ -•- ._· -•. _. _ __ 
Desde lu~go, ~ Wittge~steÍ~-Íe l~t~re~~ re~arécir ia .po~lbllÍdadcle una aritméÍlca -

diferente p~~a h~c~rpl~~;itir~~; °d1i~iliar'~Í m~~ósi ~ui'~onclusÍbne~ sobr~ 1~ regla y 

:~~;:co:ill:~:º~?~!~ t~r~~/a~~I[tf~~;f~f.iZ~~~~b,J:;~:~~~~1~:~·.~ILt~:::_ -_ 
visual de la prueba, en abiert_a ·oposición a ci~rt_o • tip~ de formalismo Y, Joglcismo, por 

:::;:::.1:~~~~ij¡~tl.t~~~~i:~.=JB: 
entre ambas co~figúr~ciónes\ Ja ÚUÍidad _de_ dich"a práct\c_§I· Aho~a bl13ri, é1 contrasíe 

con la segunda p~rtedelejem¡)íonoSdeJa'ra lmpre~Íónde_enfrentamos más bien.a 

una necesidad cons;at~dii por Ía lmagin~clón: l;es ~¿e ~ode~os pe~~ar sl~ulera en 

la poslbilldad de q-~e 
0

la suma d~ 2 y 2 diese otro ;esultado diferente? . 

"RFM, f, 38. 
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Craig ha escrito a este respécto83 que Ja imposibilidad de imaginar la negación 
de una proposición necesaria es 1.a justifi~ció~, que tenemos para aceptarla como 
tal. De alli deriva u~ argumento· e'n Íavor' de I~ p6~1c1óri' kántia.na seglÍn la cual la 

. . .. · ' '· ., :·. - "' . ' ..... . 
comprensión de ciertas formas d,e, prol'.lo.slci~ne~néé:esarias requiere una referencia 
a Ja lnMción p~ra 'cua~i¡per~eptual'! Es d~cir, nós;tro¿tene~os co~o criterios de 
que tiay 4 obJei';s en un ~'éicÍ~leiit~: ~) ~¡ ~¿ntár4 ~~· t6iá1 b) ~I '~~rclbir 2 objetos en 
cada uno de sus únÍCÓs ;'dó~~·có;nparÍimeii'ios. Para Wittgenstein la adopción del 
criterio b). iné:J~soa·~~cE!'~po~.e~~lma~d~Ílor~~la;¡¿¡:e~~J.~Óbedece a una elección 
arbitraria. Craig,:en cambio'ycie''·acue'rdo;c'on el ~e'ntidci común, advierte que esos 
dos criterios ~ó p~ciii~~ entrar en' confiiét~; y que Ja 'razón' para aceptarlos como 

- • • ·"'1'. ¡ ,., .;_:,', '· •e - ·'• ';. •••' .,, .. , 

equivalentes radica en la.impÓsibUidad'de imaginár'ün desacuerdo.entre ellos. 

pare~:':~;:¡!:~;:¡s~~~¿~f:~a·f ¡t'~~:ft~a~~~¡:¡fü·P:J:~:· re::e~t~e n~: 
de~ostraclón estábJe'ce:'cié i6rma h~sta éÍeiió pun~o a;bÍtriría, él tránsito entre una 
Imposibilidad fá~tÍca de :1ma~i~lir.~~~ ~itJacló~,Y I~ r~gl~ que.• 1~ proscribe. Es, en 

:::;E;tlf.]lf l~;t1tgf ~ti~l~t~f J31~:E~ 
el resultado de E!sta'resolúción ·grall1atiéal' és 'cjUe la cosa illi~aglnallle deviene una 

::~:d:u~:i:"~:~~::v~:fü!(~!m!z~~~~~st~tªJ~::'s~ns~:q~é;i:~füb~¡:::·· :: ::~: 
Wittgenstein. un~ bu~~¡¡{,;{ g~~matl~1;ies 0d~cir :a1g';,° atÍnente;al disc~rso, •y no una 
'somb;a d~ Jo r~~I'. ''' '\;. ' :t, ' 

Sin embargo, hay. u~, pÚ~to en esta. lnterpretáción~que' Ja hace, por lo menos, 
muy improbable:•. La : imaginación; no',pa;eé:e; simpleniente\sugerir una •forma ·de 

~~:::~t::i~:~tm~:1~i t:fü~6~~gci:ffüffi:;~~:~~\f~t~h:tliº:~?~~i:a~: 
en Remarks on Íhe F=oUndaÍions bfMiithe'matics par~,il~strai,e1 Cáráé:ter arbitrario de 
la gran;iálica. ~í , pe~samo~ .;~. la :ad~~ció~ d~ ia; r~gla .xs4; ~"1~1 •· pulg.'. como 
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83 Comentado. en Bou~·é·~c::. ;~ La ;;;~;~e CJ.e .1~·:·.~eg;e, ·· E~i~:~onS'' ~e ~n~;/i.'p~:J~,'. 1987 .. En lo que sigue 
citaremos esta ~bin con' In: referencia ~B~uvci~se.198r. ','. .-:· - >:: ·.' ·:< .<:· ·~.: ·· ~ 
84 Ver la lección XXIV dc.WL™: '.'PcOple say,: "Thcrc is "no'such thing as rcddish green," Thcre.is no.rcason 
why we shoutdn'l call black rcddish green." (p. 233) 
85 Bouvercssc, 1987, p.119. 



inspirada por una. generalización de hechos empíricos, nos hallamos ante un caso 

similar al de arriba. Wit~genst~in aclara qüe n~s.otrcis no podemÓ~ de~ir que una regla 

gramatical . se conforma o. contradice los hechos .. La •elección•. de. una unidad de 

medida no es ar,b1traria ~~ ~,· ~éntidi?enqÜe se conforma a'tasmedldas del cuerpo 

humano y es práctl~ .. p:~~o 'ií~d~ lmp~diri~:; e~ p~in~Ípi6; qué' p~stí.dásemos 7 colores 

primarios o 4 di;¡,ensio~~i ~·-~J~~trd'~s¡)~'~ioS. , ~· bi~~ 4:~a16~s de una ecuación 
cuadrática":. "' · : Y'.! / ·::, ( '. '· · 

"Decir que una Íegta gramaticai es independiente de los)échos es meramente 

recordamos d~. argJ. ~u~ 'podr!~ii;;~ ~i~d~i y ~' pJrii6 ~~ ,~,~~i~rlo es prevenimos 

contra un pe~uuármalent~~di~iení~:"~· ..•... :.· , ·:· -}' . 
¿Dé: q~é • confu;ión ·~os

0

Hbr~ :Witt~en~ter~? '.· Óéi' supo~e~ q'úé la gramática es 

adecuadaodeficient~ccin~esp~clo~l-mundoext~rn~: ' . ' . -. 

·ne~:~:r.~~d:~!;r:~~~~~z~:t:i~~:1~~j;t:i:~k~~~~qt~u~:.~~~br~1:~:m::-
conforma. F'eró iá 'gramática de

0

Un'a palabra debe confcillllarsé a la gramática de la 

otra, no a ~.á~~~~;~~h~··'.'ª9 ·~ .. ·>:_ :··::·:.~ _(_,~~-- j'{: ._~:< _-·(::· -·->r<,·- · ·'.·f~:'·<··.:_~,~>\< __ ::.>;~ 
L~ cita anteriorde Bouvzresse con~ede a la. imaginación un lugar trascendente a 

toda gramáll~, pues;cslí~ed!t~• .Ísía'.'a aq~~ll~ .... En. ,tal .·.eas.o~ tendrfamos.••.u~a 
justificación de la' gram~u&i"q~~pcid~fa-? n~s~~correctf El. pas~ de ~on~tatar un 

hecho de, I~ lmaglnaéión · (1~ iÍIÍ~osibilicÍad .·ci'e ; r~¡:ire~~nt~;se:: una · sliu~ción 
determinada¡ a e~t~b1e~~r una· reg1a··e¡~0 pro~crib,~ 1~ .élesc;ip6iim ci;;' é~~ 81iGación, 

. - . , -- . ·---- -· ,.,,.. . .. ~ ' .. ' ,. , ' ' . . . .._, _.,. . 

sería una acto aventurado. Como si dljéra~9s: 'no puad~ .lmaglnarurí caS() e~. el que 

¿~~*:~1:~s~~~;:~Jif~~~;· 
heÍIÍos ac~rdad~. aün ,niv~i>~relingOlsii~o' no deséribl~:comb• ~~;lble .nÍ~guna 
circunstancia coriío 8Jeníp10 ~qua 2+2=s .•• en'ef~é-10 a~i. ~s; ~;;. obs;an!~· t~~em~~ 
que. re~~ríocer que'lá po;t~-;;;~~ue-1qul 'ciebátlmos iÍJÍp1iciir1a ia. e;i~te~~ia de un 

criterio objetl~o y ext~mo, aunque_ fuese .h~~a~~mente 1riá~~~~lble, cÍa·~~;ec~IÓn de 

"WLEC32-35 p.65 y 6G. 
87 WLFMp.l51. 
88 WLEC 32-35 p.65 
89 WLEC 32-35 p,65. 
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la gramática. No parece que esta fuese· la idea de Wittgenstein. La gramática es 

arbitrarla ~orque cualquier Intento de justificarla trasciende los límites deÍ sentido; Así 

la proposición ;no•deb~mos ~lirninaria posillllld~d de un cas~ enelque 2+2,;s, 

aunqÚe sobrepase ~Jeitra~:~P~~idades im~glnativas'; no tiene s~ntldo: Decir que 
.- ; . '·- - . - ·- . ,. - ' .. ~-'" ' ···: ,· . . . . , 

se refiere algo posiblepero Inexpresable eri el lenguaje, seria de nuevo dejarse llevar 

por'ª gramática süiiériic1~1 d~ÍiEl~9úa]~.<, · 

Conslderernoi ahor~ Ía p~rte ftna(del parágrafo citado: 

"Entonces basta con qiJ~yo q~~ ÍTli~e la figJra ·. 

-··®=@ 
para ver que 2+2+2~_4·". ~arece ~l,~d,r~, ~omento en que resolvimos convertir a la 

Igualdad '2+2,;4' en_ una regl!I de la'r~presep.taclón00 . _ f'or supuesto que no ~e refiere 

necesariamente a un peíi~do real d13'tie:mpoO co'mo si propusiera una hipótesis sobre 
.·. . ·- . ., . - ' - ' -·· -·,, ··' ., . 

la génesis histórica d~ la grar¡iática:: M1fo bien se, trata de un ficción, similar a la de 

Rousseau • ~n su libro • ~J'orlgenTde ia iénguas, _que. ilustra: las condiciones ·de, 

poslbllldad e~' la adop~1Óíi._cie 'Jnaf é9í~~sJ~1ei~ •que pudimos tomar una. decisión 

distinta, éiue dier~·píe ico¡;~-~ril;i;é!r~. sasi~i>a ~ón que'ª prueb~ iíubi~se résartado 

un cierto aspecto/o c~~e~l~nei cjif~;é_nie; d~ las habituales, y que est~ hubÍ~se sido·, 

tenido algun~ Jtmd~d ~rÍ n'~e~fras pr~~li~s; Hay un ej~mpt~ de l. H~ékÍng•i qué con 

mayor verosimÍÍit~d ~~~\~~~ba '~ posibllldad de llegar, en nuestra ápli~clón de uná 

regla, a una en'crúcija~aé~'1a ~u~iJ~;é~émo~ qJé tomarJna~eC:i~ló~;a~nque no 

necesarlarn~nté f~ése,'.;i~~:~~~~cienÍ~s ~1de í~ ambigÜed~éi pr~~~rite 'rí1. cie nuestra 

elección. Se trata dé J~a i~p~ecí~1Ó~ 1én Ías-~eglas quepresÍdia~ elJ~egci cié ajedrez 

antes de }924'. En ese año, según Llttlew~od, y e~ e1'~urso d¿;una' p~rtidáJa 
situación llevó.- á l~s jugadores a p~reata;se de la . ~19~í~~í~ · éiific~rt~d: L~S'regÍas -· 

t•)A este resi>CctO ShankCr diCc accrtadantcntc: "Pues un~.-··~~~:c~-~i~~~i-n~:·qu~~~lgÜÍ~,ii<~~~· _~d~P~r un 
sislcma de geometría diferente, y otro imaginar un sistc~na.-dc_ gco~ct~a disti~ta;:·E_n él prlnier aiso~ ~t~m_os 
meramente suponiendo que alguien podrfa construir difcrcntcS rc"glas ~c-gcOmctrI~;·pcr_o en. el último estamos 
tratando de imaginar algo donde 'c." hypothcsi' no tenemos reglas quC n~s guic_Íl. Lo~ ~Iittitcs·dC' la iniaginación 
CSL1n, sin embargo, -a pesar del fervor poético de Shelley-, confinados por 1.o Jlmi<es del scnlido." (Shnnker, 
1987 •. p. 245) ,,. , . : ' . ·, . . ,; . 
90 "Podría decirse que la demostración originalmente ha de ser una é'spccic de cxpcrinlcnlo; pero quC· se Ja ionla 
después como una Imagen ... RFM, 111. 23. , · · 
91 Cilado por BoU\-crcsse. 



establecen que si tres veces durante una partida se presenta la misma configuración 
de las piezas, uno d~ Jos jugadores puede 'pediré! ·empate. Pero no queda claro si se 

refiere a una identid~d numérica:' por, ejerTip10/no se sabe si deben considerarse 
como las rTiisni'ás a do;·:disirií;J~i~n·~s de Jas~piézas que sean Iguales a Ja vista, 
aunque difieran ~'61~·~~·é~to7é1/J9~r 1que 1~n ul1ao6upa el alfil negro del rey, en Ja 
otra lo ocupa: el ·a1ni'ri~9r~,d~Íá-;~i~~)y ~i~'ev~rsa:. Hacking considera Ja posibilidad 

de.qué n~ hubi~;~s'ició' ~d~~'i!i~a'::c;JiA1n~~~almprecislón. En efecto, Jos miembros 
de Ja comunidad~~ ~j~di~~¡~\~~ JbcirÍ~~·¡,a~er reac~ionado de forma natural como si 
Interpretaran ia i~91~·~·ri J~t;J~eÍ~s cib~ ~entldos. Claro qu~ Jo interesante del caso 
es que mientras•qu~ nÓ;otros ~o,tarTios ~na bifurcación, podemos imaginar una 
colectlvld~d \que' ,;ci;:I~ ·~au~i~'. · Ei·•ci~cir 'una colectividad para q~ien . Ja. ~egla 

. ' ''"· ---··. •.-'·.· .-· •. :Y"·-"-• ... -. -- ' ... -· ·- --- . -· -. 
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prescribiera C()n. abs()l,uta. n~cesidádseguk de. una de las dos_ formas. ~osibles;. Esto 
nos lleva a pensar a nÜestras reglas éomo mfn~da~ ele J)OSibJes equÍvocos; que no 
percibimos .como tales porc¡ue.heÍnos''.ele'gtclo;fomáruño CiEl.Jo~·sallderos;de Ja 
encrucijada. ' · - -· - - ·- ·· . - .- · . · . . 

Hacking ilustrá el papel de Ja prueba matemática con est~ eJeITip10: supongamos 

una· cole~tivid~d ¿~<i~~. s~jue_~~EI ~J~dr~z: t~ri'1i tjJí!di~ha ¡;;,pr;éJ~iÓri ~~ Ja· regla -

no hubies~ sido d~scutiierta:una razón para euéi'"~s 'que ~ó s-e ha Jieg~do ngné'a, en 
el cu;so de 1~.s ~'artid·~; ~~sÍá·~~t~p~~s'.ju,9,~d~f a'1á ~º·~ri~Jr~~\ó,n 'cj¡, Ja~. piezas 

descrita. Jmaglnernos que ~na r!iiít~m~ticCÍ·d_e~.uesjí~ un. teoreO,a • relativo . a 17sa 
configuración siguiendÓ explícitamente ~na d~ ias dos posibles 'inÍerpreíácicÍnes.'. Por . 
ejemplo, el teorE3ma emmcla algo. a_si:. ''A partir de situaciones de tipo)( un jugador 
puede. si~mp/~. ~19~Íérici;; Jn,a . esir~t~·gia;'.~cie¿~ada,: ~;:;,µ~J~r ;81. partido;', y el 

matemático se ha valido de Ja. i~terprét~~iÓn q'ue 'alud ea J•a idénti~~d numérica, De 
acuerdo a t-ia~king;~1a'di;~8~tra~1Ón iuaii~ ~f':~ó~¿~ptb; es ifécif, éíi~iiiarta ta virtual 
ambigü~dad. i.~·.aC:~i>t~;ión 'ele ·;a d~~o~t~ciCÍgé~ti~aJd·;¡a.··~1a':ci'é;f~ic~n de d~scarta~ 
todo posible cóntraéJemp10 que hiciera uso:de 1i{ótra interpréitaé1ón.\L· 

Sin_ e111obarg?, i()rlJOctia)19<l;s~ñaJ~doo'.1a:~~~~~ld~:~ ~Hbff~~tió'n sÓJ~ aceptaría 
como válida ta' prueba, si no: advirtiera 11ing~_na ambig'üedad'enla.regJa/De esta 
forma, la· demos~ración suprimiryá··· una'' aTi;bigüedad ,vislbl~'de~de'e1.·exterior,. pero 
inexistente pam . los• .. indiviciuds de ~sa iéci1.ll~tiviclad. Con >est~ · efempio, 
aparentemente, podriamos. réivlridi~~ -. Ja; pÓ;idiórÍ , se~lÍll Ja 6ú~i ,I~, ~ramática . se 
supedita a Ja imaginación, Bastaria con sÚponer qÚe los.miembros de esa.comunidad 



no pueden Imaginarse• la otra· posibilidad : (en este caso lá interpretación no 

numérica}, y que es. eso lo; que los lleva a á:dmltir la corrección de la' prueba. En 

realidad no es ~si pÜr dos}ázoiies: 

a) Al ~~po~~~ ~Ge lo~ ¡,;·~ividGos'de'. Jna.soci~d~d no puedenJmaginar algo, 

hacemos. una hipótesis', du~os~.:(¡uE!, :n~'.obstante;iparece' m~y.plausÍbÍe porque 

ª~lllfflf!fll~ 
desca~af ·l~s :~~~~~~:;.~~-. :.~;:.-.' ·, ,,- ~ - -

Lo.· anterior: explica ·la ·1,;~~tit¡d <qJe. ~U~e~steln ~ncJéntr~ p~ra ilu~trar .·el. 

carácter arbitrario" de nue~~!á gramática:~ En ~recto, él ejemplo: de Remarks on the. 
Foundations Of Maihematiés. qué. anaiizámos, como muchos: otros' del. mismo tipo, 

parece de~aceria~~: sin emb~~g~, su~iere 1a posibilidad de contemplar a 1a 

. aritmética desde una perspectiva novedosa. 
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CAPITULO III 

EL SENTIDO DE LAS PROPOSICIONES MATEMA TICAS 

Analizaremos ahorá dos ·aÍribu;o~'.qu~. d~ acu:erdo a- Wittgenstein, son 

inherentes a r~ demostra~ló.n : .~ate~áticá. El jrim~~o. al c~ar ya hemo~ hecho 

mención, .es sú ea¡iácid~d de c~nrerirsenUdo ~r en.~ndado que valida.El segundo es 

su carácterp~rspiclÍo ~ !;a~~~áf¿nt~(~Je ~ace ~~si_bÍ~., P()Í: ~j~mpio! r~~~nÓcer dos 

versiones de la i 1111~.ma derriC>síiación.' Muchcis Intérpretes coln.éiclen' e.n. señalar la.· 

estrecha inter:el~ción de es~~ ci6'~ p~d¿ukri'd~des ·~n. ¡~ .obra de \f\¡1ttg~nsie1n;: ¿¡ b.ien 

difieren al referir fa; f~;~~:,b?~.~r~Í~ en'~ q~~ ;~. d~ eite\~.i~ó~lo92 '. De nuevo· 

encontrar~mos aqul versiones revisionistas, que' P~í)ef1 én evidencia los· riesgos 

;;f,~~;:~~i~f~~?~1~f~~~~¡~t·~~i:: 
dificultades evidentes que conlleva, háce ~er que ·i~ trata de una piedra angÚlarde 

su filosoffa, lnl~ialmeni~···p~rece.uíÍ~ .. ~pli~cÍÓll'á l~snZat~,;;áti~¡s.déi p~in~ipio .• de 

:::::~:~r c:~:;1c~1 ·ed;:,0tr:~~~n~~:rr:~~~~!~nt\f a~~lt 1~:;:~t::0p:; . 
otro ladohay uria evldenié. a¿lmeÚia entre)as ci~n-~l~s 'einpiiicás} las 'rnate~áticas. 
Estrictamente aplicad~, erpri~~iplo d~ ·~~rl~ca~i;;n, ~~~'W1ttÓ~~si~1~ p~stJÍÓ p~~ vez 

primera, conduciría a concebir a las.m~te_má,ticas ~orno consÍiluldas'd.e p~ciposicionés 
anallticas cárentes d~ s~~tid~; E~ -tociJ cas~ ~Un sí witt!fe~;Íe.í~'p~~ó p6r un corto 

periodo yerificacionlsta94
' pro~ to. recai~Ó s~; ciirerén~fas'. f ie~i~ al .i'~sltivi~mo. lógico. 

Veremos que su propúest~ se ~ncariii~a' erí ~~~ direc'cÍó~ co~~letarri~~te novedosa. ·.-

La Interpretación Finiti~ta. 
--- - - -- ;, ;~--~~:~~;~~'.;'._:/ 

Los dos rasgos;que·aqul.~analiza")?s' llari ;da'cio-pÍe a lnterpret1!r lafilo~ofia 
wittgenstelneana el~ las ~-~í~óláu~s co~o:~n< artróp,Ólogl~mo; o e'n todo. caso; éo.mo .. 

"'e'.: 

"Por cjmplo, para Wright(l980) y Dum;;,c1i(I 959) Iaiir;pi~uidad ~.~.\ ;i;1nclo~ad;, ~n Íit ccrt~ia; 
93 Aunque \Vittgcnslcln cscribc:'.'No~hing.~s fl!'?rc_fa~l l~ p~ilosoJ)hl~I Úndcrst.1ndi~g thari,lhe notion.ofproof' 
and cxpcricncc as two diffcrcnt_ bu~'~i:i1pa.ra.bc J'!lClhods of,vcrificatio~ . .'~ (PG,361) ·'. --:· ."·~:-:'-" .: ,.: , · 
94 Coincidimos con Frascóua· 'en· que este Periodo 'irfa apr0ximad.3mcnlc··dc 1929 ·a· 1933 .. Cfr.· Frascolla, P. 
11'1/tgcnste/n's Phf/osophy o/Alathemnlfcs, Róutledgc: Ncw York~ 1994: 



alguna especie de finitismo~. Contribuye a ·ello •la anécdota según fa cual 

Wittgenstein retomó su ;ra.bajo filosófico 'a partir de una donfer~ncla de, Brouwer"", 

asl. co~o .· otros fragmentos de. su ;~_b;a: eri; qu~ •·se, e~bóz~ll áfinidádes con . el 

pensamiento ,de este ··autor:'. Por ejemplo, .• en' las:' conversación es con .Waismann 

hallamos la . sÍgulent¡; · ~bs~rv~ción: "La 'pre9tlnta :.s~br;. sré.!lJ .;~urren las cifras 

de rechazar el Infinito actual,\s1r~Xtarnblén:todo .. •.áque11~· qüe··.tra~clenda. las 
capacidades. prácticas'd.el ),ci!'ribf¡?p~~-ej~d,¡;16;'~~~~~"0~¡¡:;;;,;;t!~· u~~ p~oposlció~ 
como 'todo número es primo ~ córn.puesto', qu~ el lntuéióñlsíá aée'ptarfa p~es existe 

un procedimiento de decisión para' 'x esprfrno','nó t~~dria sentidÓ~ para Wittgenstein. 
~-."-';<i-,;:~ o·•.7: ••. --.• -. •,_:_,: 

::::;:~~:!~::::f ~~~:~:t~i:~~~r~~Gn~~;~r2~~f~t::ª~:~::~x~~1::r~:~ 
diríamos. que segurarnente'el fa'nálicó sé'equlvoC:óen'~lgÍ:.n pu~to;téstó muestra que 

:~~~~~?f ,~~~i~~~~:it~~:~~;tz: 
porque las propiedades d~ s~iJrnp~r y dE! ser perfecto sÓndecldlbles. Per~ si. esa. 

::;:s:;~;e;~~:ef ~iit:!&~~lid~~~~:~t~~·*;i:itrX6·~~~f~~¡ºt:t:~::;~--
-:-=--. ..,,-C· ·-7.-o-;:·-· -;'7-o -;•=- .. _-· •-=-- -:;e--~'-··:>',~ ~ •.,:-;;~ 
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"Por Hao\vang y ~~ ¡r~iscl rcsj:tivam~~i~. Cf;, ~ci~I; /Jiltgcnsicin's Rcíllirks on thc Fouódations 
of Mathcnmtics", British JoUrnal f~~ .Philo~ph)'. ·ar ~~~cncC,- 1958. Wang, H.' A Survcy of.Mathematica1 Logic DK '. . 

Ver. nota 2. 
"WWp.65. 
98 Dummctt 1959 . 
., !bid, p.180 



Tendría que haberse dado una nueva. demostración, que contaria ahora com_o criterio 

de lo que es ~er un número perfecto. "Asi la p.rueba_ dete17T1in~rla qué sentido debe 

tener el predicado 'perfecto', para un número de ese tamaño,."'00
• 

Dummett, sugi~re que e_l _tránsito en_tre l~s do; filo~ofi~s dé, Wittgensteiri es el 

paso de un realismo sofisticado . ha_cla una f'?ryrí~ de corivenclo_nansnio. · Distingue 

este autor dos tipos de convenclonallsm();; El p~rriero 0 -,el convencionalismo 

moderado- supone que las propo~slclon:e~ n"•c¡¡~arias son él~ ·~os tipos: 1) las que son 

expresiones dlrecias de convéncloné~'llngÜísllcas,,y 2) _las ~onsecuencias lógicas de 

las anteriores. Este género ,de expUcáción'dejaria'~~slintactoelproblema relativo a 

la naturaleza de la Inferencia . Jógíca:' La ·segunda .. clase :de convencionalismo -el 

radical ("full blooded"), sólo ~'ée~t~ 1~.~: de. ti?o 1), '~s decir que reduce toda especie 

de necesidad lógica a Una ~co_nvenció.n llngülst!ca de una comunidad determinada. 

rubro. 

Sin embargo, las ideas de
0 

Du~melt
0

a est~ -~aspecto han sido puestas en 

entredicho por diversos· autores:·.: BoUvere~se ·y'• Sh~nk.er'º' ha señalado que una ,,_ ··,:· .. ,· : ',···. 

Interpretación finitista de las observáclones de.:Wittgensteinrespecto a las reglas 

puede conducir a una po-sÍCJó·~·c;.~~i~fO~i~ta·_.:.·.·~ ... . :e,-___ -~---~~- -- ·. . 

En efecto, ¿cómo podrfa~~s 6iímp~ginár I~ afirmación de Wittgenstein de que la 

filosofía deja a la m~temátlca ;al y doniC> está 102 ~ó~ Jo~ pa;aje~ desu ()bra ~n que 

se niega que una conjetura m~Í~ni'átic; te;g~ s;ntid~? ..... ~¡'~~'á~.;i co~sid~;~ndo sus 
•• - ••• - '·-···' ., - .... _ ¡_ •• ,. •• ··- '""' 

afirmaciones sobre la regla, no: e~ exiraño,q~e "cé leatríbUya'cierto tipo de flnfllsmo_: 

::;e:~~=º~~,g~e~~¡~:~!i!~i~~iÜ:~J,~·r~q~~~e~i~~~{i;f:J:~~~tirfi~~:IJi~:: 
comunitarias. Por··tanto~l_a corrección'.de·una lnféren~ia,vale en 'Íanto .• que la 

colectividad está. de ~cuerdo én r~'g¡Ú~~'r1~. Y'pué'~í~ que la ;;;~íerriát1cii no.Ílerie · 
'.. : ',, . : '·. " ' .:-,;,":'-. ;;_,:_ ·,_=,,_ -~:'/,.:: .-~:. '.:. -:'>··<-_ '-:-.:: :.f:;: '¡ ··.·:. ,. ·'·.: .. :·,:·_.' ' 

ninguna realidad:. fuera de la . prá7tic:a ·social, sus criterios de ve'.dad y . sentido . no 

·pueden Ír~sceridei í~~ al~n~~~ d~g~o;~itlv~s .;~p~Ícológicos~d~I ser humano: Así, 
una conjeÍuia rici e{vercl~ctera (~i uél'l~ sent1d'éi) ~ino h~st~ que se le hall~ una 

prueba." 

100 Jbid. p. 181, las itálicas' no aparcÓen en el original 
101 Bouvcrcssc 1987 y Shanker 1987. · 
1°'Ph l, 124. 
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Evidentemente esta lectura epistemológica . de las Observaciones sobre /os 

Fundamentos de las Matemáticas es otra faceta de la interpretación escéptica, que 

hemos venido co,l;batle~dÓ. Ré~ordemos que eq_ulvale a iorl'lar ~¡ pi~ de. la letra lo 

que . esta ·dicho en un sentido 'mei'~fóriéo .. Coni•o si ••.. dijéramos:· "Puesto que 

Wittgenstein nieg~ I~ obJ~iivÍdad d
0

e la r~gla;: "iint~nces de
0

fiende cl~rto tipo de 

subjetivismo." En realidad y corTi.oviii\.~syaO nC> s~:,tr~t~sindd~rech~zár .una imagen, 

que viene asociada a nue;t~a~~al~bra~y que ¡~'spii~ falsos prob
0

lemas. Insistimos 

además en que. ~ría l~t~rpr~tadión ·ási ·~!Jl'i~'';ín~ó~s~~u~~te • c~n la Intención 

descriptiva, y no normatlva,·d'~1/e•~gu~je 'fií~s·ó'¡¡~;;·~a'~fr~it~if~ ~n tantos pasajes de 

la obra que aquí anallzamo~/'.; ., • ':'.,. · .• :~;;· ,;~ , : ' ··•· , •• 
Pero ¿cómo puede entonces Interpretarse 

0

la afirmación ,de que un teorema 

matemático no. tiene más s~ntíci~)ü'~' e1· ·~~e·1~ d~ sü"~i~~b'a? es una aseverac.1ón 

~~~::?~b~~[i:~t~il·f ~~;~·Er::~:~ 
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al respecto. La prim~ra es. qu~ WiÍtg~nstein enUna'ife ~u~a~se;'~. i~cÓn°ocló é¡úe la. 

dificultad surge .porq~e t~nde°m
0

os'a •. p~ns~~a /~~.,P~g~os.1d~~~s. rnatemátlbas ~~m~ si . 

Cuando Wittgenst~ir\)eiSclonÓ sentido' y· prueba'.• no se, tratabá'cie encoitfrar una 

~~:ª e:e¡,::%~~f ::~0gat.~!~c~i:;t~ljl;k~~Li~~t~~~!~v~~:~'.;~~~~~¡~ ~~· 
enunciado, o· bien: cómose.púecie';er'iseñár a·.Un l11ñóa Usarlo en cieteiininadas 

circunstancias, si d~cl,,.;~s q~~ • .. ¡;~~· · pr~poslcfón" nÓ pu~de · v~rifl~rs~. ~o la 

'°' WLECJ2-35p,195, 



descalificamos por e/lo como carente de senUdo; más bien mostramos algo de las 

reglas con que se Ja usa en nuestra· práctica lingüística'"'. 

La segunda anotación'que qul;íérainos hac~~ es que.en algunos pasajes de su 

cursos sobre : los fu~dament;,s' de las ~a'ÍéináUcas 105
, Wittgenstein afirmó 

simplemente que Ün~ c;onjet~ia' mat~máti~~ ti~ne un s~ntido distinto después que se 

fe encuenira Una pru~~a (a '¡u~ ~ ~ 's¿ ~egac;íón); Esa es una aseveración bastante 

más plausibJe;~·pues és.~traforma cié establecer que Ja prueba matemática produce 
'..:;, ", '• ::·' '.., 

una extensión.de rasccinéeptos:' 

Demostra~íón ·J~en)i~o,.····· 
Anaiiéemos 'cietenid~m~nte la cuestión de cómo la demostración instaura la 

.·· '· <, ;>:~ ·.·,:f:;h .. '::·' --·~~·,:·:;.-, ·--- :;· .. 
gramática: del teorema.· Como Ja gramática de una proposición es el conjunto de . ' '· ',,. ,. - . 
reglas· de sú Uso, ·ncis'pregúntamos' aqÚí por las relaciones entre fa prueba y Ja 

utílización. de u~ ;!~oreií'.ia,; C::1áro. e~tá que, con respecto a. las proposiciones 

matemáticas; por. utÍliza~rÓn• ~o debem~s ·~~tender única ni primariamente ap//cacíón 

ext~ríor a ~sta cll~~i~lrni:·fo,;;ci;¿~ncl~.~~·hábJá deí~rripleo que en Ja flsica recibe el 
• - - •••• ,. ,. -- .. --· -- • ~ ... ;- • "' -- .-· • ·-- .- > • - ',, - • - - .• 

cálculo infinitesimal. y. ello por. dos razones. uria. es qu~ Elvid~ntemente hay una 

ap//cacíón de un te¿r~ma.'~1 !hte~ibLd~.la ·~13te,Tátr~'. L~;s~~~n·~~ es que ya hemos 

admitido qua 1as,,F>r:O~~srcip~e,s. ri·~~ªs~~~s ~ºn: nor,rnas ~eH re-presentación, y que 

por e/lo el problema de la :iipJíC:ación' delo~ 'enuric;i~~os niaterr1áticos no se plantea. 

La pru~ba p~r í~du~cí6n'cJe;pna'prop6si~iónurílv~rsai erí el conjunto de Jos 

números natúrál~s, ª~.·u~ ej~~pio\tri~lal :d~· ~ó(í,~ la g;amáiica'de 'im teorema es 

proporcíon~d~ P.º; su 'dem.~st;~~ró~, .¡v¡;¡gensteln i~~istiÓ .rii~~ho: en la época de las 

conversaciones ,C:on. Wai~m~nñ, e~ disUngJir éste. ~sO icier {e. bs ~ílun~íad?~' que 

atribuyen una pr~pied~d ~todo~ los,miemb;os de un~ cl~s~.~~ bbjet~s empiric~s 100 ; 

Le interesa .• evitar. I~ c~nf~sióíJ ~ntr~Jambos cas~~ •que conduce-~ un~' visión 

extensíonal de las mate~áúcas. P~ie1io, ~I habrár de I~ í~du~'cróri ln~Íste én que es 
un error considerarla corrió ~n rllél~do• qua' ~6~ Jle\la al e.stable~ímíentó deuna 

proposición q~e ~s distin.ta de él'~ .. Le niega incluso, en ~rgun~s tr~gmentos, ·el 

104 WLEC32-35 p. 29 y p. 126, 
1º5 VcrWLFM p.66-67, 73,76, 129, 137. 
106 ww p.34-37, p. 45-47 
1• 1 ww (18.02.29) 
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carácter de demostraclón 103 , y el de 'proposición' al teorema que de ella resulta. Esto 
estaba en cierta consonancia con la doctrina del Tractatus, pero lo que Importa a 
nuestro tema es que maniíestaba el _deseo de ma-nt~ner separadas_ dos _categorías 

gramaticales muydlvers~s'. D~aqul surgeuna.de las c;iticasa RusseU: su,notaclÓn 
para la ; generalidad: es uriá extens,lón del u~o colld!~no" deftodos' ;~ su ú~o 
matemático, d~~a~l~da'> p~~() 'C::G1J~ciÓ~a :'de ;_; las;; dií~rericias /gramaticales, 

- ' ..• : . . j. .., -' '" ' . --. ~" - ,· - - - ---- . ·- . ·- ' 

Análogamente 'll'ittgensteln advirtl,ó la' confÜslón 'aque 1'.)~eden ~ar l~gar los puntos 

~0.p~o-=r,~e":_"e'_·_~m:_:P:_01ª_ •• or_-._:.".:_9e:_._"1·.;_~s._
0

.:1•_ºs¡_st•_:e:_º_,m·_:_:_ª_:ªa_'_¡_ •. '_,'.d_: __ e,l __ 

1_,_--u_:_:l•o:_:_es¡_:_;_~_•.:;co•_i_rl·_'o~_~rt,'e,_'_:s:_f Ei~t~~i~¿~~ 
como, , _ _ prilllafiéis,:_y ~qÚeUos en ios que se 
refiere a posiciones en el espacio v_lsual,'corno. cua,;d~ s~' di~~ .;;~; un clrculo _en' un 
cuadrado' (no iiá'y uiínüriie/o·él~'-¡,ó~i<:1~~es'?qu~/i1·_~íicui6:-.~~dri~·o:c~pár/~n, el 

cuadrado; Wittg~nsteÍn ad~Íe_rte q~~ ~~-este'c~i() no pod~ia apli~r~a·1~{éorla d~ las 

:;:::i~:1::~'::~u~:t::~:sdif~i~~r¡jq~tlt"j;t~~~~!i:~~~~f~~:~-~~-t:-:~!~:: 
interpretaciones episteino1ógi~s-, ¡,~;ª _atenefn;sá Gria ci~~crtpcióri de 1as ~ir~r~ntes 
formas en que las éxpresloriés de nuestro 16'ii9uaje 51'.ln usad~s. F>éíó, erÍ esta 
perspectiva, ¿qué ocu;re 5~n'}las_, prop~sicio~es l rii~t,emática~?: ·.Veámoslo 
detenidamente. '. '--- · '' ,_•:'-· · _._ " . , :·: .· -: . ·: . '·,:.-

Sabido es que a su retomó a Cambridge wiií9ensteln se vio iníluldo pÓr la crítica 
::• . . . ' . , .. . .·.. . . ~' _: . ,, ·. , . . . " ' . . . ' . . - ' _, . : - ,. 

de Ramsey respecto· a la, ln~,ep~ndencia': de i l~s .• proposiciones' elem'entales, ·_· En 
efecto, en el Tract_atús sefposÍ~1a(:1a ~Íixls't.3n'cia' déproposlci~nes ,'atÓmicas 

independientes entre s_i. Una de: I~ 'p'~sÍbles rázones de esto es',; de acuerdo á E: 
• ~·, ·: ' -''-." • ·'·''<'~ ; ~e ' •• ' ,_·- • • • •'. ' • ,' • • • ' -. • .; ·: • ' : 

Anscombe110 que Ía d~p_endencia lógiC<Í conll_ev.a una cierta formá de, composición, 
de tal manera. quea1:11eriár'.una;¡abladeverdad, de. una·fórmulaen que los 
componentes 5¡;¡'¡~pr~"tosié~n':~ ~;;ple;, sfe~p;~ ~~pone·~~s t~dat1a~'.~~~lbles 
combinacion~s de ~e¡dad. Ahora bie~; la atribución de dos col~res ~un mismo punto 
X del espác1~v1sJ~1 ~~~na pálp~blecoritradlcción (en el s

0

ent1do en qu~su falsedad 
no depende d~ la ~~p~rler~Í~)>er~, a su vez, la inferencia de que X no es de un 

108 Ibid. 
:: WLEC32-35 p. 6. _ . . 

Anscombc, E. lntrod11c~ió11 al "Tractntus" de IVlligensleln. p. 26ª28 

so 



color, porque es de otro, no .es formi;ilmente correct~. De allí se sigue . que 

proposiciones del tipo 'x es rojo' o 'x es azul'n() son atómicas, yque en el análisis 

de las mismas debía hacerse visible su: múÍua lncompatibilld~d. :WiÍtgenstelrí creyó 

lograrlo, al reduéirlas· a enu~clados. relativos· a·· la .velocidad de .··partículas.· Sin 

embargo; corno Rarnsey11.1 obserJó; eJenÚÍ1cládo qúe aÍrlbuyé a una partícula .dos 

velocidades d1stlríúJs ·ar rri1:S~ó-tle~po no.e~'~na·contrad1~Cióri"rOr~íia1.:oe esta' critica 
.~ .. "' ' . " .. ,·"\, . ~'" '• .. '· .,._ ·.,. ''.,.- ,,._, . · .. · .. , , ·' ;.,.· •, . '. 

deriva la Idea delá gramátiea,· has.ta cierto pullto'como uñá extensí~n d~ la lógica del 

~7.:::::::~~~~~~~li~\itJ¡~~·~~~ ~E~:= 
necesitaban ser suplementadás'~o~'regÍ~~:~ue t;ng~n ~·u'rárz~ñ·1'a ~i~taxis l~Íerna 

:::::r:::~~f~~~~~} J~i~~f ~f,~~ti·=· 
pueden ser ulterio~e~Íe ~n~lizada~. e~~ ~liás béJire'1() qJé con las at~bué:io~e~ de 

color, el que comp;endJ ~J~i1~~3;;,a.ri.i~~a~ e~ u~~ ~~~ta,~a~~'qJ~ ~ri•hay alll 

cuatro, porque conoce iá~intaxis ~ue.regula el ·u~·o.de ese. tipo de enunciados. 
En matemátic;;s nías';~va.g~áci'as ~~ i~ ! d~,;i()~i;ac1Óri Í~ q~~ ~~ÍabÍece los 

vlnculos internos de urí sistema/la que'da á las 'pro~osléiones sen~do por el lugar 

que. respectlvarne~te 'Ocupan; l\''su. vez, ¿adi{sistem~. es ~~té>~orno ~~~ respeéto a 

los otros, aunque pueda haber cónexlonés énire efio~. Desde luego; esta i:on~epción 

de las matemáuca<e~blué:1~,~ó.,p· 1~~·aii.~~ ~~cei1~os:~ire;º;~;;:ci::witÍg~~~teln a 
Cambridgé, sobre todo por'süs reflexiones sotíre'el segulmlenlo'.de'una regla, pero 

no se modificó en muchos ~sp~ctos .. ·~ ·<<'. :e ' ·:: :; • 

Ejemplo de ~s~; sistema~ s~~ la gE!ornét;ía ei~Jl1e~Íál, I~ aiitíliética, el campo de 

los número.s reálesi etc.Y l~s preg~ntas''():problernas maiemáÍic()s'.tienén 'séntido' 

. referido~ a un sis.iema 'én el ~üé 'éxis'te ·~,;~rni·;¡;ci~'p~;~ s~1~·c1~~~r1a·i: Wiltgenstelii 

dice en una de las ~o~veisaclones;coíl'wai~m;;'Íln'~',·qif~'s;;p~ede ti~cer la pregu~ta 
¿sen2x=tg2x? si se e~tá .en la: trig~nom~írr~'~i~~e~Í~I p~fo n.ó .. 

¿es el se11.x = x;x3/3+x5/5- + ... ? 
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111 Rarnscy, F .. "Rcvicw of tli~ TraCtalus" 'en Co¡Íi, Í .&snys on 11'/itgc~s/r!ln ;s Tractatus, Routledgc, London, 
1966, p. 18 . 1 
112 \VWp.Jl. 



Al hacer esta pregunta saltamos. a otro sistema. Agrega que el problema de la 

tripartición del ángulo con regla y compás, en I~ geometría: elemental, sólo tiene 

sentido eri la medid~ en que movió a tantos m~temálicos~ Intentar su solución 113
; 

Sin embargo, hay qUe advertir qué,· en 'este caso,: esprecisairiente la solución 

negativa al problema (demO'strada ~n:el sÍsiemadel álgebra)ia·q~~ ~stablece la 

regla de sintaxis; :éarec~ d~ ~éntido ~~bl~rde la trl~~~~IÓn·d~Úng~idc~n r~glay 
compás'. Yí)O ÍJodriamos .decirretrCi'sp~ciivamente, ydéntro defmarco de. la filÓsofía . 

wittgensteiniana,· que ~¡, realidad esa con!etura riunca tuvo soiuclórÍ; (posítivá); ni 

sentido en el ámbitÓÍ:leia ~~~,r;~\;¡~io~dl~ari~, kó10.pcir~ú~ ~hor~ ienenios la prueba• 

correspondie:ní~:: ~ .'./ - ,_,' 
''·¡, 

'CtC 

~~-~~ 

Una· demosiraclón matemática 'aporta Órdinariamente nuevas conexiones entre 

las proposlclo~~~ y-nS~~c)~ ~iite
0

rtO's•;pa~a el
0

ú~o de los conceptos en· ella 

lnvoÍucrado;.'.Noe.SdÍfíci1•~o~ced~r~~~ l~soluclón de una conjetura rebasa, muchas 

veces, el esp~cloe~_~u~~~perií~ah~llársel~y en el.que la pregunta fue planteada. 

Un ejemplo muy' actuáÍ es la ºcélebre demostración de la conjetura de Fermat114
, cuya 

solucl_ón trasciende io{lirnitactO'~ ;l~n~es de la teoría de números. La solución de un 

problema rnaté111aí!Co C:rea nillchas veces un universo diferente en que es posible 

hallarle solución.'.°A~f h~ 'ri~~rMdo;:con algunos de los 23 problemas de Hilbert. Por 

ejemplo; nacÍI~ hubíe~~ ~~éfi~O' prever cuando fueron planteados que estuviesen 

vinculadas la~ _sÓlu~_i?~es -2ig~tiv~~-del. segundo y del décimo problema, relativos, el 

priméro, a la''prúeba'• de C:onsi~tencia de la aritmética, y el segundo, a la 

determinación álgorlt~ica' de si. Ú~a ecuación diofantina 115 tiene o no raíces enteras . 
. ____ .- .. ,_~---.:.'.->-",-S:'.1··'.;",f,~:~.,-¡-.,-, . .,(:_;;_, . ·· . : , -. _,.·,_ ._,._; : .. ·. ·,, ·. 

Pero no todas las .. conjelu~as tii;¡nen efectc;>s tan espectaculares; Muchas en_cuentran 

su solución. dentro dé un •'ma'rco ··preestablecido. Analicemos primeramente. estos 
casos. ·; : :' · · i;; : ; 

Pensemos en las co~jeturas que heurísUca,;,ente preceden · ~ ¡~ ~o)uciÓri de 

cua1qui~r probterna mate_matico, o a 1a 'd~rnosifahló~~e_cvrr.taore~~: sábid~ es 9ue .. 

para los griegos·e1 teorema-era un resultado buscado con· anterioridad a iá'prueba, 
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113 WWp 32' .. ·. (. - ( .· T < . \ 
114 Según °la c

0

ual Ja ecuación x"+y1'=z", con x. y, zy n naturales, n~-tiCn:c solu,ción ,si n~2','.A~drc,~V. Wilcs, :de la 
Universidad de Princeton, la demostró rccientcmcntc, '" · · :_,.'.: .":':. '··.. ':7~·-: -~· ... ,, . · .• - __ :";-. ·' 

115 Una ecuación es diofüntina si sus dos miembros son potinoiniOs CO_n CxponCntcS y'c~ficicnieS _naturales. Se 
trataba de discílar un proceso que en un número finito de operaciones ·dclcrminara para cualquier. ecuación 
dada de este tipo si tiene o no soluciones naturales. MatiyitsCvic demostró en 1970 la imposibilidad de construir 
tal algorilmo. · 



Intuido como correcto; mientras. que los corolarios eran proposiciones halladas en la 

deducción lmprevlstáménte. E~ta taima de procedér del matemático queconslste en 

barruntar un resultado ~nie~ ~~·posee~ el ~rgUme~to qu~ í~ pruebe, 1;, produce la 

Impresión de que ~u 6ie~i:'ia lnvestigá . un 'mu~cl6 de. obÍ~t6~ . preexistente á todo 

~~flíilliilltm~ 
la verdad el conoclmle~toq~e;sólo se apoy.a'.en observaclones·y,noha.sldo aún 

:::~d:~ .. ~:e~t~gi~tfü:~~r:~~~:~~~:~:~i}*1Sl~1f :11t:f rltJ:i:::~~~: 
indagaciones en. torno al le~gu~Íe 1~ · ¡¡~\,~ll ~ d~'n'l/ri~i~r ~qufiuna c~nft.islón que 

tácllmente conducirla· al plarít;,·a~i~nto/ de.·. é:uesti6n~t rnosÓtiC:a~. •,Por ~jemplo, 
podemos preguntar qué son Ío;'-~ú~~ro~: ;i~6~·~1lt~s dflo~'q~;·pÓdemos teni.r un 

conocimiento cúasi-empirico, ;puestoFqJEI E~ler·c. tí"ábla •;de· '.observai:lón'. Y ... ,,_:·· ' .·:, ... :.' .. · ,,;._ ...... ,_ .. _, •"·'· ·· ... ·.··,;· ": 

Wittgenstein insiste en que el modo correcto. de encarar esa cuestión no es 

buscando una definición slno ~nái1~~1lci~ 1~· !lr~méiíca 
0

de Ía p~l~bra ;número"". 
• • ' • '· •• - .~ _,. " - - ., '- J ';'' .... ,,' •• ,_,_ • ·' -· •••• '•' • , ___ ~ • : o ' ~ 

Asimismo nos c~ndÜc1r1a ··•a:·· .. falsas. probÍemas Íeóriéos • e.I !, súponer que : por 
"observación', en el párrafo -a~t~rior; deb~mcis ;nt~~der lo q~~ ;,s:t~ ·~alábrasignifica 
en las ciencias 'ernplricas; ;,o 2om,o si ; amb~s <ac~pcion~s s~ i~Eltirie~en á dos 

facultades, vinculad~;COrTlOlas e~pe;I;,~ de' ~n~is~b~é~ero: C~gralTiá'tÍea' én cada 

caso, debe ser a~erlg~ad~· ~~el ~llnÍ~~tó. de ,~sci ~e la.p~lábr~. ··•· < 
Lo lmportanié es obs~í'Ía.~qGe e.n.el é:a~o de.las inat;;málleas. ·'ªsolución no es 

independiente d~l.métocÍoqJea ~Íl¡cond~6e:En el l~n~Ja¡~:;,~ciÍn~rt~ el. sentido de 

una proposición es. lndependient'e d~c.~~~veiiflcaclónefectiv'a'·Enteñdeil{o~.lo. que 

signlflea el énunciadd:1a,di~i~ncla e~t;e ·,~·s ~?'s_~r¿ien'."~s;~' ~~~~h~ d~ Basketbol, 

medida desde sús centros, es de,22.mts.• porque, entre o.iras c_cisas: sabemos cómo 

podríamos colllprÓbarla iln 'una C,ircun~ta~cia. determinada:. y.· por. ello.· advertimos 

también q~e la palabra 'dist~~~Ía• se emple~ alH de ,;;~d~ distlnio qúe cuando 
• ··'··> . ."- ;.:'.':_•:. << ~·-~:> ";·,:;,' ' ' C·, 

•' .· . 
116 Citado en Polya.' G. ·Alate1'1á//cOs y R~zonamlen;O ;,¡~usible, TCcnos, Madrid, 1966 
111 WLFM, Lecturc XVI y WLEC32-35 p. 164. 
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decimos 'Ja dislancla media entre el sol y la tierra es de 150,000,000 Km'. Tenemos 
dos métodos distintos de verificación y, por ta~to, dos gramáticas diferentes. Sin 
embargo el ~emprender esos. enl.mciad~; n() ;eq~Jerequ~ I~ ~riri,P,~~bación .s~ lleve a 
cabo. __ En_ matel11áticas en c¡imblo, elresultado ~s parte constitutlvá d~J proceso; la 
prueba establece el ;entldo .d~J 'ieorem~(ci~ t~J fo;;;;a ~J~'no ~~ ~o;ible ~ntender 

' .1·· - -· ' ' '.,,,, -· -· .,._, - ,. . ·~' •• - . --- - ·. ' - ... . .·: . :,._.' .":_ •,, ••• .. 

uno sin el otro .. S~pongamos•que alguien• ingenuamente dijera :rió entl~ndo c~l11º se 
ha probado Já Jmp~slbUJdad ci~ trls~é:Í~r ~,· áns~íá" ~~nré91~ y ~o~pás: Pticii~ra d~~se 
el caso de un genio ~;; élfutÚro qiie ,~ J~grara de~lín mocl~ ~o'pr~vlstó h!l.stá ahora'. 

~~p~:;;~::dse~! ~~!:ir~ir: rJd:,~r.:~~tti!t§i~~~ ~Ltss~~ii~:.-'::::::i~: 
capacidad de empJ~arp~steri~rmentE3 ~J t7~re111a'O p~ra p~~bar oi~os, por ~Jemplo, o 
para encontrar su; ¡~;¡~s)lmite~ ~~ ápn~~lór{ p~~ien~ d~ •u~ -~s~iu1Íri10 ;riiiUroso ~e 
su demostración. A :vec'es· también -Jo· contrario es• cierto:' Un teorema- se c'c:iniprende 

·.·.. . ,._ .- --- ;. .- -'·-·-· '· -'. ' .. ,;- ,,,-,-. - - '"' - .;.. '· .... ' .. · .\: . . .. ., ' -

sin su pruelía_, éo1110 \/gr. un estucliánte de trigonónietria-en'Ja escuela. secundaria 
emplea el_teorem~ d~;pit~~ora_s, sin -~abar visto ~Jngu~~'cie ·~u;'pr~¡¡bas. A~e111ás 
una--. conjéiúraf püede%ér ;'.investigada . por las '. i:órisecUené::ias'. que tendrla el --
demost~ar1a;_10 · qúEI ,_· m). podrla Ocurrir si no tuviera ya iun ~s~ntido.c \'IJittg~~stein, 
insistill)os: '_ti.O -·· deséaba' negar; ?SI.a -¡:ioslbllld,~d, querl~ 'rech.azá~ la -- lm~gen __ que 
equipara a la deniC>stra~ióh con Úri 'experimentó. Eñ ésteo. EIJ • té

0

rmlnode Uégáda es 
independi~nte d~J;p;oc~so y ia éone~iÓnjqu~\s~\~;t~l:i1~~~:·~111;e ·Jn? y otro es 
externa, de eausa a ~fecto'. El nexo_enÍn~ eJteÓrerna y su·demo~Íraclón es Interno, 
de tal forma que una conjetura cambia de'ser1uciJt~-a ~ez ciu~ ~s p~bada. : ' ,-. 

Quisiéramos: ah,ora.erÍf;~l1t~í: ~na·~bJ~~ión qJl~qü,:·sur~t~~tu;.a,n;~nte. ·Tal 
parece que Wittgensí9in eJÍmlna el plat~rii~mo· de Já; ;T;a'temáticas réem¡:ilazando una 
teoría del sl;nlficado' por-ot~a: En éi~ct~/a1g'ú1~~·-p;;drá 'cie~li: "~i ~¡ ~entido de una 
expres1ó~ v1él1e dada por ~ L' u~;;, é5 vér8.aci-qJ~ ,~ 'ci~~óslradci~ _· cie • un_ enunciado 
matemático ca,Tib1a·~· v~cel~u·senlicici;J,,;,~¿~n~ct~rl·o-~on-:cio¡.;,¡;,1~;~ tj~~ p~r~clan 
lejanos en. su-formulación O'rtglnal,pero í,énqÚ~ se apoya ésa teoriadel significado? 
¿p~r qué -ha ••. de- s~r superl~r2a J~ ';3~pJiCá~ÍÓn 'pratÓ~Í~~? >i _-• R~cordemos que 
Wittgenstein pretend~.que._en su ob.r~·n~h~~ ·~ingun~ teor_la .~ólo_ ~~~;d~scripclón de_ 
Jos fen.ómenos Jingülstlcos. Sin embargo: es cornún s_uponer q~e • P()r;ejemplo el-
parágrafo 43 de las ln~estigacion'~; Fi/~sófica~ formula una doctrlna del lenguaje de 
corte pragmatista 



"Para una gran clase de casos de utilización de la palabra 'significado' -aunque 

no para todos los ·casos de su utilización- puede explicarse esta palábra ·así: el 

significado de una palabra es su uso ~n el lenguaje." 

En efecto, ¿no es esta una teorla del lenguaie? Y si es .asl, ¿qué apoyo tiene? 

¿es una generalizaciónde h~chos lingÓí~ticÓ~ obsérvados? En ese caso, cabría 

objetar. que hay una ~Íert~ ckculirtdaii' en ~i hectió' d~-q~e al b~~~r el sfgniricadci de 
r •• "',. ,. • '•"•-''' •' < (C, '• "••'" '•,),,o ' •••V 

. significado' (~or ejempío;a1 cÓmlenzo,de Los Cuadernos Azu/y Marión) V\ÍitÍgensteln 

describe el usó de está p~labra; o perlo níe~os '~
1

llmlria como respuesta lodo·'º que 

no se acoplaba con ~¡e ~so.~ d~nJ~ a'~r_p'~r s'ent~d~ '~-~ü~ fl~bíaque pn;b~r: o dicho 

de otra forma: · .. 1ª. palabra 'sígnir1cado0.no ~iempre ~e lisa en ~l l~ngÚajeclíarío. com.o 

siendo unslnÓnimod~·la palabra\~~~;, por ~jel!1pl
0

0, ses~~¡~'de~í~qu'e ~p!Smos en 

un Jnstan_te. ~¡ slgn)ti~do cie'un}~~h~{~~-imb~rg~; n~' p~~i:c~ ~¿-~ ei. ~~o' pueda 

abarcarse ínstantáneáment~. pu~s se espa:ce en muUl!ud de casos: _· 
Ahora.· bien, Wíit~e~steln •• sab,e/cid~~ ¡~:;"pal~brá};i~riifié~ci?· .~~ ªTPÍea ·.de 

múltiples formas, enlazadas úlllcaine~te por 10 qüe uarnárá 'pareckíos ~e ramilla'. Por 

ello la reserv~ exp1icitá'a1él'que á1ude)á'~~pre's1ó-,,"aunq'~e ria pa;aiod~s-los casos 

:: :~~:n:~~~:· ~rs~sz::~¡f ;~:~-~~1i:i;~~;~~~-~·!für¡~!'$~~~t:~ttd;;;:~ 
Filosóficas] c¡ue la palélbra :~ígn_lflcado'. no ~~-· r~fier~ a ningún simple. ftem en· el· 

momento·. de hablar, Wí!tg~nsteln s~s.intió.·_obligado ·~- reco.n~éer otro. uso . el cual 
parece· h~cer pie~Í;arnerii(é~Ü;,;~-ª-~~- d~~lr ~~e.~~.; pá;;.~fó --~iinP.l!"PJente. constata 

que, casi·. sl~rrÍpré, cuando explic~ll1ó; el significado de-~na palabra' explicarnos su 

empleo ~n ~eter~lnad~s ~Írcu~sia~61á{(~ás ~l~ra:;,·e~t~ s~'ve'estó silo apn;;al!10S a 

la palabra ;~nta~.~· '1~i~-rl~; ~cór ~l'e'~tJo):•Nri ·~e ¡;~t~' ci~'~¡,~ i~Órla d~I sig~ificado, 
sino de 'ª de~c~~~rónA0 ~u~sti-os ü~ds rin9orsucio~> .. 

SS 

Halle! tám~iéll apunta' ~qui qúelin~'.virtud;délaformula~lón. de .• §43• es la 

ambigüedad ,del ~oc:ii'blo 'usd. En ¡i;~• ó1;~iva~iÓnes FÍtosóflcas s~ ld~ntÍfica el ·· 

significad<>:~coii,_ei;pro~sltQ>:co~el~~~:~:r;;;~¡~;¡;r~ü~~;ip;~~fÓ; ·~? ~n ·~~-~~ .. ~sa .. 
Idea parece manteners~ en. las prlrnf'.íaS s.ecclones de .las lnv_estigaciones .Filosóficas, 
pues se sÚglere'qúe ull'ríombreque'yá no tuviese refer~nia'podriá emitirse.como 

una suerte de' brorn~. Pero d~dC> que ~n habfante siempre s~b~ ~~n qué intención 

dice algo, lá identíÍi~a6iónd~ ~rnpósito consÍgnifi~do nos conduciila ~-la conclusión 

118 Hallcl, 1977. p. S4. Vcrnola.22: 



de qué siempre conocemos el significado de nuestras palabras, entonces éstas no 
podrfan confundirnos.Wittgenstein prefirió e~ple~r el .voC<lblo ;uso', más imprei::iso Y 
vago, y no un término cargado d~ a1us1éiíles ?sicó1óg1i:as 'coll1o ·propós1to·11

•. eista 
observación es 1i'riportante.porqu~. ccimo·'ya hábfaniinisug~rido,.al referimos al 
sentido .de las proposicl~~es mat~mátlca~ debell16s evit~~ el t~ní~f la. palabra ·Jso' 
en un sentido inne6esarlam~~t~ Jill1í1ado, ·~círri~ c~.~ndCÍ ~e'le c~nsidérá sinónimo de 
aplicación ~~~~-~.~~fe~~t/~a;: · .. ,,., .:::·, .. ·.:._:; , .. :.~· 

En todo c~so:el ;t~rmín~ ·~signlfic~do'.Pºsee una' graÍnátfoa c6mpl.e)a qu~ no 
debe de e~traviarnos; ·¡.¡º olvid~rno~ei'r~n 'té'rapéuyco' de la .filo~~fla de''wnÍgenstel~. 

~~:.;~i~l~J~~~~ill~i~ 
sujetas· a··. p~~dJ~ir'ccí~i~s1ón···~· •... µº;iiu~. ci~izás, •no .heme~. ~en~aiicí ··•en··· ni1rar· e1 
JengÜaje que te~~m~; ~~e~Íalu~:.::~ ;~~hag~ ~n ~~evo)ue~éi ~~ra'la páiabrá en el 
cual se aparta de suüso actual,' i:onel objeté> cie i~corifarte su Uso en nüéstrc propio 
Jenguaje'.;•120 .~,¡: ' " . 

Volviendo al pr661frade.· Ías ~onjeMas; .preg~~tiJmon~s ¿CÓrno ·,;~ uU/iza .. en 

;eª:;:~:ts~:\r1·~C'.!~~::·~:[¡e~::~º~R51j&t~:~:~~~:s;r~~~s~~·~;:~:J:i ;:~. ·· 

grande c~n ,réspéctci'al.térmlno···proposlcfon·. dém.~sfra~a¡ o¿:ieo~ema': ..•. Este •.queda 

:::s::u::0d:~r:~~~~:pN;1ij:~¡~~:~~r;~,¿i~i~~~~j~~~.n:i;;?i =~:~s::r:~ 
como lo ha. señalado. Bouveresse 121

: asimilar -~sta dif~.ren~ia : a: la : que existe 
análogaménte en el lengúaje !lÍ<linario eritre cÓnjeÍurás y pro~os19ione~ pr~badas, y 
suponér con eilo, qu.é el teoL~ma yJa _éonJetúra maíemática expresan la-misma 
proposlcióncon diferentes grados de certeza. 

11 ' Véase Halle! 1977, p. 121-124. 
1'°WLEC32-3S, 
121 Bouvcrcssc 1988. 



La Perspicuidad. 

Entremos al· segundo tema de este capítulo: Ja perspicuidad de la prueba 

(aunque más ad~Jarite habremos de volver al.primero). En.realidad, se tralade una 

continuación de Jo que venlmo~ diciendo y no de una cúestlón aparte, Wittgenstein 

aclaró: en.varios pasajes; que ¿cm esle'carácterd~ Ía,prueba quería .sím~Jemente 
alu.dír a Ja diferendáque e~íst~~nt~e p:Uebayexperimerito•~•. Portante, se trata de 

~~::1t8~~ª:~¡j~rf~~r:~¡t~;;~ufnt;:t~resz~b,rrp:1~~]:~tJie1e~¡;·:i¿u:, 
fragmento que.cít~'mos a coñtilluaclón;;,éomo'"aludíendo á ~nacualldad. pslcoÍóglca 

;~~~i1f tl~!il~:t~;;:::~: 
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epístemológlca del pá'r!afo. Aparéritérii<:~teénii~ni~m~~ ~9Uf~l. ~-lsm~ problema que 
Descartes: el de 'la.·. éérteza ¡ én .·el.· conocimiento. ! Para·,· el,· autOri del Didcurso del . 

Método, antes' de ~~~~sti~r ,1~ exl~t~ncla de Dios, no po~emii~ ~st~(segurd~ de una 

inferencia kl~i~. sl_e~ta·:;;~s~l~~·d~ Ío~ ~~r~nó~ lí,,'.¡lt~~ é:i~ ~;G~s~a'~i~~~iórí a;;túal. 

La breve argume.~tación'. qÜe[con.duce áa.firmar·•~a ~exl~ten'~i~/dlvina.se ve 

corroborada, antes 'dé en;pezar a tiorraise.· de fa . mente,• por sú propia ~oncluslón. 
Esta garanÍlz~ '1ú~9¿; t~ci'aí~i~i~n~lá cibr~~ci~Y .;,· .,, •· • .·.·• 

Tal :pareceCcón\~j·~1·1a· Witt~e'ri~telil' 1é· preocupara·. Ja.· ~erte:Zá\en< Japrt.ieba 

matemáticay e~to ~s.tirrra~en consonanclá corÍ ia' Jnterpretációnes.céptlca. d.e su obra. 

::2:~E~~~f~=f ~~FjJJf~~iWJ::!~:: 
las demostracio'nes: Citan'el; cas~ d~ pruebas d~ma~iaéio JaÍgas, de 30~ o :400 

páginas, qu~ . si no ;eiias~~ Í~s lfrÍilt~~- de I~ p~;spl~~l~~ei; estárija n;~; cer~a de 

--------· --·- ' . . 
i:::: Por ejemplo en ~M. JII, 55,'_> · ' .. :_ . ... . . , ;: · .~:-_; '.. - - . , 
'"RFM.p.130. •· i .•. . ·. ·. . .-··,:. . .... , · 
t:!

4 Por ejemplo, Tymoczko, Thol!las, .~'Thc Four:colour-Problcm and its PhilosophiCaJ Signitic3ncc"; J~umal of 
Philosophy, vol. 76 (1979).' Reproducido en Tymoczlco; T. (Ed)i'New D/rectlons In l/ie Phllosophy of 
~\Iathemat/cs, An Antology._Boston-~~sc~-Stultga~, 19~_6. · · · ' 



hacerlo. Asimismo aluden al teorema de los cuatro colores125 como ejemplo de un 
nuevo tipo de pruebas, de 'carácter probabilístico, realizadas por computadora. Su 
argumento es 'que.si Incluso mat~~áti~o~ de- prlniera Une~ se equlv~~ron ~ veces 
en algunos punto-de ·sui d~mostra~i~ne~. debémo~ :de lgu~I forma aceptar las 
pruebas por c~~pútaclora.S.E~·; ~~~ós' cás~s1 hay una· probabilid~ci de '~rior, casi 
despreciable: . ~siá 'f)~stura coJoea : a ;Ja: certeza matematlea éomó_. parte·.·· de. un 
continuó 'en e1.~ué;~, ~o'rl<ic1mlent!> ~~· g~adüa; ciescla·1~ clucliisa'hipÓtes1s de u~a 
conjetura e~pírlcahasía' e¡:t;or~ ~·~~n~terÍiéuc~. E~t~ ·~~teñtarra' ~I .~áxlm·~ g~~-do de 
certeza· cié qu~ élhombr~ ·~s 'cap~z. É~t~nces pbclrí~n'.~xí~Íir:propo~1d1ones 
necesa;ias a posieriori (como. pr~t~ndi Krl~ke 12~. por•¿¡emplCl}.~I r~~~itacfo ele una 
multiplicación c~'n f~b.torés ~LJygrande~ reaii~a~~p';,r cC>m~utad~~~.- . : .·· .. · •. ·.·• 

Wittgen~teln .•. se ?Pon~ a ,esi~ Idea ~e á~lmll,~~i e,~~erlm~nto •.y cálculo o 
demostracló~. E~ i~. s~c~iÓn anterior ~e~cibnamos Íá expll;;;¡clÓn •:~~ ~ou~eresse127 

la certeza. maÍ~mátiba no es cie diferent~-graclo;que la cer1éia ;;'~pfrica,: ~i~o d~:muy 
distinto tipo.:La p'rt~b~-,;~t~máU;;'• e~uña ope~a61Ó~;;;,:q~i ~é'sust;~e a un 
enunciado de toda posibllidad de ~orroboraciÓn ci reiutadÓn em~írica; pero no e~ una 
experiencia qué ríos .éritrenie a la évídenéiá de J'riá v~rcl~d que iue9C>9ériéralizamos, . . . ,__ ··-·- - ' ) ·- ,, - . . -,,_ . - -· 

o a qué rios !_TIÜe~tre JaprobabllidadmÚy_elevaciá de qu~. uileverilc:i ocúrra 
0

sleinpre. 
El que el teo~enia sirva c~mo' regla ~grarnat_Ícal,'iy;7e(qlJe\su~·~enticfo venga 

::~::;~ªªc~Xnp:~s·~ut:::s~m~z~~irlif~~ª~:;~tsf ~fü:~~:~t:lr~;~f ü~trS;.~: 
partes. pu~de permane~ernos oc~Íta: 's1n~~ln~ar~~· esia p~;i~icu,iclad no es Ja de la 

~~~::~o~:tn')!:_~kn~¡~íf h~J~,~~'.f ;:c(~at:;Q::,tuf fehs~~:~f qt'!s,~rt¡:,~;q~:. :~ 
juego tienen p~ra' Já comJnidaéf'éf~¿u1Jugadores.'sf:ira'ai)~'urdo so~iener qúe hay 

~:~d~=~:s :~ ~~~:~ j~~=ir:do tit:~¿qi:ct~t1R:rf f 1~ª1e1f ici6 1iüf cti:ti~: 
"-~-' ~_.:·~--~~ _:-J;~ ;;:~~~ ;'--,--- -·;:~,-:. __ ;_ - --~·-e--~. -:· 
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125 i..3 cOnjctura de loS CuatrO cDlorcS ~stabJccc que -~~ai;Ó ~olorcS:··Son··sUnCiCnt~s Pa~á·.-c01~~~~-Cua1q~icr maPa 
dibujado en el plano,: de tal_ forma que ·dos paisCs.·can· una .. JrOñtcra 'comíti_1 ·na. tc~gan el ·_rni.Snlo :color. El 
problema se Jc'ocurrió a Francis Guthrie- en 1852, mientras cO!orcaba ·~n níapa"'dc_l~glatCrra: Fue demostra.do 
por WoJfgang Hakcn y Kcnnc1h Appcl. en 1976, utilizando una computádora de gran velocidad y un programa 
extraordinariamente complejo. · , , · · 
1 ~6 Kripkc, S. Naml11g ami Necessily, Basil BlacJm·clJ, Ox.ford, 1982 
121 Bouvcrcssc 1988. · · · 
1"RFM lll 22 
1Z9Shankcr'l987, p,127. 



que el número ordinal que Cantor llamó 'omega' .trasciende nuestras capacidades de 
comprensión? Parecerla que no . podemos. tener. de• él más que una noticia 
incompleta, puesto . que: es . infinito' y supera las limitadas· faculiad.es •de , nuestro. 

entendimiento, Pero no hay tal; lo que >el .sfmb'aio ··~· ~ignffi~ está perfectamente 

definido en el ilmbit~ ·.de, la t7o~ia d~ ·,conjuntos\• 16,das. fas reglas, d~ s~ u~:i e~tán 
claras (si. ble.r:i el conc~ptÓ d~I. 'pri~er.:n§inero C>[dinal tran~finito'. puede. recibir 

~~~$~~~11~~1~~;~~2E~:; 
cu~slión Interna :a Jas' in~te,;átleas,'e~ la q~e íii;ufi1ó~~ió~~·~~,'~~ed~n'fnterve'nir. 
Propone que eÍ Íiábaj6 ci~' 1a' filo~·ofí.~'. d;· ~~u'ard~' ~··WiUge~itein; .· dcinsi~ie aquí en 
especificar· qÚé. sfgnifÍ.;a }~I dedr "qJe J~ :conjJtura'icie'~:r~~J'c~·~tro col~;~i 'es ·.un 

teorema.·. He~os ~isici y~ qJ~ ~íla"p~~lia.'i:uii!i:>1e''d~~· p}bpó~Ít~~ a) ··~J~va · tina 
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::~::1:::rnv~·Ju~¿~ªtt11!~n~l~:~ªd~j:~:~i~Jntl}~~~~~~~e~;~~i:W~s\~!~$:: . 

método de Appel ·Y Hakencomo'úríaéfemosfradón 'satistaC:é,· por fo pronto, con el 
. ' . . . • , . . . _,.' . ¡ ;"··- ) :"•: . ' • • "< : ' -, .·, ·- . : - . ' . '· .. e_ •• ' • '~-

primer punto, y ello c~nfiere al teorema de, los cu~fro colores fa mlsmacerteza que a 
cualquiera .. otra proposición .. matemática. demostrada '.ordlnáriamente. '¿Es que 
podemos .. utill~arfci;' e~ :ciedr, · Íie~e se~tid~, al m~rgen 'de'~u· p~uéba? Claro que sf, 

puesto'.qúé.pódeirio~, refacf~nario con otras propÓslcio~es matemáticas ~ún• sin 
conocer su dem,ostraci~n. ~oFéJemplo; sabemos qÚe es en parte una consecuencia 
de que 1a cará~'1erf~ti~ dé E:ul~r valga i>ara· ~i~ria Ciase de ¡;~n~d;;s,· Per; ía pru~ba 

.. > ,., "'· '· .. ,. ' ·'. . '·' .. . ;. ~ .. . . . '. . ·,· . '·,:· .,, .. · ' . 

de Appel y Hak!3n le, da uii mievosselltido sólo, eÍIJa medida en que es perspicua o 
en que nue,vos desarrollos (qu~ consti!llirlan :de hEicho: una n~eva· demostración) Ja 
hicieran perspicua. ~Esto. qué dará n;ás claro ~~n el ejempr~ dél !~crema de Godef 
que ánanzá-ri!mós brevli~eiite haC:iá ii'°fi;;'~1 c:i~{~¡;rti:;i~~:- ~- ·· '~F.O.~ .. .. 

Co~ Ja insl~ten~[~ e~ Ja per~picGidad de Ía µn,~bá ~stá~J~1a'c:i~nad~s n~;,,erosas '• 
criticas a Russell que. a·parecen en los escritos de Wlttgenstein; sobre todo en el 

' .. ,,., : .. · .· .. -. ·) .· ·. . . 

130 Tymoczko, Op. cu,. ··. ' .>. • . : • . . . " . . • · ' . ': · 
131 Saaty y Kaincn también lo cuestionan.· Cfr.· Saaty,· Tll y K.1incn, P. The Four. Co!Our Prob/e1i1, AssaU/ts and 
Conques/, Dovcr,· Nc\Y York, 1986,' · · · · · 
132 Shankcr, t987, p.137 y 138. , 



periodo Inmediatamente posterior a su regreso a Cambridge. No intentaremos 

abarcarlas ahora, porque algo de lo que digamos en un capitulo po_sterior sobre el 

formalismo valdrá también para el loglcismo. Sin embargo en: lo que se refiere a la 

perspicuidad, las demostraciones de las igualdades ariimétidas más elementales en 

los Principia Mathematica son ya muy largas y cfiffciles cié seg~lr. Las, pruebas para 

proposiciones matemáticas más complejas no serían perspicuas 'por sí solas.e Sin 

embargo aquí hay un riesgo de confusión, puesto que Russell si demuestra,' por 

ejemplo, que cada proposición expresando el resultado de la actÍcÍó~· cie' dos 

números, se puede expresar y demostrar en su ~istellla 'formal (~o· hiJporta aqui el 

que los sumandos séan muy grandes), pero la demostración i~cl1$1cÍ~~1'de una 

igualdad como 927+239=1166 abarcarla muchas páginas, 'tantas que -~o podríamos 

reconocerla como la prueba de esa proposición (excepto que·é~tuviese abreviada). 

Es decir Russeli prueba en que 927+239=1166 a tiavé~; no"dá~·:u~~ tautología, sino 

de una demostración de que el resultado de' í:u'álquler súma'es expresable en su 

sistema. Por ello Wittgenstein observa que_ pará deterrÍiln~í"Í~ ¿cirrecclón del sistema 

de Russeli, así como de muchas de sus prueb'as ' indlviduáres; . utilizamos a ta 

aritmética. De la equivalencia lógicá cori~spo~~Í~nt~' ~·: Íá'écJación 12+14'=26 

sabríamos que es un tautología sin ~ece~idad de:h~c~r:su' Í~bia de verdad.' En este 
--;. .:· - (,;,:. Í-c'.'"' 0

' '/"'.~ ·,·'"'' ···:.:•, ~: .;~· •• -· '·~: (~·.; •• 

sentido, la lógica misma es una aplicación de ra aritmética, y_no su fúndamento.'33 

;;,· 

La lndecidibilldad. ,··¡::·.·. 
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'"'Toda la 1au101óg1a "ºpasa de serune~p1['.:~;~ •riirnéu~: "~SU~ieba"·,~~.is.n.29,\:~•_táu1~1og1~ 
es el empico del cálculo, no su expresión::ww p. 94 "ffyou reaffy wishcd to'prove by Russcff cafculalion the 
addition of two b_ig nu~bcis, yOu would already)~a\'c.,to kflo\v. hOw tO'_iidd;: .. coU~t,'· ctc,11 (WLFM, p.159) 
"Whether Utls is a tautology ar not 1 decide by adding." (\VLECJ2-J5, p.148J"Un procedimiento abreviado me 
ensefta lo que ha de salir del no abreviado:',' (RFM, 111, 18) · · · 



son Independientes con respecto a un sistema de axiomas dado .. Es decir. sep_aramos 

las pruebas de fncompletud de las Independencia. 

Para el segundo caso, ilustrémoslo a través del quinto postul~do ·de Euclides. 

Seria absurdo decir que no tiene sentido porqué no tiene uná'. 'pil;etia (c~mo 
corresponde a su carácter de axioma). Por el contrario ocupa una po~iciÓ~ básica en 

el edificio euclidiano precisamente porque posibilita la deducción. d~'ün ·9;an:. número 
.-~ ~ ' . ·' ' .. •' . '.,.. . . " 

de teoremas, lo que sería Imposible si careciera de sentido.,.Además fúe. pára 

muchos la expresión de una propiedad evidente del espacio de núéstr~~·percepclón 
sensorial. Pero seguramente Wittgenstein no queria oponerse. a la p.:i'stuiaéión.de 

axiomas. Ateniéndonos a lo que llevamos dicho hasta aqul, 'de ·10' que s.e trat~ es de 

constatar el diferente carácter gramatical que adquiere un~:p;6pci~I~ló~~i::uand~:es 
con.slderada con:io postulado básico de una teoria. D~cire¡~e ~~ ~~ ~Irise~íidO: porque 

se ha decidido otorgarlé esté estatuto, contradiriá la ide~·tifi~ció"n" .J¡iÍtgénsteinlana 

entre sentido y ~so. Por t~nto debem~s tomar i~s paial:Íra~ d~ Wittgenstein ~on una 

cierto matiz co~o si q~is·¡~·ian ad~ertimos sÍ~pl~;,;~ni~ d~ l~s dlf~;éncliis q~ei existen 

entre los enunciadokmatemáticosy losd~I leri9Üaj~'~rciÍi{a~o:· P~ro ~¡ rec~rd8,mcis la 

« ¡iruetia » iqué: ~náÍíza¡;:.os';a1 r1l1á1 ciéf cii~ituÍ~)'. pC°demo~ 'c~nJ~Íurar ~ qu~ para. 

Wittgenstein, urí dlbuÍó de la situaclón.désérita. en el qÚintÓ postÚladci; 'mostiándo su 

carácte;. evlcl~nt~ •. ~eria; be~~ué~; de tod6' ug~. 'éienÍo~t~adón:'. si es·. asi lo que 
- o.\ ,' •. '-. • ,·. -~-- . "..',•.:- ,-.. •· .• - .,.!_"-' • ,- .- •. ' • ·' -," ._ '· -,-:;,. '·' •·:• ·- - ' •• " ; •. - • .. •.· ''· 

entonces dijimos '.vale iar¡iblén áqui .. • 

En cuanto a la~proposiéfone~ lndecÍctib.les geneiada~ p~; ia'pru~ba, t~maremos 
como ejemp161acl'embstra~ió~·~·eite~i~,;ia·cle G_Odel,' p~~a ri6t~j~/ené1 ·10.que hasta 

aqui ·hemos . venÍd~ dici~'ndd: .En cá'iñbib:' .no 'en_Í;~r~~o~"en(~I .. análisÍs d~, las 

observaciones que; Wittgen~iei~· hizéi 'resp~pió{~ ;; ~ste. r~s.ult;clo •· célebre134 • 

Recordemos brevement~'1a i~~a d~ ¡~'prli,eba 1~: ~omj~~s·un.~l~t.;nÍa·f~rmalF de 

primer orden que incluya e'ntre si.is axloni'á~ los deÍ éá1C:li1() de preci1Cáció~ y alguna 

ext9nsió~· de los.'aXiOOíSs 'de Péáño. GOdel Construye· una· fÚnclón. i~YectlVa g··qué a 

cada expresión o su~eslón de expresione~. asigna un nÚm.;ro ri~tu~al, d.;. forma tal 

que hay un algoíiÍmo que. permite, dada una. expresión X de F, ~~t~ner sJ núm.;ro .de 
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m Sobre Cstc t.cma ver Shankcr, S. G., "Witlgcnstcin's Rcmarks on lhc Significancc of G6dei's ThOOrcm''. en 
Shankcr, S. G. (Ed.) Glidef"s Tlieorcm In Focus, 1993. · ," 
135 Cfr. Gtsdcl, K. "Sorne rnctamathcmatical rcsults on complclc~css and consistcncf.',·· "On forrnnlly 
undecidable propositions of Principia mal/wmatlca and rclatcd systems I'', and'.' . On completcncss · and 
consistcncy." en van Hcijcnoort, J. (Ed.) Frege and GOdel, 1\vo fut1damental Texts iñ A,/athematlca/ Loglc:. 
Harvard Univcrsity Prcss, Cambridge, Massachusctts, 1970. 



Godel g(x) y, viceversa, dado un número en el rango de F, encontrar la expresión 
que representa. A través de g a cada relación metamatemática refe¡rente al slst_ema, 
corresponde una relación aritmética:, GCldel Introduce a continuaclónJas }unciones 
recursivas (primitlvasi y de;,:;~est;a q~e cada una _de ~lla e~r~pres~ntá.llle en F. Esto 
significa que d~dauna reiaclónR(xi,.::;,x0 ) recufsfv~;'exl;teJn'pr~di~do r(x,,. ... ,x.) 

~:;:tl~.&~l~l~i~~~~~ii1~it~lt~t:2:: 
predicados meta111atemáUco~ son rncúrslvos.'Lalista Incluye¡ a l_a _relación f'R(x,z) (x 
es el nÚm~~ri d~ GBd~i J.¡ í~''tó~u1~' qú'ei'~~ ~btÍ~-;;~;·~¡ stíi>i;ti;~lr ~n 1á' tÓrn;úla con 

,... •""• ,.,. " .- ,,, ' 
número de _Gadel z:tsll' únÍca \lariable·libre por'e_i numeral -.~El·_.g(z)). Si c(y) es ·1a 

:::~::t;~~~f~~·~1tst~~~;tuit~:~~9isi~~~~:1i:}~~;1~~:;~:~-t~~~~j~r~~~g~,sn~. 
-G pueélimser íeor~íl1~5: ?'~;: ··-.··· · · 

¿Es que al ~er lnd~mo!it:iabÍ~ ci ~i~ce cie ~~ntido?. Cabe pe~sar que puesto 
que G se· puede lnterpretá~ cormi}'G/es ln,ctei'.ii~strabi9'. y; 'én efecto, no existe una 

::~:~t;:~1 ::~¿df~.;i~~~~k:.ri~~~1i~rir~~f~(h~~::~~~~::~:e~d~:~:~: 
no en F). Hábda'_qu~ i~c'ord~r 'p'Am'~ráITi~nte{qu~ si formalizamos la prueba del 
teorema, nohem~~ dembsfr~Eo G (G0~1 ¡~~eíllostrable en F), sino una proposición 
de tipo e:-+ F (~i E e'~ d-6Xsi~'i~n;~,' ~.-~s .f~de~~strabÍe en F). Justamente de aqui 
deriva Gode(Ja lmposibllid~d ,de cfemo~trar la, consistencia de F con métodos que 
sea~ represe~tabl~s e~·F.~d~!fiá;:~d~i1a;riC>s ~~e e;te enunciado G del lenguaje de 
F, que lnterpretadri de 'cf~rtO-"riloci'~c ~~~~ ~u. lnd~lllºstrabillda~,. tiene · u_n ·sentido 
dado por la propi~' dein·ó~ti~clÓn del i~~reIT:~. En efecto, esuna expresión para la 

cual• tenenios;:r~~i8cifcd~/~.~~{foe'.a~.~iim~~!7 ,,~st.a,Íi1~cldas. Sin eíllÍiar~~· P.ódría 
objetarseque e~ tambl~n un enunciado ·s~~éeptitile de una Interpretación aritmética .. -

ª=1~~~J.1~~~~;}F;~[~i~l:~!9l\S~ 
computado;ª con~tiúyara a G oom~ urí ~~úii~1~il~ de 1a'ieofr~ de'íos números; río 
tendrlamos ningún crit~rio n~~vó par~ s~ uso, disÚnto del que ~o~ provee·~¡ análisis 
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de la prueba, Por tanto la demostración del teorema de Godel no parece contravenir 

las observaciones de Wittge~
0

stell1 sóbr~ iaperspi~uid~d de la prueba y el sentido de 

las proposiciones matemáticas. . · ··:·.- .:. . . . .. ·. - :· " 

No hemos lntentadd aqul p~ner en ~11tredicho las afirmaciones de Wittgenstein 

respecto a la prueba. Más bien supbniendo que s
0

on. slm~leni~nte descriptivas, las 

hemos tratado de aclarar a través de ejemplos cimcretos. 
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CAPITULO IV 

ELÍNFINITO 

.: ": ,:<·-; ··' ;. ·. . . 

De acuerdo a Hllbert la_ lllaierri~tlca es la· ciencia . del Infinito 136 y, en 

efecto, es uno delo~'ie~~s ¿;~tr~les {má~pro'ble,;,áticos en' e~tadls~iplina. 
Prueba de é1io s.;ri • ~¡ ;~étodo /cié e~~Údó~ d~ Eudoxio 137

; el qui~tO 
postulado d~ E~clldes,'1~s·'~p~;ié~~~n·s~ri~~. yl~~'cíiscuslon~'s e~'tomoa la 

validez de 1~ iógicii ~1ás1~~· p~;~ · t.oí~ud~cies 1~nniiá51~. Co~' Ía ~rea~Íón. del 

análisis en el sl~ló pas"ii,d~ ;~E!> ~onslguJó; red~clr los razonamientos con 

cantidades Infinitesimales cfel cá1culo'a Ótros·eq91valentes que sóidaludlanal 

Infinito potencial: á • tr~~é~: de f;é;~Íno~~bieA .• définldo~.· Si;:;: e;;,bar~6 •. las 

dificÚlt~d~s p~~~ ~~r~ct~rl~~r ~16~nt1nub'i1évaronaCantor'~ la~on~ÍiÍuciÓn de 
, ~- - . . - . ..-; - . _,: '_,._'. .· ,,.-_• --.,,~~ - - -- --°'-- - --·-· - -- - -

la leerla ·éfe los'é:onjuílt0s"c'"éri'1a'i¡úé'"éi•1nfinito actÜalc'áparece'como ún 
. : :·.· .·· :.:· __ ,;:.·-: ·:·-~:·~. :: j'.:: .:.;<, 'c::: - -> '., ;,:-::: .. :·.·,: :·, >·.:: ./.-· ,;_'.----_ '·' -:- - '. 

concepto matemático p~eclso.: Según Wlttg_ensteln ta~to · en)a ralz de esta 

teoría co.mo en la 'construcción cfel_ continuo ª· ·trávés\4e co~áduras por 

Dedeklnd hay Un ~mbfcil1~ 'urigol~Ücó' en ~¡ q~~ pode;;~~ q~edar áir~pados y 
.,,, . - . --,,_,-,e;· . - ' ' ·- -' 

que es fuente' de. posibles malenterídldos .. Al •analizar estas materias/como 
•' . '. .. ' " - . ,.:·. ' " / ,. ~··' ' - - -.. .' ·.:. . . ; . . . 

ocurrió en capl!Ülos aníériores, _no sólo ~alfaremos una pleétrá de toque para 

evaluar layallde~ de 'ª· filo~ófía wlttgenstE!1néána, sino además unapUnto de 

apoyo que nci~ p~rrnite, ~nt~nde>;la mejor: En Ja~ páginasq~E! siguen, por 

ejemplo, habremos de volv~Íal proble~a'de.Ía pe;spicG1éiacl de las pruebas, 

con lo que s~ nos · of~ece. la ·o~ortunidad d~ precisar un· poco más_· este 

concepto. 

Números Transfinitos y Continuidad 

6~ 

136 Cfr. Hilbért, D. "Acerca dél Iñ.rinito" articulo fccogido en Hilbcrt, D. Fundamentos de ias 
J\latcmátlcas, U. N.A. M., México, 1993. : ... · .. _ ., , 
137 Recuérdese, por ejemplo, el argumento, anterior a Eudoxio,· de que el circulo ~ cuadrablc,_ pues es 
el limite de una sucesión de pollgonos cada uno de los cuales puede ser cuadrado~ un contraejemplo al 
f:rincipio de continuidad de Leibniz: . . ; -·, _ . _ . ' 
38 Ver, por ejemplo, Hcyting, In1ui1lonism, An lntrOduciiOn. North J:Iolland, ~?7 J. 



Empezaremos reseñando muy brevemente la trayectoria que llevó a 
Cantor a la teóría de los números transfinltos139

• De pasci, compararemos su 
definición de tos ~Úmec~s· r~ate~, rion t¡;¡ dáda por· Ded~kin_d. Al p~recer 
Wittgenstein conocía esta úlllrna a trav.ésdel libro. el~ Hardy ACÓurse of Pura 
M~thematic~ que s~~ra• de· t~xt~ en Ca,:;,bricig~. ~ri la' década de los 

treintas. .· .: ··· . · '' .'.·;· \ .:2 ·.·· 
. Alredédo~ cÍé· 1B70, Caní<lrsé enfrenta¡¡J probleniadei demostrar la 

~::i::;ét~~:.1;~~~;;~~;_h~~~iZ~)jb,:~~~I~1.1~::0~}f'.·A~~~s~~nc~;;:: 
continuas y para ·e¡ ·caso'.'de' funciones' que· presentan un· núme.ro infinlto·de 

1 ' -,, -, 

puntos de dlfcontimddad,sJempre y.cuando est~sse e~cuentreíidistribúidos· 
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de u~a élert~ m~~er~ ~n-~1 ~i~ x. e'ar~ .~~~~teri~~r-~se ~i;~¡~~ío? ca';;t~r hace 

·ciertas o~serva~lo~e~~ '.~1.r~~u.c~;.nll,e_f~Üº~f!3Plis.#fI~~a~;~~~.~u~ci.es . 
numéricas. Consl?~ra primeramente el conjun.to B de todas· 1as sucesi~nes. 

~2tl 1l~i~if~~¡l~Wkf i~~~~ · 
decir el Umltees'tií cieft~ldo p~r Ja ~~c~;lón:·~ei~ué~ lntl'od~c~ Jna rélaclón 

§ª~3Sf l~¡~~~~!JMfü11~·· 
diremos que b>b', 'etc/ Cantor agreg~· al. conjunto de los n.úníeros.raclonales, 
el de l~s limites d~ 'e'sa's s~6~si~nés/y ~~fine pá;~ e1'~í~1é~a R ~~i ~~pli~do 
las operaciónes •i aritrnéUca~. ·••· elernént~I~~} 

0

Est~b1~le. i ~demás .una 
corresponE_enci¡¡_bÍ~!lJ\lo,;a_ ~ntré es_~e~éonjÚnt~ .y;eJ 'éiéi:"r6s •;ffíl1t6s ·.de •una .. · 
recta. Para ello basta deÍerrnlnár arbitrariamente un punto B e~;1a ¡eida y una 

-.'t ,.<y~::,;.-.r~~-~;· ~--::;·--.-· -.. _;· '--~ )· ~-,_ 
• . C'·º' ·, .'-~: ' ;· . 

1311 Para la cXposición que s~gUc'fi_Os h~-~~~S :b_a·SacÍ~ .. :~·~:·'í~~,-~·fg-~ieii-~ci~ .. ~~~'iOsi.A1'v;;¡~~ C:~'.~1Sur )'origine 
de l'hypot,1Csc du continu . .'.'- eO '-~'Scicnccs_ et -!cchniciu75'.c~ ~c;:rs~tiVc'_',:; __ yo1_.26,··N~ntCs,-· 1993. 
Cantor, O Contrib-111/on's /~ lhe /ounding o/ tite theóry.'of_tfnnsjinlte· ituuibe'rs.''._ Dovcr,_Ncw York, 
1955, y la IntroduccióÍt'nl mismo hecha por Phitip E ... B. Jourdaiit. Gráuan-Gulnncss, l. "Hacia una 
biogratia de Georg Canlor." Mathesis, Vol: VI, Número 1, febrero de 1990. ·.:. ·. 
140 Hardy, G. H.A CoUrse o/Pure Alathem'11lc.r, C~mbÍidgc ~niv~rsity Prcss, (Primera edición, 1908) 



unidad de medida, y asociar a cada punto su distancia a 1.1 en términos de .esa 

unidad. SI la distancia no es racional, se asociará a ese punto, llamémosle x, 

una sucesión de· raclonaiés correspondiente ·a una .si.Jce.slón de punios cuyo 

límite es X. La
1 

correspond~ncla inversa es ~ara Cant6r Ün axiomá: Introduce 

también en ~sÍe articuló ~í co~cept6 dé conÍunfo d~rivado 'd~ p~ntoi (o de 

magnitud~" ge6niétriéa~). Dad;u~'co~J~nto'P conte1hid
1

o'e~·~n l~te~alo,•un 

:~:Eti~:~~)~~~~:~~4~~i&;~~~Jti°~~. 
definamos P" éorii'o (P')\ y 'así~'u¿~sivamente. Esto le 'silva' a Cantor para 

formul
1

ar rriás :·¡;r;J~;ri~~!é!1~ ,~;d~1~d~
1

d .. ·~~·~ '.~á ha1i~dci ~ele' las se~es 

trig6~:::t::~ .breve~ehte la co~st~u~dó>~~.de,kl~.~2\:,.•.continuo .que 

es práctlcame~te ·~qulv~l~~té.' E~ .• cb_nnnÜ/iy ~nd· l~tirinaÍ .NimM'rsw-, 
Dedeklnd revela que en .1858 .dándo ún curso dé cálc~I() dlferéri~lal sinUó una 

viva Insatisfacción por iáfalta de 1.mfundamento cienUfico para 1a'aiitmélica, 

pues muchas propledad~s d
1

~Í c6nt1nuo básli:as para el ¿nállsk i_~~rÍ!~:que 
probarse recurriendo a una' intulciÓri geométrica. su Intención era fa de dar 

una definición puramente.abstracta y aritmética de los números ·r~al~~ y da ·,a 

continuidad que permllierá uri' desarrollo estrictamente anailtlco y riguro;o del 

cálculo. Para 0116 parte de la.s propiedades de Jos números racfo~al~s por las 

que constituyen iin campo densamente ordenado. Después los, compara'con 

el conjunto de 16s puntos de una recta (al que denotaremos ~or 'L'),, que 

posee una e~tn:;~tura análoga. Sin embargo, el conocido ~je~pl~ de la 

lnconmensu.rabllldad 'de la. diagonal de un cuadrado c6n s~Jado, lo hace 

remarcarunapec~liarldadde'e¡ste conjunto que el d;,Íos raciri~álesrio posee, 

y que para é1 ~gnsiltuye propia~ente la continuidad: da~a ~íia 'partición 

arbitraria de ,l eíi~
1

os ~onj~ntos}Y B enei'que~ada"elérílerító :de A ;;:;i,iiiíor 

que cualqul~rade 8,hayun pÚnto f sói~ unoque'produce. estadlvisión. Se 

trata de un atributci ·qu~ rlirri'ía'p~rt~ ~/huesir¿'1Jea2fntuitlva 'ci~ ~~a ;~eta: "A 

esto yo puedo dei:irqÜ~ e~tciy ~o~téntb ~¡ (:i;cia Ü~o ~ncu~ntr~ el ·~ri~ciplo .de 

arriba tan obvio y tan e~ alriion'í~'con sÜs pr6'p1¿;ide~s déun~Hn~a;~u~s yo , ·.: .. >< :· - ~_.:;.-:· '.''<· - -,_: -<·· ' 
141 Ver Dcdckind, R&sa.Y.~ on the rlieory ofNu;11bers, D~vcr, NCw York, 1963 
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sería completamente incapaz de aducir una prueba de su corr.ecció.n, ni nadie 
podría. La asunción de esta propiedad de la linea es: nada m~s que un 
axioma, por el cual nosotros ~ncontramos [find] continúiilad en j~ ffnéa. "142 En 
este sentido el. cam~o d; ' .. /os . ra~iona/e~ : debe ser : ~~ndid~ por · 'ª 
introduc~ión'cie~uevos'llúmeros con· .. ícis•·que'íntegren·. un .·~uérpo. continuo. 
Oedekind defÍne./o; ~úm~5oi' f~~clon~Íes'~o~b'ei ';;~nju~to d~ f~:~ c~rtes (A,B) 
de .números raclonáies eñ que /os eleme~focleA :son rnencire~ ~ue.Jos de B, 
no prod~ci~;s ~ó~ ni~gÚn;r~6i6n~2p~·: ej~mp1ci/51 ·;i• ~~ ~n ~~tuiaí, ~kro no un 

,. ··~· - .. · ' .. ,;;: " 

cuadrad~ •. sean /os' e/ementós'deA todos 'aqÚe/losracl,ona/~s cuyo 5uadrado 
es ,;,e~or ~u~·.i~; y ~e~ ; á ~j'; ¿~;;;¡;,~in~h\b d~ \,;; 'oééi~kl~d ~.- p'rúeba 

/ngeniosamenté ~ue estecort~ nó ~~táprciducldo ~¿r nl~.gún númeio ·rac/.ona/ _ 
.Y a9re9~ qu~ eri eso~ª ~te¡i;a ¡~·1ncómp1atúci .~ ~~~~nt1n~Yci~ci ciel ¿º~Junto 
·de .iós númer~s 'raciona/es/ Más. adela,nt~ d_efine la relación de orden para las 
cortaciu~~s Y'.éia'tu11/é1e~il1</.[dei éóll1ó • iluaciel1,d~tinifs~ )as oper~c1ones 
aritméticas paia las ÚÍlismas'.' Además demuéstra de: un rnodo., puramente 
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-" ·. ·-·" - - -. ~-. - - ··-- ,_. ·\· - ·-
analítico. que• /os nci'rnerós rea/es; así . lntrodúcidós'; cumplen_. algunas·.• las • 
prop/edadese/ement~/es'que-iié requ/eren¡>ara:qu_é su definición -puéd~ ser 
consideráCia como aciecuaci~JEl1 • li.aiticu1.ar 'ª ~ontin~idact: ~da' corta en• el . 
nuevo conjunto ~sproduc/d¿ p'~r un e/err;é~Í~ del mismo. • > .. . . , . 

D~dekindcl~'~n p'aso,a'cié1ante\in/a t~réa''cleuber~iaI ;nális1s cie toda 

~n~~~~~e~t:~.:~~ ij~~ifüÁ~tjéJ1:: s1~:e7ig:~~i~¡~ ~:é;: ':eddo~;~ri~.· 
como. una disciplina 11ldepend/entémentec:ie. toda Intuición espacia!··· 

Uná vez cónstatada /a s/mi/arldad _de .,las construcc/onés d". Cantor· y 
Oedekind ;del·._ c~n)Ünto .. de /o~·. númeÍ-o~reaié~/\VofvamCÍs a .. nÚestra 
esquemáÍÍca e~posfc/ón d~ la gén~s·/;der!'.l t~~rfa de¡;~ riú;ri~ro~ t;~l1stin1tos. 

El resultado obtenido ~or Cant~r,en;,,1 ~7~, al)1ué ya .hl_clm§s i?iención; /o 
condujo del estudio -de la r~p~~se~taclón \.ci~·.:·funcicín~s':por}serÍes 
trigonométricas, al de /os conjuntcis de puntds. É:ri partí~ú1~~;l:i1~ñd:~,9~ieni~. 
habla demostrado que e/ co~junto d~ ~ÚÍneros cié un i~Íeri.ia10 r~a/ (a'.i>í'nó s~ 
deja representar como una ~eri~n~Ín~r~b/~ a~;:ai. ª~~ .. ; ·;:~ 1{~eb'a es 
interesante. Parte de supone(qÚe. todos·1os·éiemer1tos de (~,b).se hallan 

'" lbid, p. 12 



incluidos en la lista a1, a2, a3 ...... Tomemos de ésta los dos primeros números 

A 1 y r..1 que 'pertenecen al intervalo (a,b); luego, los dos primeros términos 

comprendidos ~n (A1 ,rij}; y asi süceslvamente se construyen dos sUceslones 

creciente Gna y de¿recie~te•la otra, A1'. A2, Á3, ... B1; B2, B3,; .. en que .cada 

término d~ ia prim~ra e~· menor;que cua19~ierad~ la ~egu~da; Ah~ra bien la 

suposición de. qúe ·e1proées{tei1iilnara anies'.(siii'qJei'se'~onstitUyeran dos 

co.nJuntbs bfi~i\ª,~><~~1.;~{m~·1~ ci~: q~e·· ,~~ lin¡'.tei'.~\§ dfe.s~~'.s.uc~sl?nes 
fuesen disUnto~; es :c?~t~ario' a I~ ~ipótesl~ dad~. P?r tanto A (=B) esun punto 

t~.i~~;ttr1~0!:~~t~c:~cizu!Íl~:~~~~~ls i~:~i~Wf:~tJí¿1ª¡~/~~~:s0 · 1:: 

inte~~~~~7 ;,·· c::n,icir .. prue~ba ;que·~·~' ~~hJ~nto .. d:. ñ~;~~b: :aig~bfaicos si .• se 

~f lf l~I~~Sf l~\I~~ 
resultados los'quelo 1ievan a f?rmular unaprimeiá v~rsióh d~la hipótesis del 

::~Jt~:~:s~~~n~i:~:c;Jiij~~3 ~~~ i6i'a~.~~tr~~1;Íen 'ci~s'pot~hcia~ p~;ª los 

En una serte de'. memciriás pubiicadas hacia fi~aies de.la década de los 

setentas y;co~lerÍ~os~~ i~(~lg~)ery\~; c~rit6[. é~~u~Ú~ 5Js i~vestiga~lone~ 
sobre la topologla de Jos c()llJunió~ de puntos. par~ lo'que importa·ª· nuestro 

:::1s~1tl~]~1~~;~¡1:~~~~-~~~ 
conjunto finito (n Ún ~Úmero natura1j/p••1, i;;p~ si rí>O, p~ro ~· no es sÍempre. 

subconjunto de P (p~r ~l~mpl~, ;¡ P={1, 11Z, 114'. 1ía,: .. }, P;=(Ó}). A la segunda 

categoría pertenecen lo; ¿onÍunto;, para Jos cuales no hay una ~ nat~raÍ tal 

que ""es finito. Deci~.º~ ad~más que P es :denso en .cualquier parte' del 

1"'
1 Ver Alvarez, Op. Cit. 
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Intervalo (a,b), si P~(a,b) y toda vecindad de cualquier pUnto de (a,b) contiene 

elementos de P. En ese easa', P'=(a,b), y P es de la segunda categoría: 

Cantor. utiliza.· el·~ simbolo · p• para . denotar a la' í~terseccíón . de todos ·las 

derivados de P (ya qÚe P"'2dP"'1.· y pa'r tanta' Pm=nP" si n<m), lo que le 

permite formar ta ~~ri~ 
P' 1 .P''. P111

1 ... P", ... 

P",(P'.")',P"'2 

P'", P'.,.', ... 

(Pj", ... 

. La Introducción· de los· slmti,atos de.1. Infinito ._aparece· entonces como una 

necesidad · t.eóriCá 'de• coloéa~ íl)dléés a.ta recurslón de un proceso que 

trasciende lo~ timit~sdelanumerac1Ónordínaría 1':'.Asu vez, l'.I concepto de 

una de~vación Infinita q~~Ci~'c~ni~tet~me~Í~ jÚ;miciició Jar t~s ié~ult~dos qu~ 
Cantor rnf.s ~del.ante dernuef Íra y que van dirigidos~ la ~rácteli~ación. de tos 

f;f ~;~irl~i~~~~ili~X~ 
. '.,i'..'.•~-·:,-." -- . 

. La. utmzaé:íón.de•estas )símbótós')deÚlnfÍnlta' ~onduJo •a C~ntor •.ª· 'ª 

~~n~;p;:t;-~;,;;t~f i{~~X~~~1Ii~~¿jj~~s1!~~:~1!~itJ~;efI~ni~~s~ 
teoría bien fundal!1entada:.de los mismo~, en que;se,_legltímara su pretensión 

de existencia ~amó ~lÍMé~s:~.Esp~clatment~ et'artlcüto'."Gnindtagen elner 

~~~~:~~i¡~~1~~&1fS~ª·· 
vencer la résisÍenciá d~ I~ t~~·di~lÓn en ia'~~al fÜe '~dúcadÓ. •• 

.... \:'::. .• ·:·::.::. . <-~:'.::·. "• ::·:·:::;~~ '."-
-"-'I-b1-.d-. -----.••. -.-.-.-.-.-_-.· • . ".. · " , 
145 Cila~o por Philip Jourdain; e~ la Inlr~úcción arriba mencionada, p. 53. 



Su construcción de Jos números ordinales se basa en tres principios de 

genera~ión .. El prim~ro es, el que ~onslste en agre.gar ~~a ~.nld~d a Ün número 
precedente para formar el subsecuente. Con este principio se constituye la 

1 . : •· ·. ' '' : : !• : •'' .• ' .• :i.: ,;;, .,: : .·.. ':•• ' ' 
serie de Jos n~meros naturales 1, 2, 3,,., a partir de.la unlda,d. Enellacada 

"10 

:~:~1 :t:;;::~;:eJ~~º%~~@:;~'.;;~:gt~rá~1:~i~rAiri~1rr~e!:,:·• 
continuar la· serie: "si cualquier. sucesión 'definida .·da· números reales· enteros • 

1 ·.. . ' <:. '·:,. ' ·•. ·'' .' .. :>::· ·¡o:,;,,.··;·.: '·•·>. ·:.•:• ··.:•' ,' ,' 
existe, para la cual no hay may.or,.entonces un nueva: número:e_s creado por 

¡·,. ·· .. ·· . · · '··, : 1 ... :i:• .. ,:i"· '.'.·:•. ;::;:·;;:<.:-1i:.Y:·: ... ., · · 
este segundo.principio de generación el cual,es.·pensado'coma·ef limite de 

aquellos 1númer6s, es deci;, e~ d~fi~ld~ ~~mo 'é1 sig~ié~t~ n~rrier6 má~ gr~~de 
.. que todor ellos."

146 
El núm~ro r~suii~nl~;~~ Ii}~ii~~:~fa cJ~~2~teprin~i~1oa la 

serie 1,2,. 3, ... es tradiclonal~ente d~notad() con Ja: letra · . .,'· . Después 

obt~nem6s .con e1 primer principi~ ,~ serta·.,+1to1h "'~3.:?N ,¡~~amos "'2 ª' • 

:~::: :: t::::,ª;i~i:::n~a~::~::· ,:~+n1i\~:r!~"~t~i0a.,l1'~"TDÍi~:7: 
1 . ' '.·. · ... ' ·.,.:,";:.·, :,3•.:.: .... ,:·;•,···•.,' -: .. : .: 

naturales) en su orden natural.'Y asl sucesivamente: El. teree/ pririclplci de 
1 ' ' ' : " ... _. ·:: ·!•·'·" ••:": ·::•;•: ··::• '' '"· :: ' 

generaclór posibilita .'ª divis. Ión d.e. los ~u.111. ef~}e.~ .• ~ .. ~¡ º .. ''.b··· t~ ... n· ... !~ºs. ,·e·n· d. iv ... ersa··. s 
categorial Establece que todos los ordinales·. transfinltos :·que· forman una 

serie con Ja misma p~tencla pertenecen a Já misma 'é:ia~~. Lo Íl~~t~arenios ca~ 
. 1 ' . ' •·: .• : ... :;;.<.>·· "" . ' 

una de sus aplicaciones. Se llaman nú.meros d.e la, primera clase a l,os de Ja 

serie 1, 2,¡ 3, ... Los de Ja s~gu~da son .ªq~e1io~ f()~~~.~cis Ú~~ir d~., con 
ayuda de los dos primeros principios, slemi:ire y cuando repre~enten órdenes 

posibles de conjuntos· bien ordenados . de la p;l~er~ pbtenci~. Asl m+1 
1 ' . ' '. ...• ···: ... ; .· ·. ·.·. ' 

expresa el rrden d~I c~n¡unt.~ {2~3 .. 4,.,.,1}; m2 e.I de {1, 3, 5, ... 2, 4, 6, ... } y ro el 

de {1/2, 2J3/2, ... 1/4, 2/4, 3/4,.:: 1/5, 2150: .. } todos de Ja primera potencia. 

Raspe 
1 
t~ .. ª,J~_cr.e~~ión __ Cl,e e,stos.números que suscitaron inmediatamente 

muchas .criticas adversas, Cantor algunas vez escribió: "La matemática es, en 
1' . : · :•·.:e·." · 

su desarrollo; .completamente libre, y sólo está sujeta a la condición auto-

evidente dJ que s~~ ·~oncepé:lanes estén libres de contradicción en si mismas 

y estén en )elaciones fijas, ·dispuestas por las definiciones, con concepciones 
1 :, ·. 

146 Citado en f?au~n, J. W. Georg Canlor: His Alalhemnt/cs and Philosophy oflhe lnjinlte, Harvard 

uo~;··~r··"· 



probadas y previamente formadas,"'" (p. 68). Agrega que la ciencia no debe. 

temer de e.stalibertad dE!I pensamiento; porque las condiciones en c¡ue puede 

ser ejer~Íi~da ~dejan µ;;co lugar . a '~ arbltr~riedad, y que además. cada 

concepc¡Ó,{ ~~te~<Ítk:a••tlen~·qlÍe •• ser éorregldá/.si·.~esÚUa inconveniente o 

poco. Útil. Dej~~d~A Ía~o¡as d~mpliCada~.ldea~.de C~ntcÍr respect~a la 

. naturaie~~de í~'ina'i;mát1ca; rii1smf .qu~ variar~ií en.distintos.periodos de su 

f~l{fliitl~il~ 
.hipótesis del co~tinuo.•Esta aflima•-~uEiJa¡lc)_tE!Íl_cia· dél continuo)lneal es la 

misma queJa de IÓs ordlnal!s de la segunda cláse>AI réspécto rnenciOnemos 

simplerrtente dcfs' d~_ I~~ ~~s~lt~do~ má~ einl~~ntes cie C~~tor. Uno e~ su 

caracterización .·· dE! I~ . c~ntinúldad: .•"Todo~ .: 105: ' continuos :de puntos 

geométrÍé:od'6~rio1icio~)o~ bds~tr~~ están, co_Fno e~ fiÍ.~il ver, c~~eciados; y 

creo ahora qúe rec.onozco ~n e~o~ closp(eciicad~s.:pe~~cto' y ·conectádo' las 
caracteri;ti~s. neb~i~~as. /suflcl~nÍ~s d~li~ ¿~nti~uo d~· ~·u~Ío~"···. dantor 

~:::eªs~: :,:~~;:~;t f~~~~¡¡qs~,f ft1rr~c~~Z~t:d~;~~ép~~ªtti~r~:~~;~ 
un mÍme~o finito depuntos ;,·, t,, í,, .. ; 1 d~ Ptales~~e-1~~ dlst~il'cia-it,; t,t,; 

~§f iitlilll~~,,~1 
comentaremos :·áhaí¿'dO~;~·eJ~meAtb;-:d-;i la teOiia'··ca·~t.6nailá qü0 · túeron 

'.:·: .·::i~·-.<,,< .. ,:.<:r··-· . .:-Li.-.. ·¡:-.L:,,''.:.~!c~·:::·<~·.'.:·.<·,_,· .. ,~<::.,; '--·· :.:.::-·- .. -.··:- :-
blancos de. la. critica .. de>Wiltgensteln.: la:. relación,. de· desigualdad entre 

conJuníos 1ntin1t6~; Ye1 ~r9ument~ i11a9dna1. La 1iítíodüci::ión de ~· a través de 

•-. .. . ·::,· /' ;, - :: .,_ ' 

l·P Cilado en Ja infroducCióri ~e Ph.'!ourdaiO ji. 67"'68, 
1" lbid. p. 72. . . ' . . . 
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la noción de límite tiene un elemento de arbitrariedad señalado por el propio 
Cantor cuando en una carta (de 1BB6) explicó que el concepto de limite en el 
caso de sucesiones cre~lente~ 'de núm•ero finitós · 11.,llle. clo; ~racterist/cas 
fundamenta/es: es el térmÍno'é a(~ue i/cis' ~l~m~nt;s d~ 'ª sucesión. ~e 
aproximan, y es un· número •mayor que to~Ós e/'os::.;,Ah~ra ;¡.yo deseo 
extender el concepto d~ 1r;nite ta'rllbíé~ a iíÍnite's tr~~~n~Yíos, i~ segÚnd~ de las 

éie: ~Jdiria1esi'irítiociu1ci\operaciolles Y 

relaclcines ·de{ d?sig~~!dad?entre ~ÓnJuntós·/~rbitrarios :·que apiicádas a 
conjuntos .finltcis .coinciden •. con• lás;; cirdina.ñás .. Por.· efemplo, .. la , .conocida 

_, . . . . ··v<. '· , . , . . ,. - ~ ~._, ·- -· -· - . 

definición 'dados dos ·conjuntos A'y s/'~1·existe una re/ac/ó~'biunlvoca entre 
un subcoriJ~~i~ d~ Ay iocici 8; ¡;~'ril'nci'a la í~~~rsa': '~ p~t~~~I~ dé a'es m~nor 
que ia. ci~ Á·. c()~cue~d~'co~ riu~stra ¡ciaa ~~ desi~Ga1dad en ~' riúmero •de 

elementos de dos cJas~s fi~Í;~~'. €~ ~uf par~~ª 'cles~i~~d~rse:ia l~agen del. 
infinito coma u·~ª m~g,;i;;¡d mJ9 !ltañde:\: ·· .. : • . • ·:.. . .. ·.··.··.. .·· 

El. célebre,~rg~m;nÍ;1di~gbnai'~p~réc1Ó en u~~ breve a'rtrcu/o qu'é Cantor 

:::~:%.qs~~tt~~~Jt~2iif ~E~:E~l:,:· 
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una generalización qúe muestra é:¡úe d~do cualquier conJú'nto, hay 'otro de 

~:~::c:~::~ds%~~~~i1~n~1rs~~~tt~~rn~~~~f ~~~~s~~:~~:t:º; -·-
dos distintoscar~ct~iés;,y ¡i'.•k~ d~cir.fs~~ E,;{()(1,x',x3,:ql~:a ó x'=p} y 

supong~mé:>sque ~s posibl;; éscrÍbir sus ~lem~~tos. ~n una serie de la forma 

'"!bid. p. 78. 
150 Ibid. p.77. 

E1,;(e11.e12""13,e14; ... ) 



E2=(e21.é22,e23,e24 .... ) 

E3=(e31.e32,e33,e34, .. ) 

E4=(e41.e42,e4j,e44 ... ) 

Cantor toma . ahora la se~e definida po~ bi':CI si e¡¡=J3 y bi=J3 si ei1=11. 

Evidentemente B;;,(b1, b;,. b:/.,. )e~ tt~·elemento de M no lri~Juldo en la. lista· 

anterior, puesb¡ esdistinto'de eijparacada 1 y'. portantob difierede todo E. 

Eso demuesira:qJ~1atéita1\ci~ci d~Jo~;.~le,;,enio'sde M no puede'~8n~r~e en 

ss~~iWfi{~;ff ~~~r~Iª 
Nos hemos d~ienld~ un pó~ó en'·esta exp_o~)~iórí ·éfe lá ·.génesis del 

'paraíso· canforia~o'porque ~s u.n ejempl()'páradigmáticp,:de cómo·· la' 

matemática extlénd~ sus ~once~tiis, en este .;,;s~-~I d·~·:núm~ro\ con la 

creación de sistemas. i..~ qll~ o.b;~~aT'6s ~~uf ~s q~~-r~j{u~v~ tebrÍa ~Urge · 
en el seno de la anterior,'cor!i~. ~n~.e~ige~éla Jnierna d~~¡nayor desa'irollo.·. 

Algo semejante puede d~cirse de la inlr9duc6ión ele io~ núm.eros' irrac!oriaies, 

Más adelante aparece la necesidad de fundamentar ra''núeva teoría; lo qÜe a 

su vez requiere que ésta se transf¿rme'p~r~ ;all~f~c~~ ci~~os·;~q~¡siio;, sin· 

Jos cuales Ja comunidad malemátiea nci la· enciu'entra cieiJC>do'satlsfactoria. 

Muchas veces esos requisÍtos está~ sustentado~.· sUgerldoS o; por 1.0 m~nos, 
vinculados con cuestiones. filosóficas:.· P~r. ~je~pi~; ei" fÍ~i¡¡;n,cí;EreÍ~~lo~~do 
muy estrechamente con el concepto de caículabllidad;· e's'un' értíerio:•de 

'·.· ,,,-_'·,.. ·,..·,':'.- . ,'.,-; :-;.:- ·-.-· ......... . 
corrección de pruebas que, qué. aúnque';' conectado. con . uíía .·cuestión. 

epistemológica, recoge un aspecto d~I ;~nurciim~hd~··,~~ h;'~te!ri~ué~s. 'i:~t(J 
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• •• - - < ~ ~~ • '· ... ' " .; , , 

nos lleva a advertir otro punto de contaciéí,ent~e filosoflaY'ínat~Oi'átlcas, que ' · 

trataremos con mayor detenimiento ~n eÍ ~;Óxl;;;o ~~~lt.~la:· · .. . 

La Critica de Wittgenstein 

Analicemos ahora más especfficamente alg.unos de Jos comentarios ~e 

Wittgenstein en estos temas. ComerÍza.reinos ·< c~'n 'la construcción 



dedekineana de los Irracionales. Bouveresse ha escrito, muy acertadamente, 

que las observaciones de Wittgenstein a este respecto, algunas de las cuales 

se aproxima~ á una vlsiÓn n~nmativa o revislonl~ta; P.ueden E!xpliearse por su 

intento de eliminar toda.Interpretación extenslonal.de.las matemáticas;· para 

privilegiar una vlsÍón Intensional de las mismas 151
: En ere~io, ~e trat~ ét~ 

anular la Idea de un conjunto que está allf de antem~no,· lndepe~die~temente 
de ri~alquier~ d~ ~~~st;os Intentos de caracterizarlo·º conocerlo: PÓr ejei{iplo, 

Ded~kind ~n al~tln pasaje parece sugerir la Imagen de Úna re'cta ~o~i/ una 

totalidad cié pullt(Js para cuyo estudio aparentemente no'' b~st~~ · ,(J~ ntlmeros 

rac1(Jf1a1é~152 ; Esta representación puede suscitar u~a ici'ea r;i(Jsófi6a ele las 

mate~áti~s de corte platónico. Conviene que repasemos ·~quí C:Járe;s son las 

objeciones que Wittgenstein levanta contra el platonismo. · · 

El término "platonismo' podemos enlenderlo de por .fo menos dos 

mane;asdlferentes. La más compleja sería la S~
0

gerida p~r Kr~lser153 :. e; la 

posición que defiende la existencia de una ~iérta objetividad e~ matemáti~~. 
O más bien, q

0

Úe. e~tablece una distinción entre i~~ CCl~dido~e~ de verd~d efe 

un enunclado;y las' de. suverificadón/Aigoh~mos.dichcl'sobre ·~sta postura, 

pero ~Ígó:'inú~e ~~~¡i~~iíde';~ cl"é'10\i'ué'~íguii\oir~ fo;,;;~ d~ ~f;;t(JrÍl;mo. 
sosti~ne q~e la teoir~s ;;;¡¡¡~iiJ~Íi~s'trat~~ d~ objeto~· ~b~t~~ct~~ q~~ exl~ten . ' .. '~(· ~-,. . "' . . " ... " "' ' .. ·. . . . 

lndependi~nteniénte.,de;rá ~·e.nté ·.hum~'na:~:cuy~s .Piop'.edades .tiene que 

gi~1;11f ~f~¡~,~~ 
primeras páglna~'d~ las 1n~esií~a6í~he~Fi1osóiic~~::E;;·ª"~;se.1nvaiidan 1as 

div~rsas lmpiicaá1orí~~· c¡;:;6cii'"Cc;~d~~i~ió~'~;¡·~;;g~;¡;; ~:;~¿;¡~)~ ~ual ,;ras 

palabras ... •·nomll;a:~ ~tÍJ~i6s·::1~s oraéio~~s so~'.i::o~blna~lon~s de .esas 

-------·-.-.-·-·-·- .: .". .. .··· .. 
151 .VcrBOm·erc~scOp.cit . . :: , .:": .":, .·". :··.,:.. · ., ·, 
152 "1f .now; as. is.· our_ desire,· wc try to follow up arithnietically. ali ph.cn.omena iÍi straight linc, the 
domain of rntional nurnbcrs is insufficicnt ..... Dcdckind, Op. Cit. p. 9. 
'"Ver Wligh~ 1980, Cap. I, Sec. 1 · 
154 RFM, 1, 32. . . . . . 
1"RFM IV, 11 y RFM, V, 16. 



denominaclones-... Cada palabra tiene un significado. Es el objeto por el que 

está la· palabra"156
• Los argumentos que aur se . ostentan• no . desca.rtan la 

existencia cie nombres, ni de proposlcibnes descripti~as en el Iengu~je, sino 

que hacen ~er a éste com~ un Órgano ccinstituidÓ de mÚÍtipies piezas con 
e ·>-· • ·.·•, "' '• • • •' \•-" •",' '".·,,. ''' 

muy diversá.sifuncionés: De que. la: expresión' ei\"Sr. X' no• tenga. por 

significado aun lndividJo'p~rtic~iar, ~() se"~Ígu~ que no ~xi;ta una~perso~a 

~?]~-~~~{~Ji{~i~~l!:.4~ 
::~e~!~r~;fü';~~l~·tt~i(~~f ,~~:~:~~~~~1~n~it~~:~f 1;en~:~!:~~:: 
muestra é:ómci ~~·qJe ~¡~~ig~iÍl~d~ Cl~Ü~~'ºprÓ~Ó~iclÓ~ ~~jé d"~do ·por sll. 

gramática, la que a ~u v~z s~'ésdarece,a través de las.pr~guritas'por el uso 

~~39lEi¡~!f~~iJ~~~~~g. 
transgrediendo las. ~egla~ de uso de'.iOs térmiros; ai gradode qúe la cuestión 

ff~~~~f~~~~~i~jJi~f.~:~~· 
carácter de verdades neces'a~~~'.' 
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Para las proposicl~rill~ del Jen~L~)~ ~oÍicti~no t~~~riio~; ~n efecto, que el 

sentido se halla. Ugado aÍa~ roFITI'~s"de~~~,fl~dón· posible. i:r mate~áticas, 
en cambio, el ~o~~·cj~ ~~rificar'.un enu~c~d~·~;a;~~é?J~ ~u ~~~b~.-p~ro 
si tenemos ésta .hemos ya de~idldorespecto a su· verdad. ·Parece: no · 

obstante, segulrs~. dé ello, que WiÍtge~~tein •· defle!Jde un. c~n~iructl~ismo 
radical, mayor ~ú~' que'1e de iÓs int~i~i~ni~t~s. '¿.No ~~sli,~né ~~sci que sólo 

existen y están plenamente ·éfeterminados los entes matemáticos quEl"pueden 

"
6 Phl, l. 



efectivamente construirse? De sus observaciones aparentemente puede 

concluirse que sólo: deberíamos hablar del conjunto .de los .·números reales 

como constliuido por; los .. números ~aclonales, alg~braléos, y algunos 

trascendentes. Esa impresló~ ;s~rge; por eje~plo, de sus criticas a•I continuo 

intu1c1on1sta:. según esta co~ente, 1ds n~~er~s r;~1es, '~~dós . por una 

::::::~;,1~~~:~~~~¡~:~ff,::~~1:s\i~::~;~[:J:f~;f ~c1~rf;{:ltmcie;¡: 
lógiea clá~lca ·~~ 't6t~lid;d~s 'innriii~~; ;¿~. pr~cis~;n'~~;~~~ri. pa~adÍg~a. de lo 

;;~;f~ff~~t~~jjji~~~~~~=:: 
·"-· ·:: .;·'·"" ,-~-" r-1;·" " -

águila,·. ¡a lZquierda; s¡ e~:s?I.• Dado, qué est~ prodÚce una suce~.ión, nunca. 

compl~ta/ d~. l~t~rvaÍos anldad?s.~ al. fln;(obt~~~rrfiñbs un ~Úirier~ ¡.~~l.· Pero 

esto supone ' que ún :ente • inaié,~áil~~ pu.ede • cletermi~~rse con un 

experimenfo, . y no.·· por. un'cálculo.'•Para'Witig'ensteln· e.sfo •es Imposible; .. el 

número o el en~nciacilJ'm~t~máffco.s'óio sori 1~· p~rte'.fin~I ~ ind\~oc~ble, d~un 
cálculo, eLuno, y d~:~~n~:}~~ti~, 'eÍ ofrói C~dá cual recib¡;·s~ s~~tÍd~ del 

camino que a hasta él co.ndué:e~ · Slrí !'mbarg~/como hemos observado en 

múltiples ocasiones sigule~do •a •Shan~~r,' ~i fiesgo dé malinterpretación surge 

aqul si tomamos las Cosas en ull sentido epistemológico y no gramatical. 

Pues si pensamos que Wittge~~eln está defendiendo ~na mátemáti~ en la 

que las pruebas y . la cónstrúcclón :de :·entidades ·está' supeditada :;i los 

alcances eplstémlcos ~ p~ido1Ó9í6os'Cie1 s~r hu~ano, seria i~posible evitar 

muchas conclusiones.revlklonlstas Y°~ue l~s observa¿iones de Wittgenstein 

se transformaran ·en tesi~ irnosÓri~i mLly graves. La· ~xpanslón decimal 

Infinita es el número y ño uri~ de~icrtp~iÓn illciiiecia para llegar ~I mismo, como . 
' •.r. "' • - - "• - •- ._=-~-~-·,_'-; __ •--; •- - -

si la extensión diera aigO~é¡ue~ la·. iliíensl.ón .ié,. esfuerza. lnlltUmente. por 

alcanzar. Tanto sis~ no~ da)~ s~ce¿ión 1, '4, ~. 1.¡: is, .. ¿Jmó si tenemos la 

fórmula y=x2 se t;ita el~ u~a ley q~e determina o ,;,á~ bien ~~nstituye la seri~ 
misma. Es d~ci~/Í,\tittgensteln argumenta en favor de IJ~a l~terf,r~taéión 
lntenslonal incluso.efe lo que en matemáticas seUama extensión, derivándola 

de sus conslderácione; sobre las reglas y el lenguaje: "E~ ~se test de la 
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ecuación se efectúa algo que tiene que ver con ciertas extensiones. Pero no 

como si se .tratara ahí de un.a extensión que fuera equivalente .de algún modo 

a la ecuación misma. Se alude simplemente a ciertas extensiones. ~No es la 

extensión lo q~e : propiameniJ se dJscrÍbe ahí 'fauté de míeux', 

íntenslonalmenie; si~·() qu'e es .1~ lnt~nsíón .10. que se deiC:~ibe,:o representa

mediante det~rminad~i ekt~nsi¿~es que ie pr~ducfna4ury;~Ílá a partiÍde. 

ena'."15
' Ya he~~~vÍst~I~ ¡i~miclós~ á;,;bigüed~d de, 1a·~~~rE;síÓn. ;lo_i ~~sos 

vienen determinados por la fórmula; (que sÚ~ciÍa '1a imagen de'' algo ya dado 

reare~51~:fi:~::~1fü:·· ~tfü§st:ru:1::jta~~~ªs~1: tl~~ióciZ{'~:c::er:: •·. 

completamente lrregulaÍ? ¿/.. eso'se refieren su!ié:r1ti~s a Dedekind/y a los . . - ' . '., .. ::_· .. ' ,,,, . ·~-"·' ·-·----- ----- - - - , - -·------, . '" . ' 

intuiclonistas?. Analicemos este punto con detenimiento ... · ¡',,, ·.· . . .. 

Di~e WíÍt~E!ñ~tel~:·,;¡~ ci~~~~¡i~ciÓn de1.ieor~ii1a·'deDe~ekíncÍ traliaja.C:on 

una imagen que 7iío puede iustificarlo, que ha cie se~ pÍime;éi jÜstmcada por 

él"158 (RFM 240) ."Es por la \ombínación' del 'cálcuÍo y d~ la cioristrucclón' 

como se· adq'ulere ra lcl~a ·de·. que habrla que omitir un pu~to ·de la recta· a 

saber P 

.kt. 
· O.. 1 .. P 2 

si no se admite '2 como. una medida de Ja distancia de O. 'Pues si realmente 

yo construyer~ cori. ~xaditud el clrc:uro, habría de cortar fa recta 'entre' sus 

puntos .. '. La expresión :·11nea rect~ a laque falla unpunto' es una Imagen 

tremendamenie c~'níusa:Í.a fisu~a abierta en!Íe ilustración y ~plfcaclón"15• 
' • ' • •-.._:· -~- • ~ ,. ,. - - .· - . --'--· -'---o.co·~.,.,-·-

En esfos .. dósi pasajes 'se~ hallari''cónterildas"mí7c"hos. 'erementós, que 

conviene desglosar:'' Por. una' parte,. parece/~evelarse. una crltiea' contra la 

justificación a!iavé;d~uri~ iÍustración'~eométrica.de r~c~nst;u~ció~ cielos 

reales por cortaduras. Habrla '~implemente que decir 'que Ded~ki~d estaba 

"'RFM V 39 
158 RFM: v: 33: 
"

9 RFM, V. 37, 



perfectamente consciente de que el dibujo de la recta sólo era una ilustración 

con ventajas ped~góglcas 'evidentes, pues su intención era precisamente 

ofrecer una fund~~énia~ión rigurosam~nte analítica o 'aritmética' de la teoría 

de números reá1e'S1'0 • c~<ind~Vvittgen~teln Insiste en que, por el contrario, se 

trata no ' de ~ná-Íust1ii6a~íó%. ~liio d~ una aplicación del análisis a la 

geometrla, p~rec~'~ugerlr+~ I~ '¿~n~epción de la recta también ha estado 

moldead~ porel d~sarr~llo!d~,l~s'ot;as ram,as ~e las in~temÍíticas,' lo que 

podría ~er cierto; ;¡¡;¡~'~'es de~~b;~c~~~cldo que esa intuición de la recta, y 

de sus rel~cl~nes'con l~s m~gnit~des'~~n;éÍiC:Ss,'.era yafamlllar,en la Grecia 

clásica. En tod~ ca's~. el'párr~fo r~~alta el ~rácÍ~r arbltr~nb' de la gr~mátida 
mediante la expre~IÓn ,'si néí se'admii~,·2 ~g~o·· una ine~lda.~.· y la Ímagen 

. ,• . -· . -. · .. ·~'-" ' ' '. --. . ': ' .. •"'··· _-,-. ._. ··- . ,; -'. '·· ~· '-· .· ·. ,,' '·. . . ' . 
extensíonál lmplicÍta en la fórmula 'Pues ·5¡: realmente. yo construye'ra con 

exactitud ~1 c1rC:u1i/' 

Para Wlttgen~teirí nlngú~ ~lsi~~a ~ate~~tlc~ ~u~cfe e;tar 1ricompl~to 1•
1

, 
•• ' ,•,.·. 0',"C ,..,. 'J''' •,, ,h• '•,·.,,, ,., , ,, , , 

comotampoco io puede estar,el ié'riguaje o un juego/pero la incompletud .de.1 

conjunto.· de los mime~os racionales es Uria ·. 1iiop1é-élac( rñatemáucií biel1 
... - ····· . ·.,· .. ·.·. -· ··-· - . 

definida:. Asimismo aunque ef. c:limpci d: los ":úllie~os 'reaíes es-yn}iStema 

completo én la prá~ud m~Íe:i;ái1~~ h~J·6tr~\eritldo en el qÚe t~d~vra puede 
' ; . ·- . ·. '. . .... . . -. ··-- ·' . . ' .-_. . . . . .., ~ . ..;,-· ·' .. ' - ,. 

ser extendido para constituir IJn nu~vo sistemá: no .todó polinomio de grado .'n' 

tiene n rarces'ieal~~: 
Sin embargó; tiay que te~~r 'culdadóal inteipiet~r las 'óbse,rvaciones de 

:::~0::ttr1:·~t~~;rnl~m~i~!it~~~:f~~~f~e;~:·¡~¡é~~~~,~~~:~:~~:~ 
todos sUs punto~ .. lncÍ~~~~dient~iTl'~rited~qúe''1o¿~~nb~~~¿so Ji¿. Nb'e; ~I 
cálculo el que está en·j~~g~;-.~~i~~-¡~p:r~~'~ ·q~i~ lo ~'~d~~·::~~'.;-_, ?:-: 

-----------·- ... .. . .. ··•····. ;': ·.,•.•.··.· .. , .. 
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"ºVer Dcdckind, Op. Cit. p. l. . ' ·.'· ' · 
161 Por ejemplo, en WLC32-35, lecturc XI, ·compara, a,.pfOpósitO de completud, los juegos del 
lenguaje o lenguajes _·primitivos c.on _ una afitmética ciue ·sólo tuviera. cinco __ numerales. Se trata 
simplemente de otro juego, Pensarla como incompleta es confundir a las matemáticas con una ciencia 
natural · 



de otros; evidentemente irracionales, que constituyen además a la gran 

mayorla de . los reales. Una expansión. en que cada decimal sucesivo está 

determinado por ·~1 ·lanzamiento ;·de tina moneda, no es< Ún • ~llmero, dice 
, ., ., .. ,. ' ' . ·'· .-.- .. ,. 

Wittgenstein, pues no hay una regla para operar con·. él.. Néi podemos décir 

que hay Una fOrnla de ~Orrlp~r~rlo ~O~: Ío0

S r~~lon~l~s, ~I bl¡¡nºn.~ ~.liilble aún '~n 
su totalldad.·.E1'si9n'1ii~do.d~.un~lgn~·,,'ümértco~~tf€~d~ p~r~u~ ;eglas de 

~::;.a:~i:··:~é;;:11it~~Eqfat;;fJ:iT1~1~~~~~t~:~~~~t~}:-j¡?i:~:~~:~: 

::::::~~=~f :t.~~i~1t~~i~~~~\:~;::~ 
.números se constituyen. La gramátiea establece/recorciérrioslo 'úria vez más, 

qué proposiciones llenen sentido, y con' énécuáli.!s' 56~ la~'po~ibilid~des de 
-- -• ' - e•--- • .,--",. ;¡~:o~~. -• •- -- ""• • • "• -·•- •- •• •- • • 

las que cabe hablar. El lanzamien.to de una .. moneda.para. d~terIT!lnar una 

expansión decimal no nos da un número que qu'epa marieJár y comparar con 

otros o que nos sirva para calcula~, pero nos\JI~~ ciÓnd~ es posÍÍ:i1e erÍ~ontrar 
un número real, cuál es .la 'mulÚpÍlcicÍa~· dMs1sÍe111a qu~ é~¡~~}oi~~n. En 

este sentido, Wittgenstel~. se opo~drí~ los ~j~~pÍos l~t~ício~ist~·~ esgr¡;nldo~ 
para recusar 1a validez cie 1a 

0

1ey de1 lerée~~·.~~c1~ido~ sro8wér/ p'ar eJ~m~10, 
define el número pendular: de la slglíiallte'.manera. l.1ama ·:fu91úva•ta una 

propiedad de los núrrl~ro~ nat~raÍés tal Cl~e '.siempre .. ¿s. pk~íbl{ probar 

algorltmlcamente que· u'n núrTiero particúlaf ¡'i'1 t1e~e o rio, ~In que p'ueda :sin 

embargo- demostrarse I~ ~rciposición _JÓ,que af.írma laexlsten~l.a de llnnúmero 

que la tiene, o su negaélón (que para~,{ intuicionista,';qLÍivale á mos.trar que 
, . .. ,.; ..... · ' . . •, . ~ ' ·: ' ·.; . ··. ' 

P es contradictoria). Un ejem.plo es el siguiente: P. sé prédica" de ri; si ri és par, 

mayor que 2, y n~ es I~ su~a d~ dos pri~~~. EÍ nil,rTí~ro ·~;m~ci'de·P· es el 

menor natural. f.1 _. !3u~"'"saJi~faf7~:i:se_{pre,di~do.•:S¡¡~ denp111ina .. ·números 

superiores de. la propiedad P' los números mayÓres que B, y a los demás, 

inferiores. •El· .número ¡iendúlar binario á. gélleracio por la· propiedad p se 

define entonces asl: 

á=lim án donde an={(-1/2)n sin es un número inferior 

{(-1/2)B sin es un número superior 
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Tomando en cuenta los métodos de demostración intuiclonista, el número 
pendular no es ni Igual a cero, ni dif~rentede cero, ni positivo, ni no~posltivo, 

' ' • • ., > 

etc. Lo que Wittgenstein pondria aqul en cuestión és que realmente hayamos 
construid~ un.' núii'.ierci 6ori' ~I 'é¡~e •se )ustifiqÚe el empiéo. de una lógica 
dlfer~ntes ...• Ellt~ no r~qu~rirl~ •Jus~ifica~ió~ iaJguria. Pod~Íll~sCterÍer una 
matemátlc¿; di~iirita; t~i ·~~z ~6co úÍi1;~ero bón''I~· rili~ina ~~lld~z q~e ia é¡u~ se 
rige por l~lógic1.~1~si6a'.L~"vaud~z'd~ la,le~;cÍe1!terc~ro excluid?, ~o tiene. :: a:~ ~á~~f~:t~~'.~::::;;:;~:''':~: 

80 

muestra un número ,lfraéion~lqué sea diferente Ci.e todos'en el sl~Íemá, p~ro 
da un. s~~Íido·~· 1a'prcipó~i~ió~ nÍ;t~~<Ítica;C¡ué 'ci1c·~··c¡¿~}ar"9'taÍ'n~lll·~ro .es . •· 

difere.nte dé todos los cl~1 's1st~11Í~}c~;nt~r;dlc~·alg~i.:obr~·1á multipÚcidad d~I 
coricepto 'ríú,;;~;á '.°fea1 °dif~;.,~!~)~~•;t~db~•·.1~~ cÍ~ünÚi~t~nÍá'-'.'.162 ··, .. Ó;ras 
obsePiaclC>ries de wiítgenste,in en.torno ~ é~ta fo~a de prueba inventada por 

cantor, revela~-- uh; ·. í~~9~f: p~lgr,~_a'.~el~da.,Í~a~ ~~J1~LE:s~:la '~isrna 
demostración y, en generái, la teoríá cantoriarya !ª quedá sentido a iá id.ea .de 
que es l~p~;lbi~ e~u~~~r. p8r ~~mplo, u~ cÓnj~~to 1n'ri~it;"Jon;6 e1\1~ los 
números. reales'. Es en e'ite in~rco ;qúí!'s~ defiii~n :~rlt .. ;ios ~ara ~stablecer 
que 1a- potencia de.~" c:~~¡~iií~ es-ma%r º 1ií'uVqJ~''1a·c1~ ciir?, d1suntos de 

conjuntos e~ ~u~;tidn. En ello 'wittg~nst~ln ~dvirtlÓ g;ánd~~ ri~sgos 1 ',' , ~ues 
' . . - -·· ·;·· ' . 

1"RFM 11 29 
161 Shankc;, 19S7, p. 161-175. , :. 
164 RFM •. JI. SS: 11¿Hay que cvilar la palabra "infinito" en matemáticas? Si, al U donde parece conferir 
un significado al cálculo, en lugar de recibirlo de él primero." 



entonces el infinito aparece como una magnitud más grande. que la finita, en 
1 : . . 

el mismo sentido e1 qu.e un conjunto 5 elementos ,es ~~yor que uno de 3. No 

es que haya .una idea previa de relación entre magnitudes que .el argumento 

diagonal tome paral mostrar que un conjunto. fnfi~lto e~,;~ª:'.ºr que otro, sino 

que Ja prueba Introduce una nueva idea de .una relación- que; podemos seguir 

llamando de Igual ~anera, siempre y cuandó e~i~m-cii'·~d~scientes de que 

nos halla.mas enl un sistema diferente r-;gldo ;''.por,~~~uev~s reglas 

gramaticales165
• También señala Shanker166 .cómo Ja:critica··de'Wittgensteln 

. . : : 1 : : _: ;:;·:·,;.,:¡:,: ::-.-.. ·.' . '. 
es similar a Ja que se apunta en el Tractatus•con:-'respecto·; al uso del 

: . 1 : ,,: ,.·_.,.'_:.::!,; .. ,:.•:'•,: 
cuantificador universal. En efecto, asl como el sentido 'de.Ja expresión::para 

: : 1 : ,· :- ":,'-: :·•:·c.:·,.,,,,, :'·::• ·:: : ·:. 
todo x' es diferente según que el dominio sobre_ el 'que:se esté_ cuantificando. 

, : . . .. , 1 , ,.: ·:··-- : :•'.e:.,:•:·--· '·· .. : : -
$ea finito, dado o no por Ja experiencia, o infinito, asltam~lén ~.Jus~ de Ja 

:~l;~º.r;l~i~:_~·t:; __ 1:1:.~::~:.d:~n_t:·m_ d.:~_ r_:,:_~ .. -t~.e_•.·_,ª •. :n_-.. -.: __ to·e,~.-.r_n_._ 1-~---~-~-n_'.··.e·t·'.·:~ .. _:_:_•_-_i_ .. ~ .• _._._._:_º_;:_,_ •. :_ •. _-:·.~--~.ro.··.~ec·n· __ º_t:_. :_ -opuesto: el sentido es el mismo, sólo que ·aplicado: a · conjuntos . infinitos 

produce resultados iferentes. El sentid~· de 1a'expresió~-·~1 Jfmii~Ci~sxes b-' 

se desg-Josa en dos requisitos, pero uno, el q~~ ~i?refl~r~-~ '1~~ ~;;~;n;fó~es 
: . 1 : .' . : .: ·••· .:•.:,•:: ,,,,._ ... , .. ;!: ··--··: ···•.· 

métricas de una cercanía tan grande como·. se · qule'ra;:'. para - términos 
. I · .·. . ... ;;.,_.._,;_, ··"·.•-- -::.- .. _.· ... · 

~n~r~~:::'.e:et~:;ª:vualz:¿~:· iz: J1i~~g%fiZ~'~1~'J;~:Pr;~ª~¡!~::;i:a~~: 
j .. " :.• : ·: ...... ,.: ... ,. '': .:_ :: .. - _._,, : 

palabra que hace que esta ·pueda ap_arecer e_n, cierta combinaciones y no en 

otras. 

Para Wittgé~stE! n. eÍ uscS' deJ~ p~f~br~ 'Jnifnito' ·, ~n fl1atemátlcas es 

peligroso sí ~e oívid~ qu~ \()~ t~~min~s re~lbell sentido exclusivamente de Jos 

cálculos y derno~Í·r~ciCJn~s ·~n que aparec'en. Encontraría del todo equivocado 

y erróneo el que pretJndi~se resoJverie el gran problema filosófico del Infinito 

con una teoría mate~ática en que por ciertas analogías se utiliza esa mísma 

palabra. AJ parecer ~uchas de las reflexiones de Cantor estaban en ese 

sentido encaminadas] como Wittgenstein Jo reconoce cuando dice que debe 

tratarse de una intere~ante red lingüística Ja que hay aquí, pues ha atrapado a 

un hombre inteligentJ 167
• Desde Juego no es que pretendiera resolver con 

1 

165 Cfr. RFM, 11, 46. 
166 ll¡id. 
167 RFM, 11, IS. 
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otros medios las dificultades que el infinito suscita, sino disolverlas mostrando 

las confusiones lingüísticas de las que surgen; Otro problema vinculado con la 

teoría cantorÍ~na es que al pr~seniar al infinito c~Ílio'álgo aétual produce una 

imagen extens1?na1: "La e;¡;;esl?~\P~ro cuando se .T.ira éi cálcll1º no hay 

nada Infinito en él' -na'turalm,en!e una foITlla. dé hablar desacertada~ pero 

significa: .Í,Es Íealni~~t~ ;~ec~~árt~\1vo'6;r aqÚí la '¡n,ag~n de/infinito (de una 
.- ' .. ; ... , .... "0 ~·, .... - "" . ' .. . - .- . ' ' '· 

magnitud enci'rl11e)?'¿y'C:omo'está conécta~a esa lmag~n con el 'cálculo? 

Porque s~ cl)n~Í<ión'~o·~iia'~lsnia'ci0·;~·i;n~gerÍ 1111 co~ 4."168 
.. ·.· · 

Al d.~.~lr ~~ª. J;,"pr~~éso·;; i~finit~; esia~os da~do una regl~ 'gramatical 

que· d~scarta'ri~; ~'ci~eJ~lri?r~.'cóii;.o ear~nte' d~ s~ntkfo; cualquier prop~slclón 
en que ~e·h~blár~.-~~I úft,irno páso. de 'és~ proce;~, y n~ de.alg~ ~ebasa las 

posibllid~·ciésf'.ile1 '.~~r .hLin~;,~ :.y ár C!ue ·é~te se apro~1~a ·c'c;n medi;s 

insuficlent~s. Eií efécto, eSen él cáiéuio y en ~us cfemos!Íacl~nes en dónde el. 

sentido de '~~ enunciados se corífigÚra; . pues como. hemos visto cuando 

CanÍor. utiliza' el ~f0bol~·.é .~e ;~~fiere c~~. él_~ urí,conJÚnto)que·· está 

perfectamente,ciet~rrrílnado }<i ur:/pn:iéedi!11iento que: permlt.e ·. t°,rmar una · 

clase partir de otra,· y· cu
0

yas'reglaspos,son 'perfectaménte'ab,arcables,· Lo 
niism~ oc~~e ~.j~ IÓ; núnl~;os ~!di~~les~ cardl~al~~ Úan~finlt~~. • .· .· . • . 

Wittgenstein le dari~ la razón ~}fllbert: :¡~· mat~mát1¿;;: ~s la ciencia del 

infinito, pero con ellÓ no s~ ha ·dicho n~d~ de ~;ácter fil~sÓficci:'00·Noe~iamos 
hablando de nada que tu riáníaria~'-~rán~~;. ~~orí; ta~;º de nad~ lnft;IÍo•. -. - - .. , ~.- . .. '"_, .. - . ' . ' - '·•' _, ., , .. ,· ' . . . .. 
Pero mientras trates de apúritai que n'o estamos fráiandÓ de algo Infinito; esto 

nada significa, pues ¿por ci&é ~Ó d~cl; é¡~~ est~'es [~IJ iiifi~itd'[thl~ 'í~ fnftnlte]. 

Lo q~~n e:~::;g:~n~:r:sd:¡:i~f ~1~~:~t~~ti'~j:¡~1".1~,~~;;g,!ª• rm'~Jl~ de 

una magnitud muy .. grande:. Wittgen~tein insiste paradóJicaménte en que 

~::~EE:S~f'~tt?t~.~ti~~f~:· 
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::~~'.·:.~ss. ··•• > '~'.> ·;;:<} .. / f) ~ < ... · .,.... ··· 
1
'
0 Nólcse que Hilbcrt cscri~ió en 1925: ••Ahora bien, paÍ'ccfa ~astantc natu'.-11 ~dcntificar infinito con 

"muy grande", por_ lo que no_tárdaroiJ en aparecer las primeras contradicciones ... " (Hilbcrt, Op. Cit. p. 
89) . . . . . 



Mathematics. indica que no hay. una praxis en que· pudiese anclarse la 

proposición ·estas consideraciones pueden llevamos a decir que 2",N"'. En 

particular en uná de sus .lécciones .dice, refiriéndose al menor cardinal 

transflnlto: "Y tú tienes ~hora. qu~· preguntarte: ~n qué proposiciones no

matemáticas •~s. u~aéfci? Si· ~uler~s>saher el· .. dominio al cual esto apunta, 

tienes que ver en qué proposl~l~n'~~ leí u~aíllos."172 Esta reiterada Indicación 

de Wlttgensteill d~ qu~ '¡i;~ ~brice'~i~s ti~nell. que utilizarse en proposiciones 

no·matemáticas, es d~~~~~c~~~nt~~u~~do se trata precisamente de teorías 

tan abstractas como 'e~\~. d~;ilos<n.Úmeros transfinitos. En general si nos 

preguntamos por .el 'uso'.de''~na':propOslclón matemática, tendremos que 

responde~ en un grall ndrri~r;:d~·;~~os que sólo tiene un empleo al interior 

de la matemática ~1~ni~:; sin:¡:e~b'argo; hemos reconocido ya el carácter 

11ramat1ca.1 de los ,en.u~~la~~·. d~I.esta disciplina; si . son normas de la 

representació~, ;efldrán '.~u~ ~~lo .~'e la representación' del m.undo empírico, 

pues de citra manera vólveríam~s :a una forma de platonismo; Aún así, es 
~· • • ·- • 1 • • ' 

trivial la constatación de qlle úría gran part~ de lasmateínáti?as que se crean 

actuafm~hte ~.;ti~n~~;,~··~~úcl.6ió;, lnm~dlata:a .la ~epresentaé:Íón delmundo, 
- - - -- --:· "'"' . -.- . . ·" . - .... - ' ~' . 

por e)E!inplo'. apÍieadas a' oiras'denclas: Por eÍÍci ún'a solÚclón Órdinaria a este 

dlleriik h~ sido 
5~~6ii' ~u~ iúll í~s ~~riia~ rriá~ ~bsira~tas de la ,.;,;temáticas 

forman indlree't~m~ri.t~ ,Í~· g~amátÍ~a' de pro~OsicloJles . que; .• esta,ndo 

lejana mente vln~G1a'd~~ ~~·J1 eÍI~~. s~~pii~n· a la represe~tación emplrica. Por 

ejemplo, ~L es't~dio !de I;~ ~sp~~lo~ li~e~les se vincula con la Íeorla de 

ecuacione~ dif~r~n~l~Íes qÜ~/a sG v~~; tiene una aplicación directa. en 

muchos probleirias d~ Ía 1Í~i.ea, etc. : 

Podrla reforzarse, e~ia,: c~ncepción · de las matemáticas con la Idea 

sugerida a' ira~.és ét'e'1a;definl~ICÍn de verdad de Tarski173 • Una forma.de 

entender ésta n~s h~i1~ +al n1áternático C:~mo. alguien que crea u ria !~()ria 
gramatical· .•• • para/· objetos ""°q.Ue"-se_'..eriC:ueritrari-· en cierta'.;-refiiclÓnes, 

independlentelll~.nt~.d~ en~~l/dom1r10 o campci ¡iu~da lueg~ ser;~·plleada. 
No obstante,· eso podría sugerir la Idea de. que el dmirollo .·de un teoría 

171 RFM, IJ;35. 
'" WLFM, p.252. 
113 Cfr. Tarski, A. "El concepto de "_verdad" en lenguajes fonnalizados", 1936. 
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matemática puede eltar desligada de sus posibles aplicaciones y que, por 

tanto, el sentido de s~s enunciados poco tiene que ver co.nel.~s~ al .qu .. emás 

tarde van a ser destinados, favoreciendo de nuevo una imagen platónica o 

fonmalista de est~ clJncla. Pero la decisión de inter¡{retar ·el . slmb'onsmo de 

una teoría fonmal de +a forma determinada, es decir, de ~~rl~·:un·.~~nten}do 
semántico especifico, dota de un nuevo sentido a sus proposiciones, distinto 

del' que estas mante~lan en el estrecho ámbito de s~s' mutúa~ ·~elaclon~s 
sintácticas: Volveremos a esto en el próximo · capítulo, . en ·. el que 

1 .· ..... 

enfrentaremos un pro~lema estrechamente conectado con el formalismo: el 

de la consistencia de s stemas axiomáticos. 
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CAPITULO V 

EL FORMALISMO YEL PROBLEMA DELA 
• • 1 • 

CONSISTENCIA( 
·;:C",, 
•'·\. 

,_';,· 

En este capitulo anallzarernos ialgu~cis ; de .los comentarios de 
Wittgenstein. sobre. el )~rh¡¡ ci'a r~ .· c6~slst~nc;r~· d~:.r~s .sistemas· axiomáticos. 
Enmarcaremds este problema ~n el que es ~eguramente elcontexto. en que 
adquiere . ~u· máy6r, sl~~ifi~cJo: i~r .• dél• tr'ií9;¿rria formalista •. de Hilbert y su -
escuela .. Estudiaremos tarn.blén Gl1a posible implicación revisionista de ra 'obra 

de Wlttgénstern: - .t .... 
. J -- :-:'· 

L~ propuesta cJ~ HÍib~rl - · 
En uría éf~.ra~'éonversaciones c~n Welsmann, Wittgenstein a.firmó que el 

problema de las' contradiccio~es ocÚltas en sistemas rnátemátlcos surgió con 
el ·.nacimie~i() d~Ia~~9~6~etiras + eU~lldianas y cJe las·p~r~doJis del tipo de 
las de súran-i'cih1.1•1< ·E~ ~iérlo q~~-s~pu~de vl~cÜi~r 1~ pr~o~upáciÓn por -,a 
conslste~cia .·· ~onCe1 ~;obl~rna {~ás gener~r · · é!e' rcis fÚncJ~~entos de .. la 
matemátl~. pero dentro,de~~t~'rnarc~ tiene una lmpcirt~ncla singular sólo 
para eLform;¡~~~;f,~~-ej~~µl.i: ~~ia R~s~~n. ~'.prtn~l~ios de siglo, la 
matemática' está constltÜida por' proposiclÓne's ve~dadeias 'y -es,.·. por tanto, 

::~:::~:~~ºiif h1j:i'~i:i~~~!~l1:ti~~:0w~~:~ª:::ª~~:~:~~~ª:::~1ed: 
inexpugnable ~I -~s~~ptlc~rn~ · dubitati~o;•<1 · Las paradojas, una de las cuales 

él ~ismo h~bia'cJ~s~~~I~~(), e'r~n ~I signo de que aún no se había alcanzado 
el fin de r~duci~ rá; 11,;¡~Jl,~'licas á la lógica, pero no ponían en duda la 
certeza del cono'C:imí~ñtoma-tem-átlco. Para -Brouwer y su escuela la utilización 
del método ~xioilÍáÍi~~. y de las preguntas metateóricas a que da lugar, no 

174 ww; p. 101. . .. 
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C-J"Reccnt Works in thC Philosophy of Mathernalies." Reimpreso corno "Mathernatics and the 
Metaphysician" en AlySticlsm atul logic, Gcorge Allen and Unwin, Londres. Versión castellana de J. 
Rovirn Arrnengol: J\1/slic/smo ,V Lógica. Paidós, 1951. 
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son del todo pertinentes a su concepción de las matemáticas175
• En cambio, 

la pregunta por la consistencia. de un sistema. formal aparece . vinculada 

directamente ár surglmlenÍodei.mét;do axiomático m
0

odemo, cúyos orígenes 

se r~montan pr~cl~am~l1t~·~ Lo;F~nda';;ieni~s de la Geo,:ietrla deH//beft176
• 

Esta obr~. pJbii~da ~n 1B99,~xploralas ~Ónse~ue~'cia¿ dedu~tivas d~ un 

;~~:::~a:eqjfi:~Z:'~~i~~*~s~~fü:J2!~r~1tifür~~~~~~1;r·~~:5~0~1:¡r~::. 
pro~oslclónes .deesta'~i~clplina.EI espacio dé' que aquí .se·tra,ta110. es mas el 

::r :~~;~:::~:f ~;~,~;1~~~~¡~;;:f~~~:~1J&~,~t~Ei~1,~ºfü~:~:rx~:: ... 
la consistencia .dr(cada grupo y la lnd~pendencla de alguno~ e.n [~lación a los· 

~~~¡~i~r~~~~~\rf:~;~ 
Hilbert, e~ 190~.~ enel Congreso h1temáclonal ele Matemáíí.co~; celebrado 

en Parfs, p;op&so ~~!~~ -~Js .-cérebr~; 23 probi;mas17,• (con rJ~ que ~rétendia 
descorrer el v~Í~ qu~ ~¿~ttab~ ·el cles~rr;n~ de i~ ;;,~ieinái'¡~·~n · ~ste ~i9ro). ·el 

de demostrar ·ra' co~~íst~~cr~'del~ arÍtinétl~,.ya s~~ tí~ir~~ci~ J~~ solución 

positiva al problema º· demostrando que ésta es imposible en los términos 

propuestos. N~ ob~tanie ICÍ cual, · ei proble~a· s~ haÍiába l~ja~o d~ ~na 
. . . 

175 Ver HcytirÍg, A: lnt,U/llotÍlsm, An lf}lroduc,tion. Nonh.·HolJand, ArnSÍcf~~. ~~7~ .. 
176 Hilbcrt,David.FoundatlonSofGeo"ietry,,.~nCourt,Lasalle, 19?1. ·,.: , : .. ' '::· ... ·-· .... ·:. , 
171 Esta concepció~ de Hilbcrt está influida por dos elementos de su práctica como: matCmático. que 
fueron· decisivos 'en su _·pensamiento posterior. Uno es su ya mencionada· a"<iomatización 'de, Ja 
geometría, :jllnto con su convicción de que las ciencias pasan por vari~s ·.grados-. de·; ~~rroll~ 
necesarios, en el último de los cuales deben estar axiomati1 .. adas. El. sc~pdo''.C~ 'Sµ',-céJebre 
demostración, en 1888, de que todo sistema de invariantes ti~ne un.a_base fin.i~a::Es~- ¡)~cha· causó -
muchas controversias por tratarse de una demostración de existencia Jl~a~ a cabo pOr .iCdUcCión al 
absurdo. En panicular. Kronccker y Gordan Ja rechazaron. Es cierto que en·: 1892 Hilbért ·c1ar1a· Otra 
prueba de caráclcr constructivo, pero para él lo importante era defcndcr·:~~':P~iffiiCnto·_:que 
caracterizaba en buena medida a Ja práctica matemática moderna. Su program~ -~~~alista habla de 
buscar la lcgilimización de toda la matemática existente~ espccialmcnt~.de' la t.eori3 .de Jos' números 
transfinitos de Cantor, frente a Jos ataques de quienes, como Kronecker, pcdia'n una p'uriticaCión en el · 
cuerpo de las matemáticas guiada por principio hasta cierto punto ajenos a su práética :~:·.·; _. . . ·. · 
178 Cfr. Hilbcrt, D. "Mathematische Problcme. Vortrag, 'gchalten · aur.-· dcm iiiterft3tional~m 
Mathcmatiker-Kongrcss zu Paris.", Gottingcr Nachrichten, 1900, Trad~cción :·· al inglés ·en 
Procccdings ofSymposia in Purc Mathcmatics, Vol. 281 1976. · ' 



formulación precisa, misma que habría de llegar con el desarrollo del 

programa formallsta. 

Diversos artículos de Hlioert17
', pÍinclpalme,nte en la década de los 

veintes, atestlgÚan la evolución de su. pensamiento entorno al. problema. de 

los fundame~tos:··c~Jmlnar~n'~cin 1~·~ri;tallz~~lón de u~ ~ib9ramá ,;;~ieniáuco 
preciso; que haéla eco de las. exlgenéias 'finÍtlsta;'cie Brou~er,' y aprovecha tia 

Jos fruto~. deJ logi~l~nío, a' la .. ~ei C(ú~ !.~~gu¡á ~.~~ te~de~é:lá ~da vez más 

presente erila ní~rctia'de ,las 01aten1át1é<lsdésde·l.a épocá•.de Vieta.' '·. 

~~~~~~if ~il~~~f~: 
significa .éuañdo es referid~ 'a.'la prti~~~st~. hlÍberti~~a áé·· f¿~dáméní~ción'de 
las niat~,;,át/ciis. ' ·~- ,-; -- [::.' ; ' ' -
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Para HÍlb~rt r~ axÍ~mJtlza~iÓ~ d~ ~n~ te'¿rfa e~ ~igno d~ Ílladur~~181 • el 
" -:.-.:-o 1: ........ ~·. ;';(·{,O: ~- ):'. . .:::. '·~~:,_;_;· '.t:; y_·;;,_·~_:.' ;· .. ~;<.:·:~· 1:--·:'J~:),:·:. '»~; ..... ·:.t, :_,J_"· ·'.) ··,_ -_ 

método axioíllá.tlco pe~ite ordenar las proposiciones y ~onceptos que forman -

una téoria y, a través cie'eu~s'; i~s hechos' de ~~e ~sta se o~Gpá'.'A veces es 

poslble probai rof qu~ 'ha~,Í~. e~tdné: fa~ '1i~, ;,~:n6~Jº;~ ~á;l~~s .• ele es_~ 
cuerpo de co11ocimleritos, · ¡:iara;.alcá~zar.~xlo~as;de _ur);Jradó .. mayor de 
profundidad. Dos problem'a~·. ~~! pl~nte<ÍrÍc~~ 'eík,.~-~ .- ~~be~. el de, la 

consistencia de ios axi~ma~ (e~fre ;;f'y ~~~ r~~ ci~6ir~~ ieorias) y el'de su 

==~::.:::..~~~~~~~~~~~if~~ 
existencia misma de. la t~Ória;;,~, ff e~~I dJm1~1~1·d~ las:'~íiin~las hat~r~i'es Ja 

dificultad se present~ •. µ~;, ~i~~plo'~:~f~d¿~~~j~o,rf~s ~nÍra~~~ri~~~J1Di~~°.X• __ . 
entonces es necesario modificar él grupo de axlómas'.de forma que lódas las. 

proposiciones r~su1ien atiora' c:gií5~¿~~ri~i~~ i ~uy~~> eri ~mb'10 en ias 
'';:~ 

--------·--.-',_.,_.c._-_ 0: 'L ';' . ·. . · .. - ... 
1l

9 Ver Hilbcrt. David. fuÍldame.ntos de. !aS A1~.femdll~as. LJ~ N. A. M., Mé.~ico, J 993. 
180 Vcr:Segurn,·L.··F.;_El~Funda1!ient~ ·~g~co·,\,~~~emdtlco de la Teorla 'HJ/bertlana de la 
Demostración'. Signos,· 1~94, MéxiCo~: ._»_:·-_ -· .. -.' · · · 
181 Hilbcrt, Op. Cil "El Pcnsamicnlo axiomático" (1917) 
m™d~K ··. . . . 



matemáticas -dice Hilbert- no basta con eliminar las contradicciones conforme 

se presentan, es nec.;sa~o garantizar de antemano la lmposibllldad de una 

contradicción; para devolver~ esta élenda sÚpre~Ugio pues: 

"lmagin~rnó; s1r'rip1eriíenteloq~e sucedería si ene! paradigma de verdad 

y confiabilidad ~I; cle~tificas' qÚ; ' las . matemáticas - representan, las 

construc~io~~~ 'c~nc~~¡ú·;,~s}1ai lnf~ren~i~s que ~os ;on !amillares nos 

~;~~~~~=if~~.~~l~~:::: 
declaración de·t~~cir ~~r 1ál)oiill1e Í~~~n~isté~6ia d~i.~dirlcio' matemátlco,.con 

la siguiente qÚ~e~tré~%ríp~~~m~s.las~otiv¡¡ci~nes'de su autor: 

:;:·2~:~~ffe*i,~~~~~l~"itt?i~ 
llamamos análisis" ·¡e; qlle en realldad.oc~ire es cjue ve fantasmas ... en el 

'·-·.· ----,· -.-, .. _.,.,_ .··" '.. "" ,- - ':·:,.: -' ,,, --. - , __ ... 
análisis tenemos _de nacho ·' una seguridad,ccompleíá', . además de ·• una_ 

unanimidad más que evidente en' cuanto, a· 1cis resultados' obtenidos:'..•· El 

objetivo -que n~~· h;m~~- préi~U~sto •e; ~rji~n~~~· .. el ci'e''d,ár • ~n· i~'nci;;'"~enio 
seguro a la_s· mat~mátlcas'. Nuestra intencióñ es devolve(ánuestra disciplina 
el antiguo prestigio de co~sÍsiird~-~~rd~dés i~dis2Útibl~s.:.;,, .. :; • . . 

•• •• • - ,, ••, •'"V•'•.=._ '"°'" - • .,.; •";·-

Ese fin debe cónsegu!r~e sin que se~ ri~ces~~o sá_criflcar los c~ncep:os y 

métodos que hán . enriquecido a la~ mateíl1átiel!li;; : <:_ómo;;; el "paraíso 

cantoriano", hasta alcanza[eri todo razo~amlento la cert~za que: earaétéilza a 

la certeza Intuitiva. 
-;_-o'_,_ 

Para Hilbert185 las pr~po;l~lon~~ rrfatemáiicas so~ ~e ~~~ tip~s:' Ías que .. -·- ·- · .. -· ... ,. --· '--· .,_ .- .. ,. 
podríamos llamar proposiciones'' reales .ciúe versan o son, extra Idas. de·. los 

objetos de nuestra ·. intuició~'i~~n~ib1e;:•cóirio 16 so~. ¡~~ mas: simples . 
., ' .-" - . -..,- - --

identidades aritméticas, y iás p-r~poslé:ionesº?C¡iJé-se refieren a lás que él 

denomina nociones. ideales,<y-d~ ~lla1-~;;'sJ~:eJerii'p1cis: p~~~-dlgll'láti~os tos. 

puntos al Infinito de la geométrfa o íb~ nÍílTÍeró~ im;gÍ~~rio~.' ES tas n6Cion~s 
se agregan al cuerpo. de -Ía m~teináti~ .'con el objet~ cÍ¿ co;;;pletarlo . y 

"'HilboitOp.Cit."Accrcad~llnfínilo.".p.'94: · ' .·· .-· :- . · ·. 
18'Hilbcrt, Op. Cit. "La Nucvá F.undamcntación delas matemáticas." 1922, p. 40-4i. 
'" Hilbcrt, Op. Cit "Acerca del Infínilo." (t925) · 
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proporcionarle una elegancia y una simetría que facilitan grandemente los 

cálculos o la enUnclaciól1dé 'teoremas ge~érales: Asl la rect~' al Infinito hace 

válido sin excepcÍo~és el principlode d~alldad enl~ geoitletría proyectiva, y 

los comple]ds i~~ro~·intr~d~¿ictos~e ;;t~lm¡;¡'neia' ~ue l~sleyes d~l.álgebra, 
aquellas, po~ eie'm~I~. ci~~cé;~ieni~sa la"~xisÍencia y ~úme~o. d.e ralees de 

un~ ~~~a:~·:~~~~!~~~i~tí ~i!~?::f ~i~1i~!~: :ln1~~:',:~!i::ática en la 

hlstori¡;¡ de las\maternát1eas,<e;:·1a'de•lnfinito: :Estaba presenta·· en la 

antlnomÍas ~on·~~ri~s'1riHhii~~'qu~permea;dn ei°~1c~lo~n eÍ slgloXVlll. La 
. ' .• \._· ~'' '.;_;··' .•,¡·. • . ". ., • '• - '•· , ......... --·- ;:-·, • ; -- - ...... -

vuelta al rigor lúe .'~evada a· c¡;¡bC>; entre ótros,'por Ka'.IW~ierstrass quien 

consiguió sJprl~ir kd~1;;¡,'és: ~n · 1~$ ciue · ~·~·· Íl~ll~b~ '.irn~lfciii ·· 1a nÓción de 

infi~ito a~t~-~1; ¡j6r cbricep:t<ls y tÉlrmÍnoi h~~i~ ci~:io 'puntd·.eq~ivalentes y que 

"se refieren tan 5610' ~Urí í,nÍlnito ~~tencla( Hllb~rt eq~·,µ~~~.·s~ programa que 

enfrenta .las_ par~dojas surgidas en 1a teciriáde los conjuntos i::on el esruerzo 

de Weierstr~ss péi'~ Íi~c~r del ~análfsl~ ~n~ di~clplin~ rlgurosa. Ju.stamente una 

de sus propues_t~s _éscÓn.sidera.r al Infinito como un elemento ideal. Esas 

antinomias ·n?s diceé surgieron·. co'!1<Í r~sultado. de·. una incomprensión del 

modo com0:deb~D ser i~~~(;d~cici~; 1as~dc1o~es en una teoría' .. y no por el 

uso lrrestricto •del ' principio' 'de( Íercero · · exchiido, como pensaban los 
' . ' -· - .. _,_. '· :, . 

lntulclonistas: En éfecto!,r,nle~tr¡;¡s" trata1J19s ,con proposiciones que tienen un 

contenido concieÍo, dado a' láintuiéióni no hay riesgo de paraloglsmos. Las 

nocione~ 1d~a1es.~~ cam~io. ~Gestó q~·e noprov1enen de tan segura ruente, 

'deben . ser• intrci~Üclda.s en. UD'.' te~'riá con la prueba de que no generan 

contradicclon.,s.jcomo veíeincís más 'adelante. al considerar este tipo de 

nociones e; muy C:órl1ún;'pasaf;,C:lltG~ ~nu~c1ado verificable en un número 

finito de ~asÓ~ (~ára' ~& pii~o·~~t~'f~ln~do), ·a otro enunciado no fl~ltario'. Es 

aqul . según 1á escueiá iie Eiiouwei, '.Ciúe _la· posibÍlidad ·de. C:oííiradicción 

aparece; La• 16gíc<J; arístotéiÍcri'ciUEi~es, Vénda pa¡~ cÓ~juntos fi~itos,' no·· ,i) es e 

~~::~:~ó~n:~t:~uf l~~S~z~~~s~l~~~~W:~r~r~~~~ó;1r:~:;lf ;¡ s~.· 
intulclonismo habla· eliminado.' · 
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<">;¡ilbcrt, D. "Ubcr das ~~en~lichÓ; Íom~d~di Van ~eUen~rt: From Frege t~ G6del, Harvard, 1977. 
~~1 la. traducción castellana; de la col~ión M~.~hcma, p.89.'" ·· 
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El autor de "Los Fundamentos de Ja· Geometrla", había ·empleado la 
técnica de construcción. de modelos para· estudiar. dos posibles ·relaciones 
deducirvas entre los axlomas, a 'sab~r, fa independen~I~ y la cbn~i~tencla 
relativa. Por otro lado, la.axlD'rnatizació.nd~l.anáÍisÍs en el sigloxix co~slguió 
reducir el problema. d.e 1á· collsrsiencfa. de los. diveisos. slste!nas. numéricos 
lnvolucfado's El~ el análr'sls, al. ele. ia ~nsistencla de 1a\iritlllái1ca é1éníentá1. 

Esta;:~~ª:1~:·:~f ~b::: dth:~~tr~lbt~fü~:'.11·'.dl1~'a~á11~1:··slhtáctico. 
Apoyándose ·6~, la ·autoridad'~·~J~~~(. co~Cibe-'.;\ 1aS'..maiemat1ci~': coinO una 

;:;r.!t~f jk~Tí~~~,~~,~~~~tl~~~;: 
presencia, •. sus\diférenC:Ías/mutÜas,.'::su ;i'ordenaciÓn,·. i

0

SU···. sucesión o .. SU 
concaien~cíÓ~ ~a¿ori{pañ;·'a 1b~ ~bj~io~7~1 'i:íís~~ tl~rnp~, ~~me' ai~d dado de 
manera Inmediata en la Jntuiéión: ~orno algo qu~ ya no requl~re d.e ninguna 
deducción;'·ª'.·. Éstos~ elementos )de(1á ·. intui~Jóll·.' s~n 1os

0

'. si~nos. • Si··· Ja 
matemátlc~:. y ¡~ 1691~ ~Q ~;¡; e~~l;~d~, s~~ 'v~rtid~se~

0

Sl~;~mas f~~ales 
axiomáticos, lo que 'r~suft~{posible gracias a RusselJ°/aFrege: sus' mÓdos de 
argumenta~Jón: ~~ t;arisréirriia:; ~;,·~19~ ~~rt~bta;¡:;ente ~orrobo~~ble ~ obJetivo, 
susceptible de liñ a~á11si~ rigltr~s6!' Hilbert irlaU~~ra Gria disdplfna e~car~ada 
del estudio' de fa m~t~lllátiéa~~rtl~~ e~ slst~m~s fo~ale~ y d~· .Investigar las 

~:~:;:~~in1~~.·ofJ:s~u:é~;a· 1~imj}·;J~~:j¡~;'~;i~~::~:e~J~s1st:nci: 
de una ~mplia g~ma de Í~orias,y~n pa°rtic~l~rde\¡ artt~ética ~Jemeritál, sus 

~;~~::i:ir::'.~:~:i~~;~riJ2~:für\rii:~/~~1~/:s'.º:' .. finitario.·.· As'r •e~·· como 

Recordernosrápldaménte'que ¡)~ra Brouwer y su grupo los teoremas ci'é. 
1a ma1emát1~ s:on, e~~~ ·~~ra .<~nt, ve~dad·~~ s1~íéu~~ ª priori. É:n~art1curar, 
la aritmética. debe pro~~nlr:cte·.1a ¡·~Íu1b1ón ;t~mporaL s¿~·.'.·objetos·.son 
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187 Hilben, Op. Cit. 1925:: . . ' .. /: ·· . . •' . 
188 Nombres que aParcccn por ~~z .. "prilncra, en Jos· artículos "Ln, nueva. Fllndam~Otación de las 
mtcmálicas" (1922) y ."Los Fundamentos Lógicos de las Mtcmáticas." (1923), aunque la idea de un 
nuevo campo de invcstigacióñ.consagrado a In prueba se encuentro y·a en.el artículo ."El Pensamiento 
A'iomálico" de 1917. 



construcciones que la mente elabora al rna.rgen de toda experiencia, sin 
ninguna restricción, corno.no sea 1a:de 'estar· basádos en·ia intuición 
matemática fund~rnental. Esta intuición garanti~a ¡a ~o C:ontradicción y la 

verdad de. ros resulta~~s ohte~idos en a~~~rd~ co~. ella:. por lo cual resulta 
innecesario, •e inciÚ~Ó ·inútÍI, ei ~rnpleodéÍ iétoci6:~~l~rnáti~o: Tódo lo· que 
rebasa. iáev.iclencia lntuitiv'e. ea;~ce:d•e s<íHd~~··yld~be ser ~lirnÍnado de las 
rnaie~átl~s:· Lb~ 1~iu1sfónl~ias're~Íia;aba~· ~G~lq~t~ia1Ü~16~ ~¡ infinitÓ actual. 

~~§~~~f ~~r~t:~t~rt1~;~ 
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cerra.do Cié ..• cosas :existenté.s ·.en· simlsmas:'Cí=i1 'hecho; de' que hayamos 
°Con~ertid6 lo 'u;6 en '~ ~fr6 ~s la verdad~ra i~~nté de •,,t~~t~as dÍficÍ.dtades, 

incluyendo lási{htl~omias'.:. ~róuwer nos á.brió IÓs ojos haé1.l~ai:mos ver hasta . 
qué puntci la~ Ín~teínáÍica~ ~iásíca;·, allrn~ii;adá~ por' Ú~a é:r~~~cla en 'º 

.... ' - . -·-· " .... -·· ·,-.. . . . . . . -, . 
absoluto, que trasCieríd~ todas las 'posibilidades:tiurnánas de comprensión; iia 

- o:.. _,___ -· - ·-· --- - • 

más allá dé las afiiniaclones que pueden, reivindicar un .. slgniríciido y una 
verdad, b~sadas•e~ la ~~~ery:ncÍ~''.11 · La e~iste~~¡~ 

1

d¡ ~n ·~bjet~, d~ acuerdo. 
con esta ~s~ueia, d~be ser .estable~ida. por méÍodos coii,;trlibti~Ós,' és ·~ecir, 
únlcarnÉmte se.dernüestra a travésde.r!i.exhiblción .. deprocedimientós con los 

cuares se iiuecia en· un 'iiernp~ fi~1to · ~bten~r e~e otii~to.•,;.s1ií~r ~ienípio. e1 

teorema eúcudi~~º : ~G~'ar1rrii~ la t~fin'1t~él d~ ra -~~iia\1~ i;{s !',rliii~~ ~~ váÍido, ·. 
puesto que ~n réaiidad 'asegura que dado'e1n.:ésÍmonúméio'd.eestaserie 

p(n> hay otío mayor ~u~ érp~-~~ 0~~ó¡-qu~'¡iciiíl.~ 1.~,'.íu~;~,;:,~~t(as e~te et• 
. ejemplo con. el que Hilbert ilustra la posiur~ lntUiclonlsia, 'y; muestra que ésta . 

~?;fªi!~~~~~~1~~~~~~r~Í!t:r•· 
elemento en ún conjÚnto lnflnÍto. Ah~ra bl~~Ó EÍst~ no es ~n~ cori~~i::uéncia . 



válida desde el punto deyista de Jos Jntulcionistas pues la negación de ese 

enunciado no es su~é:~ptible de verificaclÓri finltaria.'1 . 

Hilbert rech~~a ~htonces ~·I crite~o intuidi~~lsta par~)a valide~ de. una 

prueba en el te~~no de Ía matemática, pero lo a~epta>e~ s~ téori~:cie la 
' .. ,. - ·'·· •/ ' ''--' ~ . ,~ 

demosfracióri. Eri uri ártib~10 cltádéi'de 1922 da • u11'eJ~mplo'.cie su. íllétodo 

~:~::?:~~~i~~~;;~!G,;e~~i·~·.:~:. 

=~~J~í!~t~~~~~tt:~a1~1 
preclsacio: 

Para conéiúir esia• bre~e exposición: de Jos• prin~lplis del • forTTlalismo, 

quisiéramos'remáiC¡jrci~s a'spect.°s dél mismp qÚe:seránlmportantes en Jo 

~~e~l;~¡á~~rtiR0~~~·~~~~~d~n;:~~:'.·6~=J~:tX~;:~:1::i::~?~r::t: 
forma cié. p~risar a SchrBde;. ,;p~r Jo aílt~lior ¿~ ve que, p~rá!s~hiocie~. el 

número es un simbolo."',Y: en eie~to:· en ~n texto de 1922 Hiii:>eit asevera 

que ·"so~ Jo~ ~lgn~s·. mis.íllot1os. 6b)etos d~'1a. i.~oria ~~ .1~~· números;,¡?·. Sin 

embargo, .·dei d~~~.rroUo ·~osi~riór ~eJ.·prog;~maform:á1ista y 'de' Ja 'ol>ra ,de 

:::~ pe~:ei;;;r~:¿nq~:~1·· ~~~~;~~ª;i~r,~~1irª±rt:it:fr~~~51;:0:: 
fundamentos de la matemática y no una po~lcló~'·rn~~ófica:;:a ~~t~ • r~;pecto: 
La segunda aclaración que quisiéramos hacer é~ que ~~n2u~n'cÍ6 Hilbert-~é 

' , ,• . .. . . '~ ' . 

apoya explícitamente en la filosofía kanlianá yniánlfiest~ una preocupación 

de ilpo epistemológico, su pr;grama co~vlert~ .· a : I~ ;u~silóA por los 

fundamentos en un problema estrictamente rnatemátÍ~~. ha~ta °Clerto pu~Ío 

<•J Cfr. Hcyting. A., fnluillonlsm North HOlland, Arn5íCrda~, .. i95_1{,,_ .· ' 

92 

1119 Hilbert, D. Ackcrrnann, W. Principies o/Alathemallcal Lciglc.· Ncw Y~rk, ~ 959, 
t•J Frege, G. Conceptografla. los Fundamentos de la Arilmélica," Otros_ Estudios Fi/oSójicos. ¡). 156. 
U.N.A.M. 1972 . :. ·. · .... 
<•1Hilbcrt. Op. Cit.p. 45, "La Nueva FundamcntaCión de la Matemática" 



independiente del marco filosófico que sirve para presentarlo. Sobre ello 

habremos de volv!"r más adelant.e; 

La matemática· como juego 

El coine~tario y c~í.ti~ que Wittgenstein reall~a d~I programa formalista y, 

en partl~ular'del. probÍe~af'él~ ra 'rió contradfc~1óii, ~~. r~~onta. a ,las 

conversaciones con Waisriiann'.AllL· Wittgenstein dice haber' leldo algÚn 

función asertiv~; ~n :di~bl~. eú:6~1~~to d~ p~ii{~s i1~'1 a~~aé16'. eje~plo ~~ un . 
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º'··· ww ••• ,, _ ® ¿_~.L.:='=.::.~~~, .... ,. 
Wittgenstein habla an.otado "J:Jciligcr Frcg~"_cn el margcr:i d~ un ejemplar de ~Ube~ das Uncndlichc, 
Cfr. Bouvcrcssc, 1988. · · • · 
r> Shankcr, 1987, cap . .VI 



sistema, determina el ámbito . significativo de una . función 1.
90

• Es decir, 

mientras que la . determinación del conjunto de sombrero~ sólo puede. ser 

objeto de experie~cia/ el espacio tiene que ver con la posibilidad, y su 

conocimiento· no es ernpíri~b
0

.' De ahÍ el ejempl~ deí hombre que ha vívido 

encerrado ~~ .uná h~bitáclónq~e s.in embar~osabe coh C:erteza cie 'ª.!~finitud 
del espacio('); (y' ~ó ci~~ 1o;conj~tur~·por ry,era' hi¿ót~~í~; córrio pensaba 

Russell): Análogani~nté'f de '.e~e lndividlJO ~Ice Wittgé~stei~·. que con.ocerá.· ia 

=~~: 3~~~ti~:~~~i~~~~ttf~·~1:~: 
determina~ión de ~n 'puni~ espacial se realiza'.espe'é:mcilncio'cÓmÍ>se Úegá a 

él desde cualquier otro punto. Un sistema se'ieÍrotrae ·~.Llne operación: Por 

ejemplo, el cálculo proposicional se genera a tra~é~:ci;; una funci~n reéurslva . 

aplicada a ras proposiciones simples, como los 'h'úmero~ p.ro'cederí por el 

empleo repetido de la operación sucesor a p~~ir d~I 1 ! Con~id~fando cada 
' '"" . . ., ' . ' . . . -~ 

elemento podemos advertir todos los otros.: del sistema; que .forman' así 

estructuras cerradas cuyas fronteras conocem~~ d~·~nternano:f > , (• ·.·. 
Es verdad que las proposiciones de la m~Íeniátl~ n~ "se 9.éne~n a ~artlr 

de una operación aplicada a enunciado~ 6ás,ié:os. ln~1Jso en 'é1 ca~o de un 

sistema formal en que de los axiomas si ~u~~en ,9~ten~~ los'teo~~nias por 

medio de la aplicación reitéráda de la~ 'reglas dé
0 

inferencl~. ra allaicigía cenia 

serie numérica no se sostiene deÍ tcí~o. 's1n,iemb~r!lci;. Jos ·;teor~mas 
matemáticos. forman: un sl~tema en 9'ue'.1as ~e~~straci~~es ~~n~tituy~~ el .· . 

::~nu0e q~:. ct;~t:~tad::;~t~e~~~.t::d.1f ses~é;zf f c1~d~~h~·;JK~f utr:s:~~··. 

::·:~~1@:~§,~~e~~~~~i~j~··· 
ÍOS element.oún' 1.m sistema m'atemÍ3Íico, 'por. ejempÍ~ los números, están 

definidos pÓrl~s ~~gla"s qÚelos ~~n;tlÍuye~~,;°~na totaíidád orden~da.·.Por 

1'°WW,p.187. 
'"WW,p.59. 
<·IRfM, Vl-§11. 
m RFM, !, 170. 



ello Wittgenstein rechaza la alternativa fregeana según la. cual un signo 

(numérico) o tiene como significado un objeto al: que representa o bien es 

solamente unafigura dibujada en el papel.193 

Una difere~cla~ imp.;rtan;~ h;y entr~un sistema matemático y unjuego, 
, . , ~ - . - .. . . . . , , .· , .. , - - . ··e - . 

según Wittgenstein; ~ es ~ue iás rnaternáticás tienén ün empleo en as~ntos 
serios de la vida194 ; Es importa~te ~~nsl~erár'a. es!~ resp~cib,!qu~ ~n~ Íiradá 

- - "' -- . " ¡ .. _, - . ]• ---

en el juego matemátic.o puede'~erú~a expresión de lás reglas.conforme a las 

cuales se j~eg~195 • A~Í én iógi2~ un~ i~ut-0idgfa 'c~~~ ~ci~~cti~6: prinbip~I es la 

lmpll~clón'·puede s¡¡r .. vl~t~ éo~ci la :rep~~se~taciónlln~ál':d;:un~ ·regla. de·· 

inferencia, y en álgebra .u'riá lguaÍdad puede con'siclerarse' co~ouna. regla de 

substitución; E~iá a~irÍÍÍJa'~ÍÓn 'd~ efement~s. ~lspa~~~ v~· ~~(ri;Jy. !;;,portante 

enloqueslgÜe:,· ··"• ,.:?·· ,•/;::{ ;j: 
· una. ~bJaéión frecuente 0; que no solamente: e.x1s!en m~iateories 
mateím<Íticas. sin~ qÚ~ ~n'~so~-corn2c ~Íd~ ·. ía"'~é?m"ét;f~. ~~~IÍU~, y t~ntos 
otros, los cÍiierentes sistemas m~_temátic~s están relác1oriaciéís por elementos 

correspondientes.· Ello' río;'obstá''ílára
1 'qUe' Wiíi9ensÍeirí'• los. considere como 

:::~E~ti:f ~gz~zi~r~];i~~~~~~~Jt:· 
de una nueva teorfa viñculacfáconl~prifriera:~Háyademás:slste.mas que 

engloban á .;tro;; y p';:.'.l~í;i~(.;~~1~s 1

qué~·on~.áiicias para ~i~~fso~~od~los. 
No puede negarse qÜe 'el prográ'ri;'~ ele Hilbert logró probar fa consistencia de · 

una parte de fa aJiÍmétÍca,.~~mo·G~~tZ~nÍ~ probó p~ra sú toiaiiciad~ aunque 

por medio de la inducció.~:t;~;¡sfinitá'. • •~.···· ..... · • · - -~ 
Sábido ~~ qJe WÍttg~nst~ln 'n'éJ pret~n.dfa elimin~~· ~l~gú~ cá1culo ni crear 

' - ... -._ •. '-._,· .... '!" ·.- ·' - .,. . . . . . .• 

uno nuevo, pero sf des\laneéer ef ·gas', la :pr~sa' qÜé se formáen tomo a los 

cálculos197 
• Ef ~'edf~ para con~~gui~o ~-~ ;~co@~r¿llJ.91~s SÍllJ~Ofos~tfenen 

sfgnifieadó iíriicam·im1:eñ ~í'C:ontexto de los· cálculos en que aparecen. Así el 

concepto de ;rnfil1it~'de1 que hab1á cán1or se encue~tra definido a1 rnterior de 

"' ww, p.132. 
194 ww, p.145. 
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'"Cfr. WW,. "Ecuación y regla de substitución." ·p. 135-140, y los pasajes titulados 
"Incontradictoricdad". 
1"WW,p. 118. 
"' ww, p. 132. 



su leerla y no es la misma noción a que aludimos. con esa palabra en el 

lenguaje. ordinariÓ: Sin embargo ·· 1a' delimitación . entre prosa y . cálculo no 

parece siempre tan eviden~e. Por ejemplo eri l!ls c;~versaciones con 

Waismann, cuand~ c~r:ientan •. 1¡¡ prueba de.·• ccmsisten~ia relativa de la 
geometría ~icíimen~Jo~~I d'e: Ri~mma~ 'en que se emplea.• el· modelo de la 

esfera, Wittgenst~in ~fi~a'.:O;t~n~~o~'Ün~' tdrm~'ció~}punto. Lo demás que 

se quiera añadl{ e¿i'.~roi~J; s~Jct'i~~: :1~ego'' ~I ! sistema está libre de 

contradl~ión'. Per~ no exÍste•;iá1''1ueg~','lo mismo que sucede en la 
lnduccÍón."198 Ánt~~ y én;eJii~Íón·~·~ntf)riJ¡;ba de ~onsistencia de un sistema 

formal muy 'restririgido 'tj'[¡¿r~~· Hir~~rt ~~ su(1 S22) Wittgenstein asevera que 
' "' ~ . ;{, -:·',• :.;!.,¡ ·:-- .. :'.·"~;'," ¡,;,::,: ";~·-,~~· '.·e; ' 

lo que la prueba··nos',hacefver'(la'cémsistencla) es inexpresable en una 

proposición<1· Est~'-iefe;~,;61~~ I~: i~~f~bili~ad hace pensar en una etapa de 

Filosóficas. No ei:itremcif_E)~;tan ~s¡Íin~~o ¡:iroblema. Simplemente intentemos 

entender esas étéclaracion~s ,Ían ··r~dlcales desde un punto de vista 

enteramente~·gr¡¡,iii¡¡u;1{La)jefere~ci~_ f la .. inducción es esclarecedora 

porque; en algunos pasajes ~náicigos:'wittgenst~in leha. negado el Carácter 

::n::~Z1~~c~~~~~1~~::~~=~~:;J~.ju:4°~~J;~~~º~ici~~·7¡:?l:~ii~··:~: 
independiente: El iésúltadci .~iecóidérrioslo Uría .vez más~ ;~ é:cínstituye en la 

:~:~:~··~~:l:g~~~~~~ªl'lff~~~i~t~:.·.t~~~f I~:~!~n:~~;~~t;t~~~i:1~~: · 
:i~::~~:~q:1e;:~-~~~f &r~if ;¡~f ¿~~\~r~~~:~~!~~f Óf ~rrjf~~Jt:e~u~ 
~i::::0~:;ti~::ci~f 1:f f~:1~~r6~fü :1°~~~~lr,:t~ie :~~~:;;1°::J~r:~:~ 
entre la demostración y~U teorema lleve á confundirla gramática dé éste. ~ ·é 

• - - •• ·:~ •• ·-·-··- ~~\;·- "".. '···-. ' • o •• " -· - --- -. - _,; ' ·'-- "' - ~ - - • -

El tratamiento wittgenst'e'inlan~ de la cóntrad.icción e~ ~no de los tem.as 
más difíciles di; toda su'. fil~s·~fí~ de la~ matemáticas. veámosl~ a ~artir de 
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'"WW,p.128; .•. ·· :· < <-; .-.......• -.. _· . ·- ·. 
rJ "La prueba nos mucstr~.· por una ind_uCció~. _la posibili~ad de 'que siempre sigan_-3parccicnd0 signos 
-> ..• La prueba nos _deja_ ver algo. Pero lo que muestra no se puede expresar por .una p~oposición. 
ConsiguicntcmcntC, no se puede decir: 'Los axiomas están libres de contradicción." (WW, p.121) 
"'WW,p.29.· . · . . 



97 

ciertos ejemplos. Consideremos la demostración de que la raíz de 2 no es un 
número racional. Se parte de ·suponer que si lo es o, equJvaJentemente, de 
conceder que hay d~s números enter~s a y b, qu~ se supone primos 
relatfvos, cuyo cocl~nte ~~ l~ual ª· Ía ~~fz d~ 2. Se Ueg~ a fa: conciúsión, 
contraria a las·. hipÓtesls; 'cie. que'~. y ti tendrÍan. qJe ser.ambos• pares. Se 
Infiere de ~m que Ja premi~·a original es falsa. En este C<Jso la ~ontradlccióf1 se 

:v~:~~ii~:~: --~~·J~1~~c~~~~:t~i~:~[~: ¿i9~n~~it~!~~m~1~~u~:~:~7¿~;~· :~ 
general es un~· far~~ d~· proc~der Ó;dlnaria. tratá~do~e de ~~giaé(en:~ ~ste 
caso de sintaxi~rwittgeQ~l~lt'ciice ;~úe~stá en_la:gra,,,átfc;i_\de'¡~'páiabra. 
·regla', el que no 1Ía~~mds .~si ~ do~ propdsrciónés' c~ntradict~rias'~ En. este 
sentido, Ja~ ¿oni;adi~~l~n~~·sonÍ~of~rislv~~: s~ ·~1irhi~~~cdnfo~~ ~parecen. 
Si en el déi~~olici d~·~~a"~~rtl~~ ~:~ '¡,j~dr~; d~~~~'.brtm;,s ~n~ contradicción •.. 
en las. reglas; po~ernos mÓdlfiéárla:~} nuestra'cóñvenlencia.·coi{ ello no 
mejoramos e_I juego, sino que io alierárnos;· ;· .. 

Recordemos.otrn•cas~.'Paijiendo de.que dos conj~rítos .son lgÚales·'en 
número si süs elementos pueden pclnerse 'E!n coriesp'onden'C:¡á biúríivoca, se 

. Infiere qu~ los nÚ~érós. parés ~on~ Í~ntcis ;como Jo; n~tural~~. Án\e ~~ta 
conclusión GaHl~o retroc~de · pensá~dof~ '• coliio ~na contr~dicd1Ón: : cree 
entonces que __ ese'crit~iio ~-~··puede.,s~r a~u6addporig~aC~C:bnj~~t6~rrl11tos 
que a Infinito~. ca.~t~r e; ~~bi6 l~ ~~eptá'y-~labóra ~ p~rtl~d.;r.aiir ~¿· ~stu~io 
de los cardináles tr~nsftnit~sj Amb6~c~n la prueba amplf~~ y d~t~rmfnan'lll'ás 

~~~ · 7on~:~::~~Jf~: 1~~~t~;sl~n·tii~~:~~%~~i~~t~~~~e;~~::o~P~:i~l~: 
subconjuntos' que a. ulió i 1~parece····confrád1ctclr1a·.·y·,·.a1 :otro\no.•Sha~l<er. 

:::J~,i~t~~~~~~I~~f~1~1~: • 
es azul' ni ta+p~~6 ci~:1a f~rn~ 'P&~P'. Consicter~mos aPx Ía pro~osiclón 
'Un conjunto. pÚ~~~ ~~r.· d~ .la .• •misma: éar~in.álÍdad que algunos···de sus 
subconjuntos' y a Qy la n~gaclóri de p)(; pero referida la primera ~ ~n slst~rria 

'°°WW, p. 171, 173, 175.· 
,., Shankcr, 1987, p. 238 



que sólo incluye conjuntos finitos, mientras que a .oY. tomémosla como parte 

de Ja teoría de Jos números trans!initos. 'Px&Qy' parece una contradicción o 

por Jo. menos Galileo Ja considera así porque desea· evitar Qy que le resulta 

menos natural: Al• elÍ~inár Qy. da·.· ull ríú~vo sentido ~ sus·. proposiciones 

determinando de ésta f~~~ s~ gra~ática. Es d~cir, Ja forma de convertir dos . - ' ·'·--- ·. ··- .. ,· .. '" -

proposiciones .cfntr.ari~s en contradicÍÓrias consiste en establecer una regla 

de gramáti~ relatfva ~·~11~··~ist~¡;;~ dete~lnado, ~n este caso, Ja regla es P-
> -o. . . .. . '· ·,·é·. . . -· . 

El temor a ~áu~/ l~~~~eradameríte una contradicción en un sistema 

axlomátÍco está~fnc'J~~do/de ac~~rdd a Wittgenstein, con Ja confusión entre 

contrarieda·d /y·• éontracilcclÓn · de proposiciones'º' La contradicción : muy 

difícllmen;e ·~i.Í~de s~rglr p~es. por reducción al absurdo eliminamos las 

preml;~s qJ~ a i!u~ rios'C:~~duce-11. Las contrariedades nos ponen allte una 

encrucijada' en ,~·que' hay q~e d~cidlrse por una opción tomando ;,, cuenta 

las finalldad~s del 'cál~~lo ~n cuestión, o por consideraciones estétiéas, etc. 

En ningún caso estamos allí~ alg() que deba. preocupamos: Lcis ÍTiaieináucos 

-dice WittgensieM han l;eies~rrollado .un• temor';•superstlciosci. a Ja· 

contradlccióri~2 ) :, ;:·!:~'-· -~-· _.,~ . .:.~, .. ~.:::~~<.:;, -:---¡", 

Aqul !amblé~ sé apÍfca Ío ~u~ se h~ dicho par~ 1á's ~d~i~íti~~s'. Si hay un 

método para halla~ I~ ccííi.trádld~i~k· ést1' pued~ erlmih'~(se triviálfuente, de Jo 

contrario no tiené s~ntid6 Ji~6íá~ ~~:,u;~"~d~t~~(j¡¿';¡ó;;~buiÍ~:''pi~b~ble~~nte 
se refiere •. aqu1 vviit9erís!e1ri;a ,~·deducdónCie J;rop()sii:ióHesiéJue ~en1endo 

f.ª~i:s:~~á~~~~~171t~~~~ 
tomada una opción y co~sagrada.,,por)a ,gramática,_, parece_ serla única 

posible. Dejemos de e l~do:~~-~oi?afi6;~ 1i0;corf~lde°racitln . • d~"' sf;~ni~~
completamente formalizacios, y to~'~nícis' otro eiamplo: ·. Haín111oñ:, quien se 

.. . .~ . •; - t ··. .. .-· ::~ - . -:.'. -.-·-. .· .. · '.., ': . -. ' -

propuso el problema de. extender' Ja teoría ·da Jcis números complejos . al 

espacio de tres dimensiones, hubiera p~dido· no aceptar sus ~uáteníiones 

'°1 WW, p. 155. 
'°'WW,p.173. 
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como una solución, si Ja conmutatÍvidad Je hubiese parecida contradictoria 
con Ja Idea de número. La demostradón dé un' teor~ma 'no ha Impedido que 
después surja~, c~ntra~jem~l~<~el. mis~no que, obligan a una decÍsión scíbre 
Jos significados ,·de'. Jos términos : iníióiuérados;" ccímo lo · señála Lakatos. 
(1976¡'? '·'"· ·,.-: ;:y 

Pero ¿quéoc,urr~~on'"Jos sisten1~~' f~~a1ég?.Eit~. es final~ent~'
0

el <:aso 
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enunciados de slstelllas formales ¡l'.esup~pé'un slgnlfiéadoyailable para ías · 

~~;.s~:n~:;~~:~;:ct::~ª'.~~:~;1ú~ eJ~º~~~. f~~: ;~~~~J¡~~~1~~p:tf~~:·. 
otra. forma .. las'cosas si apareéÍera lafórrn~la''p&:.p•: ~d~rn'ás· pocJría §currir 
como alguna v~z 10. s.up~n~ smuli;oañ<i)~~ uiL;,·ª~P.~~\e,~d·¡;·~;~foál:~ue én un .. 
sistema Jllconslstent~ dádo, fuese siempre más fácil pr~bar unó'cle Jos.dos 
enuncl~dos ;P; ~ '-P'. y é~ó pÓdrl~'clarnos u~ c'r1i~~~ ¡)'i~a d~~icÍir :~~· Cno u · 

.· .--.- •. '. ····.":<'·:-: '.';:J~', 
otro sentido; ; . "·. i . 

El núcleo de las 'afirma;Jones de ,ÍNittgenstein ~n tcim'o a Ja éo~slstencia 
se halla ~n. Ja persp'ectiva desde la cual éonsid~ra ar1a's propÓsJéiónes ' 

;::~ºms~i:~:~~j9~~ict~~;1~~!:~rJ:~~~ri~~tdf f ~}:i :ti:~;;:: 
·.·.'_:~·.·: .. · ,;·;:;:' ,- .. :/~· ,-•·' ''.'. .. · _:.:~< 

'¡~j,,;· 

<"'Lakacos, Pruebas :V Refutaciones. ¿! Lógiéa ddl. D;~~brl~ic~i~ Ma;e~111i~o.iAlianza Edi<orial. 
Madrid, 1976 . 
"'WW,p.105-107. . , , • ,, : ., , .. · ,. 
'" Cfr. Smullyan, R. JODO Aflos A:. dé C. y otras Fnntáslas Filosdjlcns, (cap, VJ)Cá<cdra, Madrid, 
1989, . ., . . ... 
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muy diferente en el que éste pierde todo sentido. Otro tanto ocurre en el caso 

del loglcismo º· de las Interpretaciones del teorema de Godel. Todas· las 

censuras detalladas a la nomenclatura o a la falla de perspicuidad. en las 

pruebas de . Principia Malhematica hubieran podido ahorrars'e una vez._ 

concluido que la matemática no requiere de fundamento y está constituid~ de 

sistemas autónomos uno de los cuales es la lógica. 

En tanto que Hilbert parece preocupado por la certeza .E!n el_:s~nUdo 
epistemológico de las matemáticas, el análisis gramaticaFde éstas; que las 

separa de toda certeza empírica era suficiente pará terrnin~r!''é::óri'i.el 
formalismo. Y en efecto, Hilbert tiene en mente un problemá deic'áráéter · · 

filosófico, o al menos asl lo dan a entender párrafos como los 'que éii~m.~sal 
. comienzo del capitulo, e!l los que se pone de manlfi;;5¡;,. s~ de~éó' de 

encontrar un fundamento al conocimiento matemático (si blen,''á~ otr~s, no 

parece preocuparse de que en realidad pui:fieia habár}inaÍric6nslst~ncfa -én 
el análisis). En apoyo ~ esta Interpretación escrtb'~ cJ;iy: ;;lá bÚ~qu~da de la · 

certeza absoluta fue, evidentemente, la. motivaciÓn fJ~ciarnéntal'éiEI Brouwer y 

::~~:c,:~~~·~ ¿6¡:j¿)lt¡~ P~~:~:]~,~}~1ig~!s:~~n1~J~~~~~l1 Í~~~~~ 
que dio ple al piánte~~fento deÍ prográlTI~ i~rmalista:'L~ 'c'erte~a deÍ edificio . 

matemático no está en cuestión porque deri~ad~·i¿ naturnÍe~a. gramatical. 

Pero elp;ograma 'ciá Hilbert fornÍ~l~ba i. p~diándl~ i~sÓÍver ~dé,;;ás Un 

problema estrictamente matemático, En efect() se tratab¡¡ de nevara cabo las 

siguientes tareas: a) Verter la matem.Ítlca clási~ e~ sisi~;;,á~)órmales. en 

que las nociones de 'fórrr~ula', '.axlorna•: 'regla-;de nnferé~claº. y :prueba' 

estuviesen caracterizadas .. efectiv~mente .·Y de,,fomiatoÍ~lmente· sl~iáctlca. 
b)Demostrar. la completud seÍliántíca:del 'sí~te;;;'á y su·.~~n~i~Í~n¿i~ •• con 

métodos finitistas (es decir, siri récu~sos ial~sc~iAo 1á indu~c1óñ"transfi~uá o . 

el empl~o a~JaxlolTla'ci_e-· eiécéiÓn):'E1:·10·aram~-~~~~ciad_;~;;~~ i61~i:lÓn-. 
negativa a este p~biémá c"1á .. pru~ba clé'' qGé' nci' e; po;;fo1é resó1\l~r10 en ió~ 
términos plantead;~.;'05 ¡: El ~rogr~ITia· f~rmaÍlsta.fbrm~ ;s¡·p~'rt~delm~gno 
proyecto para' I~ m~temática d~ eite sigl~ pr°b'puÉ!~to :~r HIÍbe~ ~~ 190Ó. Es 

. . ' ' ·.: .. ; . ' . i . :·. . ' :. .- ... . : ~: - . ' ' . . . ' ~ 

: .' ··.;;··{'·"· :~:'.~·-:: - .. , / <:- ,_· ' _. 

zo.t Curry, H. B. Foundatlon.S ci¡ Alathematlca/Loglc, M~Graw-ffili,-Ncw Y0rk, 1963, p; 16. 
"" Hilbcrt. Op; Cit. 1900. . . . . · · 
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la especificación del segundo de los 23 problemas_ plant~ados en esa 

ocasión. Se dirá que Wittgenstein sólo le quita el ropaje filos~fico en que 

viene enmarcado, pero ¿hasta-qué-punto-este ccintexto·es-el que motiva la 

creación de1 problema maí~máiíco? oicll~ de 6iia ferina si cons1d~rámo~ ª 1as 

matemáticas -como_ formad~'. por cá1~u16~ -_ ~ ' est.ructll~a~ : a.utónomas 

desprovistas d~I _ 'ga~· qÜe'la~ ¿ircJncia _ iéJ~ qlié criterios; pod~lain~s va'lemos -

para dlstlngui~ enÍ;e slst~~a~ inie;é;arÍíes y _sist~iiia~\i,~tr~'¿~~rÍ~E)ntes? E~ 
cierto que .no es esto algo de qúe ía 1i1ci'5ona cia wittgensié1~ en ~i'.i carácter 

descriptivo tenga que responder, ni tampri~o ~ricirí~inbs( ~trlbllii íi' tod~ 
-~ ' .. - ' -.·._, ·- -. . . ' - .. . 

matemático un Interés fundado en las imágenes que sú~cifa_p. sus cáiculos. 

No obstante aquí se esboza una vena de tipo -r!wisio'nisia en· la filosofia 

wittgensteineana,. 

Otro problema tal vez más serio es el i¡u~:'podríe_mós'plantear de la 

siguiente manera. Shanker dice acertadamente que la cu_estión de determinar 

si un procedimiento debe ser considerado 'como'.una_-'_d_emostración es un 

asunto que corresponde a los matemáticos resolvér, -no· a IÓs filósofos<1· Los 

programas formalista, logicista _ e ( intulcionist'á ~ori ,-- l~tenio~', de-~ dar -una 

respuesta satisfactoria a esta cuesilón. En e-l~só d~ 1~· es~Jela de Hilbert, 

que es el que ahora nos lncumb~. s/tretaba de s~l~a~d~rda~. tiic'i!1 la 

matemática cláslca,_EI program~ cfrcun~¿ribi~'el c~hc~~fu d~;prueba alde 

cada sistema forina1; siempre "y cuando la consistencia Y-'caiiiplettlci de. éste -

pudiesen probarse por meci1os. finmsía~. como h~méis \li~to/a~rríliiaba as_1 e1 

formalismo la critica de B;ouwe; y ;~~rupo: Lo r~teresánt~ e~ ~¡;5~;:ya~ cómo 

había un consenso' entfarnba~ escu'eí~s. ~1- d~teimiri~r 'el iv~1~'r el~ l~s 
procedimientos finltistas, com~'.tan;bién-lo•_hllbo•'~~tre':(a 'rn~yci"1á d~ los-

matemáticos en reprobar e1 L~o_ctei_ axioma d~· í¿ciudbuictácic·i'; en''e1 _-si~tema 
de los Principia Malhemátfca>, H~y pé~§~o~; ~riti~?.s e~' l~:t~Í¿t~~a~ d~ Ía~ 
matemáticas en que los criieri~s para el usó-d.e los conceptos (especialmente -- -

el de 'prueba') se tornan problemátl~~s; y e'n q~~' la súpe'rá~Íó~ :d~ r~:dlfi~ÚJtád 
requiere del desarrollo de nuevas-_ dlscl¡ili~as; -Por _ejempló, el Cálculo 

infinitesimal fue fundamentado ~ través d~ la ~reacÍÓn del ariál,isi~. 6om~ las 

matemáticas hubiesen sido fundamentad~s por e_I programa d~·¡.Hlbert, si éste 

'''Shankcr, 1987, p. 139. 



hubiese tenido éxito. En ese sentido la afirmación wittgensteineana de que 

las matemáticas no requieren de fundamento es falsa. Si el significado de las 

palabras viene dado p~r.el co.ntel<to, la.práctica de losmate,mátlcos· puededar 

cuenta de lo que· d~be '9ntender~e 'por.• los 'términos • :certeza', 

'fundamentaéión'; etc'.'ref~rldos'~. ~sta discipU~a; .· ·.···••· ...• · .. ( , . •-••· .. . . 
R~capltulando:. l~ ~ue nos i~t~~~sa. es ~p~ntar dos ~las que señalan . e_n 

direcciones opuestas:Po(Unapa'rt~la 'prosa' de los' mat~mátlcéis parece una 

guia. important~ •. ~n i~ d~i~im1~~c1¿~ de·· ~us P'ro'tii~m~~ .. ser.ia muy. iÍificn 

sostener q~e lÓ qu~ h~c~ rel~v~nte a u;, pr0bi~riia ;;\a1ei;;áu~b 9¿ ,¡¿ ~;;~ible 
' .· ) . '" . - - "., ; 

aplicaCióri en la: práétic8;: por.ejemplo;' en la~ clencii:is 
0

dé''1a .ri'aturaleza: 

Además de' qué exl~ten c~~stlon~~ extraordinariamente 'lejanas d~ · la 

matemática· ~·~i1c~d~ •. · hay . otras . que • · ~¡)¡i~nte¡{,.~ni~ · ·-·~Jrge~;. ·de 

consideraciones; esté~casivlnculadas i(veées écín ,• cúestlones'filosóficas. 

102 

C6mo .. hemos 'dicho este problema'es· m,enos rel~vante .. para'la filosofia' de 

Wittgenstein. Lo' que moti~~ re~llzar~n cáÍcul~, en un sentido y ~o· ~notro (o a 

jugar éon' tales ·;~gla~ en· l~gai d~ Úiilizar otra~) no incumbe a una>descnpclón' 

que bÜscadetef111lnar'e1 empleo quese·cia f 1ásprÓp~s1é1ones.matemáticas 
csu estaiuto 9ra'rn0u~h. i:>ero íns1si1mos ;n · qJé aqu1 ª~~re¿~ 'Ln a·;pe~ió. de1 

pensami~nto ~lttgenstei~eano' qu~ '.si i p6drl~; lene~ úíí'~ ¡~61cl~~61a en las 
¡ • .·, ,., •-. ;•• • .'• .:' : • '" •, ,-, •",,,•, ,,• •»-'"'' ;, •' e 

con el textC> quepi~sént~rÍ. : ' ' i ' 1 :: '>>' ,,, ; ,) 
. veámoslo 'en; el. te.~a '.P,art1cu1~~ denue~tro': capi;ut~. •/;Óuéo.¡;,otivaba .. la 

preo~upación.de 'íb~. ~~te;;.;~tÍ~~ pcir~··a~é9Lirarla\é~~si~tén:~ia de, sus 

sistemas. dedÚ~tiv~·~?,Nq 1er~ .. dés'ci~ ·1~e9éi;·~~e ~stu'~i~~e~'i~q~i~tos ·•por 1~ 
solidez de 1cis puenies construidos con sus éálcuÍos, a pesar de lo qÜe dice 



Turing<1· Después de todo, el que su disciplina se aplique tan exitosamente a 
la naturaleza es un cuestión tradicionalmente filosófica. Wittgenstein· párece 
atribuirles la creenci~ d~que la aparición de una Inconsistencia en uri cálculo 
descalificarla a.· ést~. p~r compleÍ~: sin embargo, gran parte; del •. irabajo 
matemático de B~<:>uwer;'pata\cit~r un ~jeiilp10>~0 saÍi;fada Íos ~riteri~s 
impuestos por su filosotla: Witígén~teln a·gré9a que 10 que 'sé réqulere ante 

-·" ·.· .. ' ' ···' .,, -- -, .... -.. , -.-:.- .. . •. ,. 

las. paradojas és de 'úri 'análisis .de los é:oríceptos 'más' bien '.que de nuevas 
demostracion~s; y q~8: 

0

pod;I~. bl6~ue~rse ~I can1ino• t1~;coht;~di6c1ón a 

;3~~;&~~%~~~~¡~¡~f qGt~f~ 
- :· .• _. • . <' •,-.~ -:. ;,·/~:.e-- -' ~~ -;.---:,.!- ,-.:-;.-.,-; .. '," :-~:. ,-,_ _:,_:-,,F, - ~:~,-:·:··', :'J,~);;-·:; .;:··:-::· ·-',:~ . ...,,,·-.-.. .. :::T,'--: :e··- -- . - -. _. ,· 

·pie a la contradicción, como ~curre en las paradojas/lo que se requiere es 

;::;~z~:i:nct::~f .:~(.~:~·rase¡,1~r:a·r:~~ú:~\t~;~f :~;·~:fü c2~~ '~:: 
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paraloglsmos '.de laJeorla •:de. i:onjúntos qlle •. dieron' lug ~r ·.ª'la ax16rnatiz~clón 

~~~~1it~fi~~~i(f t~~E·· 
verte~ la ·teorla original,en el'núevéi slstéma .• Yaq~I ~éÍrata d~ · IJ;¡ pro~lema 

::cl~~:~J:~li,t;i;rdr:~l!~·ej~~~~~~i~;:¡ºi~~:~:~¿~~he~i~~:t:~;: 
para presentar ~u programa es hast~ ci<úto pÚnto Intrascendente; desde el 

~~l~;:ndl:svir::~Ja:t~~t~~L~~c:~t!~ri~~rjt1.~¡~~tl~1it:~~ii~s¡fi~t~i~ 
embargo, ~riii!.Wv~~: ci~IT!il51~aa ~1~JaS- ·011· es.la :~raién;iór1; ai c~r1surar- éi ·. 
planteamlento,de prol:l.le0a~ rÍJaterÍJátic?s q~e, cci'tio eÍde'los. fundamentos, 
tienen Igualmente unclerto'aspecto o vertiente que'collndá con la fiÍosofia. 

l")W WLFM,, p. 217. 
,.,. RFM, Vll-§ 11 



CONCLUSIONES 

Recientemente publica.dos, los.• Remarks on · the Foundat/ons of Mathematics 

suscitaron comentarios adveiscis en qúe ~e acusaba a Wittgenstein de rnantener una 

posición filosófic<l·qu~. demost;~nd~ ¿¡,'á'inc~mpren~lón'de los problemas en los 
. . .. " - ' . -· ·- . ".:::'~< ,,.- < - • ,'<. . . ¡. - ., ·-

fundamentos' 'de ··ras rnaternátlciis,' proponí~fÜna -~orr~cclóii. de buena parte del 

contenido de est~ • di~clpllna: S~,~~p6nrá ~ue la ~osl~ión d~ ~IÍ!genstein era similar a 

la que mantuvieron r~~ 1íl11l1610~1stas;~~ari'cl~ eÍiminaion las'f)niebas de existencia no 

constructivas; y~ens~~aroA.~l·u~Ó ~éiprtefé:ipl~de~~ co~tradicción en totalidades 

Infinitas. Desde·~~to~~es .ra im'p~siOnde'~á~ts~rittis ;\~'Wjlí~e~~tein, hast~· hace 

poco inéditos; de_notas. da:·~u~ ~J~s~s''io~acl~~-~0
1

(s~s:·discf~ulos: y los reiterados 

estudio; d~ mÚ~h~s ~~~g;t~~. ·h~;.; a-~~j~dd nuéva f~z ió~re ¡u obra. En lo que se 

refiere a su filosófía de: las'mate~áti~s; ctue dUiintii va~Í~s l~~tros' fue considerada 

Incoherente o poéo m'e~ecedora de atención, son dignos de' señala'.se
1 
l~s textos de 

c. Wrighi (1980),• Bou~~res~~(1 ~a'7 y 19BBJ y stíanke'ic1 sa7): E~partÍ~ul~r estos dos 

~;:~º~:-~~:n~~ertjó¡u:~~J;5:~~f~~ii~1~fi:~~.~für~~e'.~t;;~!!~l~;~1~~nª 1é~::: 
materiás, tanio, en ~í misma éomo con el resto de su obra! Éspe'6iaiménté lian dejado 

en claro su. carácter ~o revlsionisiá,'• neutral icen 'r~sp~~to: a:: ¡~ itotalldad de la . - , __ .,, '"' '';;' - - .. , __ -;· -~- ' ··: . . .. -- ,.-· .. -'·' -, "· .. -·:, .,, . ~ . . - ' 

matemática, •en consec~enci.aconsÚpretensiónde.ñii estar defendiendo ningún tipo 

de tesis filosófica.~ Es'esia"via' íá qu~ Ííeíl1~; i~i~nt~'ció ~xpl;;;~ra'ici 1a'~g~ de ~ste 
-. ., -·;.-".' , .:'/~ : . ::.-F·;·_,, - ,-:.~·~e,.·!.~/:_·.:: , ::::::.>:-'·.,, ,~·: .. ·:-·- :;.;"' .:'. : ~'-' .. .-.· .• , '.:<::,•·::·.: ,_·,·:.. -,o!_".,_-.: 

trabajo;· en el .. curso· del cual. hem9s encontrado. alg~-~as.: dlficul!ades que; aunque 

menores. qu13 las qu~·sadrigi_ñáb~ri ·érí. ras inteij)retáé:ionesdefinal.esde los .años 

cincuentas, dejan urí espaclo'a lnvesiigaéiones más profundas. seííaienios algunas 

de nuestras 6Óncl~~i~lies: 
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a) . Al defe,nder una •. p~rsp~ctiva ~n q~~ 1ás ÓbseN~~IÓn~s. d~ Wiltgenstein. 

:2f!:i~i~~~~i~~~;f~~~~~~~:~:; 
de los cuatro c~lorés. ;,;;r ar' centrarlo, div~r~os a~pectcis d~ rá ~rá~u~ matemática y 

. - . ' , ,, - ' . . ' , ' . ' . ' ' . . ; -~ . ' ' ... - ..... 
de su i:volución. concreta',' nos.: han,:.servido: para :.aclarar 'el. pensamiento de 

Wittgenstein. De ese modo, la prueba de G~déi; nos ha ayudado a comprender el 

sentido de la abarcabilidad que Wittge~stein atribuía a las demostraciones. 



b) Hemos constatado Ja Importancia de las consideraciones. sobre las reglas 

como centrales en el tratamlenío wittgensteiniano de las matemáticas. Cónsideradas 

como parte del ataque a·-¡~ "b~delltungk6rper conceptlon", conduce~ a la conclusión 

de que las proposiciones. inaif3~áÍicas, :eri tanto que ostentan un cariz de necesidad 

lógica, son de carácter gramatical. Repasemos un poco los argumentos siguientes: si 

el significado es un cuerPo adherido a 'ª· superficie de 1~s P~'ª~~ás, 1as 

combinaciones enque éstas pueden entrar unas con otras están ya ·fi~~fijadas de 

antemano, Inexorablemente, más allá de las conductas Individuales. C~~prb'barnos 
que esto último no sucede, pues seguir una regla es una Jnslitucló~'~ócl~I:: PÓttarít6, 

Ja "bedeutungkÍÍrper conception" es falsa. Pero si lo que da sentld6 ~¡6~ 
0

eminclados 

es su usó,· la necesidad de una proposición proviene d~: I~ ,;decfsÍÓn" de una 
'·. ·' ·. ,,:·' ,., -· . 

comunidad de empl11arla así, por encima o previa a toda experlericla; ni refutable ni 

corroborabl:, simplemente como una norma de Ja represeníad6~: 'AÍloraÍ>ien,dado 

que Wittgenstein ha combatido la concepción nonilnali~ta; d~I 'í~'ng~aj~; y que 

comprobamos que las proposiciones que afirman. exist~ncia ~n las• matemáticas 

tienen una gramática distinta de. 16s enunciados emplricos, no' pued.~~s~r JÓ~ 
contenidos .de esta ciencia más que normas de ia repre~entaclón de(mÚndo externo, 

y no descrip~ione; ;ié up Ui]iVe~só d,e objetos dé naiúral~za peculiar, Lo l~tere~imte 
aqul es que Ja aflrmaéióri de' que toda matemática, por' abstracta que.sea/se avoca 

finalmente a una posibl~ representación del mundó, no e~ verificable d~· ni~guna 
forma. Nadie podrla present~r pruebas de que, por e]empíb;~. 1~'iteoha. d~ Jos 

cardinales Inalcanzables, no tenga repercusión en algÚna S:otrarrarría •dé: las 

matemáticas que si se aplique-al exterior. de. esta diséiplina-l•'~ó'r.óira parte 
•.. _ ' - . ' ' ·, • ·;~··· ·.•.,<• ~. • . . .• 

Wittgenstein no sostiene que necesariamente ese 'sea: el ÍCdestino'':'de ; tocia· 

matemática, pues la compara con la constrúricJón' d,e s~_~d~{~s. ~º~ ¡¡i~¿n d;~ podrlan 

ser utilizados por alguien, pero que no forzozainerÍte' Jo;'será)'.Entonces 10,que 

sustenta su concepción de las m~temáUcasno ~~ 'Ln~ ~6~~;~b~bÍÓn·~-prev;~ión de 

su utilidad, sino sus argumentos y obsé~aci6n~s s~b;¿~, ,~~g~~j~ y 1~i f¿~las: . -.. -
c) De lo anterior deducirn6; I~: trascerideríé:i~ 'cief:'d~;a~r61ÍÓ que la obra de ... - ' ... '.' ·.,.-- ',' ". - .. ' ' ". ~' . , '· . . " , ' - ' ' ' 

Wittgenstein tiene· en el terrenride la filosoflade,liis matemáticas,' para comprender 

el resto de la misma. En eÍJo crincordamós con:Kripke (1SBOJ,:pe~o no porque 

creamos que hay aqul una piedra de toque con ía que quep~ validarla o no, sino 
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porque las observaciones de Wittgenstein en este campo aclaran, por la vfa del 

ejemplo, muchos de sus conceptos y argumentos. 

e) Hemos mo~trado como alguna~de las obseíVa.cion.es. de Wittgenstein, como 

las referentes a los números r~áles de ~xpanslón deciryial im1gular,· n? tienen el 

sentido. revisionista que en un; primer.'nióménto Óstentan, sino qUe pueden 

interpretarse coníÓ, conffrién'cloles .ul1~ 'cat¿goria o funcfÓn gr~matida1 peculiar:' por 

ejemplo, más bien que mosfrár númeró~; est~ble~Íendo ~I sistemá'enqlie 'es pÓslble 

construirlos. 
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f) Constatamos. que algunas otras ele l~s afirmacfones;~el gran filósofo vienés 

son difíciles de, i~terpretar ~6;ciJ~ lll~'htÍen~n un eq~ilÍbri~· sutiii~eut~al, ~.ntre tesis 

fifosóficas opuestas. Tal es el caso de• las obs~rvabiones con, qúe set matiza la 

arbitrariedad de la gramát1Ji: p~~· un la_do, se irat~ de ro.ripei radi~lmenÍe ~~n la 

idea de la lógica del mundo; Íal y como ésta~parece en el"l"raft~tu~.' E~ una ~rftlca 
implacable de una pretensión" de;éfesÓubrÍr~ri las fbrmas de nuestrei~ie~gl.láje, la ' 

estructura última de lo real. Por airó; nada autoriza a traspasar sU éá"ráctergramatlcal 

para sostener una postura escéJtica. Hemos intentado n~~egar,' corn'o Ulises, en 
medio de esÍos doS peÍ1'Q~bs;~q~i~al~nteS. ,-:-.. ::--_,.,..-.-, -

g) Para, nuest~a .. int'erpretación. hemos tenido qu~ d~cr° lll~yor peso : a ciertas~ 
observaciones sobre otras, pÓr ejemplo en la aseveración de que no.tiene sentido 

una conjetura; que he~~s. leido como sf simplern~nte ~fir~~;a '10 c~~1cfdad de fa 

prueba d~ extender 1c;s ¿~;,¿~~¡~~ .. Én~ d'~iá· cie 1acia e1 ciali~~~ ~;~¡;1~11lá cie mostrar . 

1a evolución del péri~an:lrellto eje witt9él1stei~'kn ést~s:1~111~r ii~ 'evíci~;;'te Ciue en e1 · 

~n~:d:0céi~~e~:,~:fü~:¡1lr:~fv Wc~b!r~~j~f~~f~~;1~;~f~:~·1~nZ0:~e:~~: 
etapa, pero rri~y pr~se~t~: d~~pué~. Ó pbr ~I ~b¿;;'~ori6:ité'ª~rt~~ te~f~ é::or{io ·la de 

que sólo hay.dos tÍp~s·d~.cié'mó~tracione~ éri'·niat~máii(;a~. qúe'¿o,.¡.;5¡,~~de a un 
· · · ·- ':. ·e:·'.- ·<~<>o: :z--,'.¿':. ·:;_,i;'; ::.'..:~-:-: ::<~~;,:,. ;··,,;~,·- - L.-i'.~:. , .. ~· .• : }<. ;_. '·- ·". · >1: · · .(.' 

momento en que la fnffuencfadelf>s Principia, de. RusseUe~ aún·muy acusada. Sin 

embargo, mostrar 1a's ·fases d~7e~ii'0v'61~ció{:~~~'~Tg-;·;;~~~~~ci;ri;~~~'~ó'°;pÍeJÓ;. sf 
no fuera por otra causa, ár m,encis 'llar ia dificult~.d cie'fecha.r las'. obseivaciones de 

Wittgenstein. · · 

h) Nos parece que los corri~ntancis ,de 'Wittgen~tefn 'a algunas; pru~bas 
particulares o adolecen de Una ~~pr~ri~fón;d~ficl~nte por,~arté de ~u autor como 

ocurre muy probablemente ~leas~ de los cÓme.ntarios a'Gad:1/ o aguardan una 



interpretación más aguda. Por lo· pronto podríamos suscribir· la· observación de 

Dummett (1959) que rec.uerda ·que· .estamos ·a rite t~xtos ·que· no. habían si.do aun 

preparados para su publicáción. 
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1) A pesar de todo, hay~na pequeña vena.revisionlst~· en las obse~aclones de 

Wittgenstein, en la medida e~ que la::'prosá'y las Jrnágen~s;adherid.ás: a lo~ ·· 

conceptos matemáticos, gulan ~n~le.~as direc~i~nes ~I de~~rroU~ de lasteorl~:~: 
En resumen, constatamos j~ lmp6rtancÍa ,de're~t~ur~~ con, '1~ .1:c't~r( cuidadosa, 

un texto que <'.onectaba los pasajes Iniciales daihvestigacionés. FÍlcisóflcas con· 1os de 

los Observaciones sobre /os FÚ~dameniotd~ ¡;·Mate;nátÍca, ta~to para comprender 
. ~· .. , . .. : .· .. - .. ' - ' - ~ - ' . . - ' 

cabalmente los primeros, como para observ'ar la.emergencia de una perspectiva muy 

original de las matemáticas en que éstas dejan de ser fuente o soluCión de 

problemas filosófico~. 
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