
Universidad Nacional Autánema de México 
• FACULTAD DE CIENCIAS 

M 0 0 U L 0 S 
INESCINDIBLES 

(Algunas teoremas de descomposición en cate`srhs de 
módulos) 

TESIS 
Que para obtener el título de: 

MATE M A TI C 0 

P r ese n t a: 

FRANCISCO EMILIO PRADO ARIAS 

Becario del Instituto de Matemáticas 

México, D. F. 	 1982 

L 



 

UNAM – Dirección General de Bibliotecas 

Tesis Digitales 

Restricciones de uso 
  

DERECHOS RESERVADOS © 

PROHIBIDA SU REPRODUCCIÓN TOTAL O PARCIAL 
  

Todo el material contenido en esta tesis esta protegido por la Ley Federal 
del Derecho de Autor (LFDA) de los Estados Unidos Mexicanos (México). 

El uso de imágenes, fragmentos de videos, y demás material que sea 
objeto de protección de los derechos de autor, será exclusivamente para 
fines educativos e informativos y deberá citar la fuente donde la obtuvo 
mencionando el autor o autores. Cualquier uso distinto como el lucro, 
reproducción, edición o modificación, será perseguido y sancionado por el 
respectivo titular de los Derechos de Autor. 

 

  

 



INDICE 

Zniroáuccibr .......................... 	2 
Parte I 	Caso Co-nmut.ak i yo. ......... 4 

Cap .I 	Teov Ge ri¥ cié Í¥iail3s ... . . ... .. .. . 	CJ 
C & p .11 	Doln► tos c% lcie1e5 Priitctp es . ... ... 	.. 1 
Cap. 	(rxi 	. .. .............. i 
C ap . 	forma C1ván 	... .. ....... .. ... 20 

Pare ]t 	Caso Rrkii i &t o............ 2,4 

Cap . I• 	 .u\c 	...... . ..... .... 2 5 
C 	.1L 	-f 	 - A¥¥►-n .......... 	. 34 
Cap .iIt 	Teorema 	 .. .. .. • • .. 	,7 

C 	 R .1-\ 	..... 52 
C ................ 66 
Cap. Vj 	 ................. 7z 



2 

INTRODUC CION 

NY es¥r Qi n¥ei¥c¥ón en es e ¥rGá o e_s frene„ 	i ums 	d 
Ía ep yack 	 pomo dev k . ¥¥s2nc¥cc¥ cremo unG. mol Nócton 
al ekixc c la Ceor¥o ¡e Reprc¥,en¥r►c¥o»es cji¥o ¥esGr¥-ol\o c p¥ eii enes 
t+►çv¥nke5 	c 	epee¥e&s en A¥eloro, 

T1¥¥¥rnn I¥ues c pro rriotlar ks 	 pe. ¥¥ve1¥d5 4¥r 
5eri.S fue lesesn Imttoc e_\TSe eta e`¥em8, c urt e\ c e 	 ex 

eae¥ áe Qá& m".á. ce. ke8 mci¥t m¥ ¥¥cc¥s   x¥bre toe¥c¥ en 	. las ç,rn irw5 
cen¥.r¥es : es i¥r IGS Git$\ s ck ki cié re¥re gt4C¥¥, S i niLo 

W.5 	eSnl¥rocb e n c Ar uná preven ¥óri &t_m 9- , c\ 	ve r54t ÍI, t5p NUe 
> 	¥Re¥loS cae á 	&iAc .\ \k cbn `05 Tmr 	¿c ARA\¥os Mr¥c¥¥\cs 
4Ue yon p\icGc¥s es, dos cUrsoS sv edores de 
e►a. Nene P-Cure, % ¥►er+,¥¥oi¥r lee enAcep 05 re koc¥oS 	Kóes psrs 
pes- krejai. 5limera\ m damos vn tYo¥Am¥eno cD óryco, &ul1 e en 
cx 	nes ese ms rcNv A ine'j 

1' 1O aivc e¥ 4a¥¥o e¥ c¥as akes , n \d p1 rmes, sp¥e¥ coc (1T 	- 
ra re¥sS¥ a \& Te o-(& c e►¥erre de cn&iu\C¥¥ ¥:z Ili hi tilo, Uno . tfi c9\ ¿— 
sesen 	 er¥ ennmv¥vr,.: U lec¥rpma F ¥mc¥¥cct¥¥t¥a¥ c¥e ¥¥bc¥v`os soio¥e vr¥ 
d̂ 	, (í¥uii-nrc¥ hiuer\o ns¥ ¥rz¥,rtc x 	c¥r c¥ 	rml\o 	e-sor óe \ ¥por`t'a., 
A ccTt¥:.¥-r¥uí¥¥1¥11 eu \cr, cA f¥ ¥\ci, SIL 	c¥anu o i ¥dnes ce c:¥¥ e. k-ema.. 

\a tiearl2¥Clec¥iYUC¥¥S n¥e`lQ1lc5  ¥:\ 	r(L\l\c \ 
re- 

¡lo

c 
 Mc X c 	.net t Sdk&1 o' 

cL¥ w ou, , 	e t nic SI z, + 1L,S 
dG¥ 	 U¥ C¥¥tS¥¥Lll¥eTl Á ll¥) :¥tt ¥¥C¥Q uw 	f lTw .K1rLclnke. ¿e \ e 	C11'1d C.` iS\Có. 
O¥c1 b¥nc Q I v\ ¿ tr\dUlos -̀¥, c_Xe c:11k1OS rL1i11Z¥11US. SttY, ¥i¥Tl e lC etii&üe 
\nÍe erk•)t n- ¥r ," ¥ar¥L a¥,1l105 semisilnp\e-S, el ceKv& -Sc¥mid¥. re ¥nn1\5 
mn S Q. de ¥nrl► OSk\c , e\c'e I\ \& r-¡ V 1 !\¥1¥¥¥av¥á r¥act\\os  ¥ k iiid 
n 	che ¥¥ c¥e 	.¥e.¥¥e¥l 	rt ¥n¥¥o el   ¥ áKb¥¥¥r Z¥\cs 

	

\o 	i á¥re\- . c * \ne ! 1 m¥aíi a¥¥ IC Ál¥ 

4rá. Zlcr o k 	GWkil c¥ Sle-inike st.V11 s uA,«I '¥¥11i¥¥10 ccmt snx ,, 'y ¥n¥ IO ínó- 



dilos como 514 '5 v-ráa ¥kgmvn ki. iiiváoS, A 	 W (on¥,rarIn. 
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PARTE I 

CASO CONMUTATIVO 
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CAPITULO I 
TEORIA GENERAI DE MODU105 
Es e cdpflulo e 	.iiw o a mencionar al4unos retiultaáos Liste, scipet - 

áo 

	

	 cEor con a ern¥inoop+a que esa tamos. 

representdr*á ull 
t  
	i l`o . 111 	are L. 

	

íln 
	osmó - 

1 0s 	qoeasSoreA mol 	eg ro pe a. c 	con5 
por l05 tt 	\o5 C tk3flQflk.¥eaiered¥s. 

Dao Un dnZllo'1 pomos conskn - ck pdrr ár ese klr\ nuevo antro J\ el 
o peo c .k, ch 	e1l1e rt nera.: e\ cnno laesir¥c¥re adtli r¥eslA 

pexo la nvltipl¡cAcior¥ - 	csine m cl b ioe_ para a,b e'h 

0{¥sévvese que IL puede ¥.,er mn¥¥►c .rá¥ ri armo un Á 7n«¥u\o, en ese c.45n (?S- 
crem' j .. Vdmos a. caer Ia, dest nlción áe nuestros elernen 	Trredvcti¥►e, 

1.1 aFINICI0t1 
Diremos ji un A-m&ui no nulo es 	i1 di lt ii no i.íelle s¥rmLA 

cap, ¿►reto,,, Erwibles . S 	i M= U *V enkons U 0 V=b. 
.J ¥ üri¥i ¥X¥Sloll ó tiil ¥ ¥ ¥ 11 ¥♦ O it M M M 

se ci fue se eSecnc¥e Por la 	1 . frene rnve13ia<koierc 	Arb`o emen¥e. 
cuese pseince por It¥dererna ¥i 	lene ¥¥1vet5o ck ello ,damas ¥aS¥guieL¥ 

te 

1.2 PROPOSICION 
las 	u ti eS &FirmtioYnes acere che, s ¥m e4¥¥vale ,S 

' 	c4 s ¥e ¥ct,►¥e ¥r la dei 
bl 	5 se. eac¥n¥ çxk 1. +tc}úerá¥ 
c) Im o c M 
A c mÓS , í¡ 	só&e dljun 	e-&kbsveonts, se tiene " 

11 
S ts¥em t¥caa¥¥nte , 5e ñala,nos con el ¥ r&10 // e¥ Fin 4e una cfectlDSÚ,rc loñ . 

bn o¥rá5 c sloneb (co,no en 1.2) lo 	nos D\oC 	á CDT¥¥t?¥Vl¥C10¥Tr fiel@11ü¥- 



c¥oc omlkJeu( 	1 meen . 	 xr 	je és¥d, es áexx~lc. 
o pcxM-ió. ¿xstrver lnnece 	 41 

A Q 	uçJ& des t tt\bb 	 ce 	¥1v\4s ¥nr ,venles . E n 
pr¥aner ¥v¥sr me¥¥c¥o&i 	\ 	co 	k m¥árlulo¥¥¥C¥re . 

1.3 DEFINICION 
S¥ 	un cc1 JI O . E¥ ¥ ,b 1'¥¥ot! 	¥aortZjun¥ S es un pat 

Formado par ve A-ndáulo L .¥ una 4omeión . S 	L 4uedele si - 
9uien{,e, pro picará universa\ : 	 ioci it Y • S—♦ M Çun 
t rt, ex tk , un i ritc,4 noma¥ndr¥¥smo ¿e -\Ó 

4L 4: L--+ M 

fW /¥ 

1-1 PROPOSICION 
Todo1npdU,0 Q5 1 (11110uv3 rç tA[¥eRu) á ►n ¥ROOuW ;dK // 

1.5 DEFINICION 

	

F ¥Íioci,i¥, se Ile►m ¥FwoYat tivo '%c 	F :14 9 ly une iiw mo 
sv¥c ii xC oro: 	1¥ tLn M %i en itlod¥ , ete t¥ : P --¥ M 

/p 

Carmut¥. 

1.6 PROPOSICION 
lit& sum c¥itec .e R as peo cE¥va s► A\ .man}t¥i aed4R.s p►o- 

¥c¥iYo. 	 // 

1.1 ?ROP05ICION 
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Toáo dudo libre es proa áimo 	 1; 

1.8 TEOREMA 
sa,p€, oá L US si4vM¥¥es aFirmLG¥onls son cctuiv4Itnlks 

es prb¥erc¥¥vo 

	

To 	ók4, 
 

¶e ernce 
e) pes tu1T 1\ t a;rttkn ckt m \o I\ re 

Damostracán ; 

vl ¥bl. ¥a- 3e5 t¥i¥i6n x 	tl¥ c¥vc ID 

o ---r M' --¥ M¥ ..♦ p --¥ o 
ct¥nmu¥a. 

6Í*e). Por 't. obóe m r 
	p ---¥ f —1 L 	0 ---r --% 

coi L Icbre ¥1ue¥o 	1. (¥tf ®P 
)*o. rAey-t.i 	 1/ 

QÇro t 	de m ¥¥ ¥ cn«s 	¥o r e¥ cs>«c,e¥ civa\ ae po'jec_ 

	

:wo , 4 	e \e 	\ama 	i¥vo. ¥¥i\ ¥¥¥¥c¥aco, 11Q h¥cemAs 
uso aqo¥ ci¥las pro 	fue c Ee.ne. 

	

Si Mes unh; i<Áu\o   I 	 Lnxtpa- 
r¥t¥ a 	¥oa¥to5 M¥, ¥¥I ¥o¥,N¥: =M. s,¥. C:,¥",tEri, I=¥,,...;ll,, . QWYIbiCe— 
ttros Í¥ o M ¥e¥tecñL A un 

-módu¥o m tr.t eius .e UUt epirncrsiitio ¥p.T ¥Í`¥ pudL 6mm¥jUtLly 
Iter &-m 	s,10 hace r¥¥ ¥ 	 cada O ¥¥ t¥ ¿e  ¥ 

1.9 fAOpO5ICI0N 
T 	 1/ 

1.10 COROLARIO 
Ulm  
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pra4un cnu c 1 s.ii s 	 1/ 

Se. 	c)Ñtrr ct 	IttAV 1% &U1\ tt\U\n si 	 .mctxsíjv r3Il'j¥¥ 

¥aCio¥en 	5v¥mtic¥¥1¥¥¥,.¥ar cyso, noS cY¥¥enlo¥¥ oler ¥acl tnoR ¥t¥A,ÁS Q¥¥Yliei¥ti4'S 
cz1c 	.1->¥oorxrW t 	rr cic¥cr u¡1'4W 	 }4 Q5 	&c¥ c¥e M. 

1.11 tifINICION 
Un 	-m&¥u\0M w w- bcoaWm t 	a¥crn +elC¥A¥a¥ ¥. 

?ib. 	ee& Ae "-mSAG\eS 

eAis.it , es 	r 	%%kc ur ¥- ice m  

Rt Ioc men¥e ¥elec- c ¥k m 	s\a e, & cc ►¥c án 	a,¥see ate 
(CC \Y 51 lcYJclCx3& 	 C¥  

n niáJe Kes VIo t¥tidno ei(c ¥ ,¥¥ ¥n ¥.¥¥ ¥a CCt\  
si ¥¥istace I,& UD. 

1.11 EFIbICIOM 
ctin¥¥¥¥n C¥ 

c3 tMle d e 
s1 (\O o¥ c tt , , 

n 
IÓO o 

pero a1¢¥in sui xml%¥r¥a ¥kwl¥o Y che c¥ 

PROPOSICU» 
ME'1odL.1TIMce5laS $ e s 	s M&n equi- 

bl T m1e¥ -¥v¥ vae¥a c¥(dS¥,ips ¥M¥ e%men¥n m.¥¥nsi . 
c\ Tc o 	 Ckn*k e&" ec¥e 4enereao. 

cAi 	.Sea 	no vana e¥m6¥n5 ce M sm eÍei(iilo rnaxlml. 
¥v►c¥en¥emell¥e, 	 me ex1cdeC ¿,e.¥ Und eLciena asce¥¥c nLe ¥¡o esUlcion¥a«¥,.C1es¥¥ 
m«¥¥1os i'¥,lo que c►it c\cc o, 	 , 

b1¥¥1. Sea M' M F ¥¥- 



w 

tlerdáos. 0EF che 	fue f ttoe3vzúLt. 5P4Í4EFui ekemetn¥í wf\. Si '1 
vera es¥ríc 	st e. Ltnki1w\t en M' çrit&mos c wit ciov¥o, ¥mFl¥a¥ iJ ¥¥r¥ ylnm¥c¥+a¥o 

¥¥¥amen¥e ¥jecr¥r 	c%t «lt rancie, \c e 	\ 	&' 
N m¥, 	cbc¥ecs+en¥ ne,¥ 	M¥ es ¥+T¥¥tr►me¥+E ¥e,►c.r¥c;¥¥, 

el 	nÍ 	5ec1 Mry t1nc¥ erlc¥enct ;,Ce¥¥ n¥e c s¥¥hrtrr%i¥os di  

Sea. 	... ¥».`s up a¥usur¥ de ect 	rk-s d 	. 	ñli¥nces  
1L11%• J 1 m= tRc.(m,...,mKl.61 	x;EÍ¥cn,  

jn 	Mm— Mmi1 

A¥1dio¥4met►, 

i.1q PROPOSICION 
swmc r . 	ta s si$uien¥es 	anes i€ke M usn e¥u►v tes: 

Mes kvk%nib n4. 
b¥ Tot¥aá►¥c¥óm ¥► vec.¥a áRs 	los ¿g 	ane ur•1cm n¥ nitni ¥. 
cl Topme ¿tMescM el tmttra&  

1.15 1'ROPOSICION 
S. o--. M' --♦M--'M---' 0 	¥ inc1&. Er6 M 

,r 	,io¥e 	 M n a¥ct 	 egos a r ano C i¥er+eml s¥ sAb s amins M y 	so 	r t+ob  

1.16 CORSUtiO 
¥ea M - M. ®... M„ . ¥nnces M es ari¥n¥¥¥4 (¥ae¥l¥erio:ai s+ v S¥los¥ 

oeds M1. U.4,..., i1 es arüviio *e lno¥l¥er►a¥¥ 	 /,, 

1.1? DEFINICION 
A 	tT u 	(~twutb,» it%uieyáo si ¥, K es trlmiano (moe¥l¥t 

Como es¥.am¥s lnlexes? c os so n enel casi ¥i4vier¥o álce- ris s¥m¥►ettlezl yuP ¥es 
ar`IW o cjoe¥i1ef'¡d3lo 	(¥eG¥iVdtclen . 

// 



1.18 COROURIO 
	 10 

Si i¥, es ektmcaro lroeliMr;anol M 	I. . El fintes M es kámi s a hq 
¥ik¥rierol. 	 // 
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CAPITULO II 
DOMINIOS DE IDEASES PRINCIPAIES 
£.-tt es{e c&pi¥ui 	 \a fria 
de 	mpicn, ven gue en la c ¥417¥ do n¥uos ¥¥árevn c¥Tr,¥n¥oáe 

idee prtrte¥ pa¥.e5 
 

(1p') 	u 	re.'uw. tr.\* a\ 	unc¥3ei--- 
k \che \&t\r trn Ucó 	e rt, p«ire ix ápcir 	m les .\ems r¥1¥•s 
Zt1C¥¥11. 	

T  

P 	'4r4o ce s; CÓpiWc 	aet¥o¥clra Uta Qlp. 

2.1 PAoPo51cIotl 
S. Mf.MNO¿D t€ ) eices 	 M eare. 

Uparemcn 	canco Ti ¥e 	 ct, lue¥ 
+o Í¥ se'¥denti F i ca cr», D, y 	, suhenmolo ¥e ¥ . Tw es' ¥ no v t, '1áce1 S0 
t t3li.c Irinc Fai , ese y% % es Ae `a ¥c*11 t /uD p& z+T p*t c) &- 
¥ &men la¥ast 	bT1 	sud 	sArncr¥ tSTuo de D:tctMos ette 
D Y ¥, lue¥io S Qs 1Zbre, 

fin 	c¥ ten, 5U 1 11Y 	 a c11t11iÓC¥GtI a C 1Cr[d Á¥  
M¥D • ¥ons¥c¥er¥mos St = 	-►D len1 -- ¥ ` m ¥xóYec¥.¥c¥n, lve► o. 
ilek c?C QS Íi , ̀con rc*o A•1 . Set. 	u ¥1 ul [X r3 	D Y SC ' c1¥ ¥¥¥ .5 l¥C IOT1 	ST 
oN 	QAIonc% 1 V % :si~ 	e5 11 "C. 	¥Q 	t 31 f5 U115ü¥Y11¥4¥r¥ 	3T 	C . y 	CNI 	} K 	 I¥ir Qs,¥ 
kowls de. m¥uc¥ ton, i¥re. 

¥erem¥s ave \ sn 	es ercctz¥ 
`' ¥¥ 	1 o' ' Ker ¥c1—"' ¡Y ----+ Í¥Í ---► 

y 1.i cb6Q»cs \ 	 // 

2.L DEFINICIt* 

les 	.tM 	j Anal 1 ma¥n ¥elss +e e sn b a + 11 caes íÍF 
ádre% M Y si s erlaréea t¥satWbme1,. 

E1 	:t¥; o¥dsesv¥r que n ¥niM¥ ¥ ¥t+¥oi VIcúes úe , c 	c ¥e-- 
nL¥+t¥t tll¥ ► =¥ . 	s ner4¥¥dr4 \u►; lkltMrettVa¥ 1R M¥ 	1¥ 1 t, 



1z 
«t 	¿te res}' ee N¥w (eM e1¥ax  
¥ic¥emr s s\ -ct rwc 	- %RIaÍ1 	¥c1e¥¥ d►re,cws ave Ot5 uT► 	►Isí¥ ` f

( 

	

M.¥ M ¶ tllCc¥ ¥1C.P.S 	Wr5¥¥T1 S1 Ct S ¥¥`fj E¥IA'.¥11E¥1Cfi K¥¥CaTI . )E?¥1t e rtc ¥ cN 1 

Cetn1n\r c `s; 	\ 5 	 no,\ c\os (\' 

2.3 ?ROPOSICION 
T(MI ¥► 	d 	T(MI 	 M.¥I¥bK 

	

2.9 	PROP 0 SI CI ON 
M IT(MM es \ibte Ae sión 	 /1 

	

2.5 	OSICIQ 4 
Si 1- E 	Des ¥i c¥e 	tón , es 

¥eS¥D yveD 	M Lnblé 	Ael. ¥w<Y¥ e - ác ¥ri¥¥tb¥iltx¥¥¥ \l¥re 
mmúma\ ti M (\':,e¥¥ 	¥x,,... ,x ¥,ti vn¥ cx¥¥ ele M. P¥rac& 	Y►¥¥ke 
r; #o ED, 	c\ r, :,c;. EMr te n, er iá-. , 	Y,¥ ¥¥x¥ z, un ¥¥R¥c vc¥ ¥tY ¿e 

aM. ¥i¥¥¥¥btet¥¥ct►rc_¥  
ZtuS ': \ + M ¶C 	\, 	e 	 M es 1t e 
S1b¥1. e i::3 I 	, pt.fl fJ - Z.7 efa¥\kiC¥  `c-jf¥ 1¥\¥rtnb¥etl 	 // 

te CaRbLNRIo 
5 	M 	t 	M es wm¥ d¥¥ec¥a 5►¥ s 	¥loc¥e any ¥e ¥n 

, 	P M.S e 	 hk ¥  
'¥¥smopmkVg ir 	 es Sñkcd . 

¥rws¥teción; 

M f t(M\ \\re  ci. +cón tz 	z .5 e¥  
c¥nsecue¥icta, pc ec evo 11.1\. t\' O--.T(Ml--♦ M —► M /T(M--- 0 

	

se 	 M"—_ M IT(MV 5T(\\ ('.A. 
A 	rc¥b¥en 5i M 	 e es \1btc v.r c\e. S\ill l mema C►e •. 

T(Mi = T(eGT`l - T( T<T =T<T') -T t 



Y 	 1¥ 

NII 2. Y DEFI C 0 	
// 

N 
Sea ME modD r ctD. ¥.nia,¥es M es un o.>¥du% 5► ¥t a►n¥lwdar ae a, P¥ 

rd ceds OEM, tiem cauro 4eaerada- um ¥¥nc¥a ¥e q y M es ppri¥nrb t; 
as vn p.rn&¥alo para. a1¥vn pt,mn p M-D. 

Mms, c¥ \c¥,mmos por T(t V 	rnn¥u n¥.o c¥e e¥e¥lte¥t¥¥s cie ¥Í ur anJe¿wtie 
ia comope et or une► poken && p. Se 	&sifuienkC: 

2.8 PROPOSICION 
T

M.
PíMI es ¥n subnwdulo de M . M¥, e►¥n, as el in 	submóá p-pr ¥mar¥e ae 

9 TEOREMA 	 # 

S 	mai ) es áe 6rsibn en es M es lasa ¥¥rec. d¥ ¥s svó¥núe¥,loó 

SeA v et c¥ t eá¥r áe n 11T1(M . amo D es e¥iP, sabertot¥ gue v acá mete. ¥¥ cien,_ 
cnmpa¥ic;ci¥ v -t) . pes P ¥ pes^; ,nde 1AQ5 un¥uníd¥ chi es pcímo ¥► óos adns W-n no a¥oc¥a¥os, 

Pmcec 	a óe„ arar 4ue M _ Tp (MÍ . 

Sea r¥ v/ P'^¥ uE►¥o (r. Y¥ =1 	 d p, existen eiemer- ... , 	, ¥tuevdme¥¥ creta es ¥ 
ce ¥A rs,¥ •,+r¥SK. Sea, 4e 	por¥n¥\¥n 

q`  
¥AorA Íót¥, E evic¥en¥e che pl" 1u\A :1. C;q, cie W1 ¥¥ie lr:al Q 	en 

cc¥\s►q¥i\en¥ amk¥t¥,¥ s Sri a . k\ 

M¥ 11M' 
Í¥s¥a.¥r c¥ema¥¥rac yue 	T

¥ 
Tp. tM) ' o 

' F,¥T¥ r¥ 	nertííc 	\ fim̀os qoe i.=1. 	& e & ín x  C6' 	it e.  C11Co #i1 \Yo ¥1`¥11Q x=O 	¥OC xTp(MI 	`- ciQ 	che.  , es !,  
ery-- 



ta pes. 14 
c 	¥ 	u' \ c 	pie k,a. c%xs¥m 	¥nc t cs '►-n me,ca . pues por z.% c 	sumwc e$ EA. 

	

ti r iw ¶ 	Ror y[utc 10 -r bXt& '1. 	y 

ptc¥emcs, que e.¥l ¥etl¥ra` utaA. mcu`o G 	 çnt un qy- 
o e.\ eme¥¥o c.,. 	Ae o 	era ¥¥; : i1--¥ C tal CV,u e 	,.ca es 
e ¥'t5mu c c¥uní¥e e n 1 Kor ¥ . ¥¥\a¥tlntecc b; 	¥ ¥ en¥Onc&aS ke ¥p e5 t 

	

	 ;¥v5 men 
Arr (v, I¥¥e¥,u s¥ ,¥ e s su ¥ei¥er or, G D/("). 

	

.)cic.,Yvb c¥t¥e es¥.c c5 len im 	- 
d d•¥c ¥cui¥¥, +r 	¿lre o 	e.C, es un 	►¥o ¥icim cs¥¥¥ etit'i 	ene pcx cxcirn 

2.10 TEOREMA 
iwfl ua "-rrSRdrio to t, Q1%4AW 

Ti C'®C 	 C1" 
CPd¥ es c clima w¥o 4annradcr faene px aten 	 ea s po- 

tbS 	, 	M 4h1 I.31W4U.AIn'\L Ikeujbs çr¥ 

	

un 	U1 t%D ¿e elt_ra\c+eSc?el, '? c el ex.E.¥c ai't3 alintmo 

Lx- 

son 

. 	¥c e►s, set a , 	... 	 (E•s 
e 	c¥¥ uc\ 	ez¥ raclx c T ' t3: es ¥ miu e, pci¥eti 

cie p 	fue ,pc ` _ .c en cicn  

iFlr¥ i¥ns fue 	ÍineAnrt ►nae¥rc te11 s. y_ne¥ 	¿evc 9r a.:f 
4us icí¥ ¥. 	¡.s1 , 	 ¥.ri n `111¥h¥1Sl 1¥e. tlY¥e ¥lc¥iexl¥e. ¥ ¥a Qtt 

¥,G, . .>ct¥ Ci > eA 	 c 	t¥ii¥ 	itt.x 	r¿D 

'p y i e t c Szp i, a 	o te,le„wsyue  
da c 	sa\ Jc vna uw c c d = p 4 	& (\tL ¶U  

x; p'a¥ 

Ss, 

c 	e. '¥ ? p , T¥ecul1tlo, 
- 	;k¥p¥¥ ¥ pQJ 

enior¥es ob¥nemc¥ in nueao cn¥i,en¥ ¥grada ¥u5¥¥¥.u¥eTlc a.,, r c.¥ .ero pP'Q o 
\O¥üe cDEx¥¥r¥ cltlilllitw. ¿e , ,ccit¥ ¿te 

sl 	r¥n
¥ `i ra ¥üe b e\enten*s , ..e¥ ` k ucilvoc¥aa¥t¥e 	rrn¥n oS, 

T p t ••-®Cc' ,  
enim e¥ me ner ¥rt¥ ro K, i ve p"T-r o . 	 n ¥c ¥ el p • e.Y" qetl¥!- 
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T. ProvA¥-eims \n  S' çtk- 	 c e o\ eY c¥►\V . ¶ ec. T  

c .r¥ c 	¥ 	s¥c:►h¥ 
 

tren ck1¥csr c,1yo ¥peccc 	r 	dre ri P' y P► 	.' Pes, = 
R¥ror¥hten 	Ç , 	{U rcu¥5cnn¥tc4r 	vn 

¥(p¥-¥spbcto vc ets¥r¥¥I, &  
SeffmínSe c 	emk el ckeY,o ¡-(tc-N çcics &. 	n¥lec¥¥e éter -c 	A. ¥ór 

Pgra¥ t¥K¥ n ,1' ¥e 'cn e 	n -\E' 	sis ¿e ¥nc¥¥¥¥.tón, k=.Y •1 de-(¥¥ ,s¥¥¥K 
T/ T cP r p 

roT/pT c'S UnD/(p> - eM..\o VeGt¥rt0 CE' «YJ \ C j i n -Z¥t • 	// 

Por ¶i- Dlin sliti, e¥ mezo es un 4nvst¥ Primo (mwS dún, Qs¥, pmp¥ecied cncec¥<¥- 
•?& a lci cbniniit \ Ast ojQ 	es un "mMu &3 o- n 

	

s 	\o, ¥r¥etTt s , 	c¥i¥a ne'\ "tn 	n ext- 
e¥i 	Ienentos 	t ó \ a¥rlexrAln\ec¥¥¥ 	(tCz5x et.c¥c¥;r_i c¥« <oac .¥1c 1, d ti5 cne1 
ct¥c¥cgle¥ eRy. 

2.11 COROL&RIO 

MFi ufl 	i Q 	514 	st  	prüitóno. Es tr, ex¥sz pc,t un 
p¥ mo We,ue M sD/tp^> ¥rd.e¥¥m¥rE IN 

ifl r: 

/ - Ry  .b,M
L%¥ T(M) M/T(M), Iu oT(M) 0 v M /TfM'=o. 

Si M 	4 o ¥1 i -n w, Mes \'e. l2.4\, pera 	tcleci s̀u r¥ 	ocie r 
ütib, ceclveÇ/i eotva-:krykec(Z.. Vat"u1f1usC11i\{ esipTt¥1`¥¥etl- 

ces 	eS ce r5tp', che onAc e5 p1& (? . ice \n rtmo p 
enD, 	. ro 	 atcs. 

í•¥ . Sis, prdida, 	¥emrac bÁ p io, sc} +► # e c 	pn>  
es ¿bw 4M M 	n 	 \ue4 Crr 2.A( 

M' 
 /y 	,o 

• k1 t.'  1 

ti¥t►¥e
A 

p Cp°¥ soll cic¥i¥s w ¥,e '̀¥orie¥ep¥rcri ¥c ¿ ¥; respec¥v¥men¥e . 
¥¥r¥  

fieropoYd1lnici¥c ce¥5ex¥anenLe¥¥ 	: I=0 K=¥ y dK ='n o ¥iten º -1h=o.y  
M 	o,' = o o M„ 	 // 

¥¥em¥¥ a¥►oró tl¥tar 
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1.1 z TEOREMA orema ¥unáame de Mbdúos UteU (¥cn¥raáds xbe un dip¥ 

Tcáo MC UK D 	 M L GB • .. ®C¥ 	I.$-  
eio Itóre v C1,... C. so¥ckl'¥S Primarios. lali,ia►dt44ms i estas 	 inos 
Sunandos osuna lisa ckpoEeflti cie pimos. i aás,u>¥4uie morçismo 

i. es libra y c►,...C' MICAS pri* b, i¥¥iitl¥4ua QáWn► áe `as i¥ ¿r1 ¿! 
L K¥ i C► ... C¥ átótn at¥lr \ 	e 	i  
•mut is c 	 pirrw p ¥pmwaasa¥iedo, 

Dwodbrati¥e: 

A 	2.ó 2 9 2. 	den 	 - p ¥icig0►¥ e¥l c¥Ci¥SA a1110 Ir ácm%- 
¥.r¥ncia earcia¥met¥¥. es¥.e¥¥eoreatdi. 	 // 

armuiarc¥los es e Yema Fres¥t¥án¥¥o en¥Gminos áe iintscináQcs, kMaSe.Qretintt Io 
c¥1ÑM eri 2.1% 

2.1t TEOREMA 
Toáp ME D loor* tm GÑ4 c m¥p¥+cwn enwna¥irreki 4L l¥ai¥exindilol¥s. 

Mi 
,11... 1bs I '1 

timpe hito 	t 0 ¥T, i 11Yl¡InIÍ¥wb entbM % K•L y Vii* ¥M & pl¥n1O- 
{lndius tes ue 	Nv'c i¥ ra ceá► . ¥  

ro p tipo. 	 /l 



'u 
CAPITULO ]Q 

GRUPOS A¥El1ANOS 

Como unte consec enea. la eora. ex e5¥ ene ct¥¥i ¥o biiru r, e¥en amos 
5e notatá que en ¥ec¥e¥ lo ¥ncJ) fue es .nx)s hecieiido es klvu ,tt ra traduc- 

eioi 	u 'e . S► en 	ti 	,s-7j (Ei anillo ;e.losro5»-noob- 
¥enemo5 Sino T05 tU a¥e¥anc¥s 

1 \ios restrnic al c 	'1t10 	es c¥e& 	 4- 

un grupo 	ti ,re ç. 4 . L cic raro r es nors.o a, 

ST (es ¥t, grupo a1¥1►a,x¥ ¥¥- Y ¥EC¥ ¥¥, ¥¥ 	- ;s¥,, ¥e¥,¥¥ e¥ c en dQ 
oacn 	ener 	i4Jc,3 na ue i -0. 	r1s& qve-r es ávsá- 

1Te1\1 ee 	k hn(c . Li e¥ ee¥ ¥eccj que esc ¥de¥ ¥¥n► . 
A%ord bteTc, e¥ csanjvt¥¥n de eiet¥,7¥ c¥e oec¥en ¥ni¥0 	 y es 71 
 	vstnen[e e¥ 

¥óv¥o cie¥rst+n che ¥. ¥T¥¥7¥ e` ue se ¥e 5ve¥e ¥¥ Amos el yv rv che or-
sió-n áe (1. 	O se. c\"ce qve 1 es di eche rsw1¥. 

We--mos así los sn1 s CilunCiatlo5 
3.1 PRÓPOSICION 

Si C¥ es un qr" abeliano ¥ . , en¥ottic¥s G /T(( es libre ce Eorsidn. 

vk&% 2.,k 	 ir 
32 PROPOSIC1ON 

Toco 4 'upo á*k%ahW Ç.,. libro cine kors¥ón eslibre 
Dimos ratór; 

/1 

Copi4nc¥ra el ccs¥rc¥artc¥ 2 (o pata es e ceso o emoS u n mp kan k eorern& 
de ¥¥ruc ra 
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3.3 TEOREMA 
Sea G► un 4tvpa alpeliano iiri¥{amento jentraáo v T su 	ce 4 tW 1% 

en¥onoes 
C¥=T®¥/T  

Cono u \c C0 A C1¥flCJ í ►tm¥►3fd le~nehntos el s i v'enft 

3.1 	CORO LPRIO 

U, 	!U % elQelikt¥c as lm*1E,o %i ¥r ¥¥o .¥ e¥ ¥m¥a1fl 	4enereóo Y 	os 
sus Q,ementrOs sondeei4 nt<lnt1p 

D . -Mát c ¿ eaL¥►4lo ce ¥s ¥n¥o5 clbe'iaros S . r 	 av e, «kl- 
c;ao ,5 	ras s1\ 3f. ¥t•1¥.) ye nt,5 	1 ca¥¥ cAm¥te¥ ¥¥r 
esas 	'\ t r rc Ac ¥.mos a1rjur¥os 

Si p e5 un eTl to E¥t►mo une¥ aeyu¥l in (s c¥¥r. {c,c¥r s¥¥s e\emen¥¥ ►e- 
n en(nb 	n knt¥ 	lGN. c¥e p. Lu4o si 	un y es 	rU A¥e,\¥c¥114 -¥Ri T 

¥concio¥e.' ois¥em¥s es el p-y¥smm m¥i Im cie (, lvcw e 2 .s ; . A ¥l 

3.5 TEOREMA 
s i G e5 ut1 rv¥n ¥oe¥btto ¥irí t0 , e¥t 	S ¥1 ts ¥¥ sumá óirec c Sus p'b" 

¥rvipca máilmosp¥C¥Í. 	 1 

Por supvesco, áicñ&rvumd e.S 5. rama, pwes So idervielle un nirnero 4l W Ac pr1-
Tt S p. 

Leo selec zí aun mds eesvio ck\o 	 .. esT ¥4 c¥e 
los p 	e1Qelia11o5 jira r s . Ahora 4¥►eii 	i uy c icxido c}ve 1c¥ re- 
pre 	1►t3n¥e 5 ce las c1 ases I ¥SrnnUr¥1Z. 	1¥ ¥á¥1kcA- en la c 	or►e, áe ¥ro-- 
rs o kdnos soy : 7L 	n con -n 	u» 
veb cc\l¥C ¥S c \n Fortrlt¥ 	K ¥t a ¥ivCl ¥a rCs' K . ` ► 3quce i \c 2,10 
-neinob 

3.6 WRQPOSIGION 
Si Tes un P•pr¥po e wliano fimlo . E-nbnces 

Tu7L p'!7Lp Lm...92 n% ; .n1;111.41...znK 
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Momos, losen 	s poSi¥.ivos n•,ny,..• -r. a•¥an¥ni¥¥t¥ml¥¥l. !rmi¥a¥os. ¥¥ 

C'i1 racial n\ Ç 	z .¥¥ poc¥mo5 r¥c %1S ¥n O¥ (jvX\S acxans C.9. i 
cinc¥¥ble5 eskDS 'i 	¥r P PAyd c 4WI ¥r¥¥t¥o ¥r un en rD cyQ 
Sitio K . 	 I 	t 	 1 

por úl timo enunciamos ¥1 E¥o¥ema ¥viv¥len¥e a 2. 

3.7 TEOREMA 

Sfti G un kpo ál¥eno iTM¥.amt,► 	¥ra¥ ano 	lx¥sE 	TM ro 1¥rí¥M UM 

tS?4' s••iZr' 
¥sE4 P , .... p ¥ poteM.¥ásáRpr¥mos ¥a¥gve 

A 	s, tic 	t ¥so1O4 dC  
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CAPITULO IQ 
FORMA tM ONÍCA DE SORBAN 
A lo le jo c% eSEe 	k mprese.-n(ará un campo, W Ktx1 el anillo 	en 

lamdelert 's sao. x c-on 	n k. Comosa¥em5,¡¥C=N es unpcx¥Femosa¥lt- 
c¥t los 	l . es  

Saoñ i 
m 

V¥ Q 
¥ d(eA "n K c"¿ko vKkco kall ATE 64, V). Yk mas a cn»,¥Cutr un 

la 	¥tei*e man t¥ el rue1i no¥ es el tn mo ue 
 elemc¥los de KCx7 ¥% .¥r¥¥¥ 	¥ 	 4 	t a, 

.€ 4 t4 Y YeV T 

Es S¥ctl cercior5e yoe es oPeraclóR csrn¥e s¥,r ¥a5 ¥roptedac(es t uex¥c s t¥ ¥e 

vTEmodh¥¥¥. 
1 \cultas IÓ, Ínc\uslt1i t\' K 1,¥ llJt teS CC\01¥ d¥ esf¥1kkQS, mnvi¥rt:¥ & COAó, MA 
¥lo, en t n M e, cto vec¥ntt¥l . M¥ t¥un 	m5 d¥¥ ¥clt¥r a 	un T, F Erd (kM1 -`,`¥ T K 	K 

	

IZlr4o ¥Xy- l¥►) =¥¥1 	. maca 'ZC1E'' . 1C►¥¥it¥ClCQ 

e inversamente s► VeW K TE E-ndK (V) etttotueS 

4.1 PROpOSICION 

Ve TVXh 'Te EnáK(V') en¥icesVT es un KC1(i-1fl )\o de¥¥rsión 
Ctiti Mtitt ¥e¥erado . 

-cm \ 	irnensión ¿ v es 5'nik 
c 

, en lt tce¥, \a dintetts►ón ck 	ju.`V) dt- 
¥tsn\cs 

 
ti. 	e ►o 1,T,... T a un n'unn I'ine.L\meince c¥endrent¥ , d . 	e páe- 

mos emm̀¥lrar uu . n a. 

	

¥nt 	ón linea ao1¥a V -•+a„-T"= o co 	una 
Fc*- 	tD C1 	

¥ 
 t 1101T1 0 S (x_i = aoi ¥¥x 4 .. • 1 ó¥n x' 	 Pm m V t) 

y e', 	e \e c1rs\ 1 n che CeYO 

pa,kz. ver V V 7 es Ini ¥kn" 4cera¥o baja 15e"k (}ue c ¥¥ter io 
che V es tin c¥nS¥n¥o c nexa, r & `% T. 	 // 



Si M£ 11 IOQ ç -Ll Y N M en Orces v N es UTl Slf%UO Y!Còriól de K M . E\ itwe 
5o en tl¥sal no es c\erb1 por 10 ¥uc nns remos r¥cwaos d_r 	Q 

1.1 DEFINLUUON 
Ra V el o 9 TE C.11Q kt V) , cost W V e rn 5A10Mpt0 

vialTmvaenob-  
1.3 	PROPOSI CI ON 

Sea`f1¥ Un w¥aespacso átun ea w& 	y Te ¥t1,ó,K(V en¥mu-j J eeT- 
inv¥¥iron¥r. s¡ y ssb s¥ tiJ T es un sviarnóávl¥ che V T, 	

1/ 

Set C en 1Ç$ e¥rIrm v v su ¥ene¥ac¥r, como ew s \tec4 	"ene e,11" - 
i.iii 	ta& die Ar & el orcen &t, lo pociim5 tbuy -mónlco, cm 10 cual 
¥e¥uramos kunic►aac, S\ W V es un e & o Tinval•i&it¥e ñ►t4.masc¥¥e es 
T-CttVítb s1 w T es ¥¥ ¥,ibnle> 	cic¥\co c . V T NSIVInZmrjs ¥üe. 

4.9 TROpOSICION 

SeaVmáK i Tc .n4,1Vi  T t!t\. kto S, Sst¥ S1 B¥L¥S 	V y 	 ¥e E¥T 	ave ¥v,Ttv►,"T t.v1,.,.T j ¥s une► 
& ceW yaal¥una.i'i, 

¥noa¥r¥ció¥n•. 

-. Sea v el +ene+-&c he. WT, lue¥a MM W es 1- i rneriooe  
t ac¥oxreleme¥o5 &a T ¥ ¥rn¥4Í v1. ¥4a 	orti¥ ¥e 	t i 	l 	Q 	W Sl1¥¥Q5¥0 e n 
$11om\o m11 	min\mc, con  	rples\ó¥c\ c cuej v =o.' &-i el 4&- 

	

••  t 1TM¥Tiv¥ 	o ¥t} acl 	►_.. 	¥'1 ¥¥_1  e5t¥ e-►, Annly ds¥ ¥Ve I¥, , p@zo ¥Ur \4 Tt1►n¥1t1G1in4¥a ¿e ,  

\n  't&  

UU pr \ma QTl Çji\ 	lKp CA tTYI  1,enems (tue.  

1.5 TEOREMA 



i. 
Ser. VE -¥od k TEo ,5 V N WL d¥ W► ¥► sr 

ca 	-c¥clicA 
a 	

¥¥el arc¥►er ¥e¥nl¥ es u ¥ 
e  ¥t  aws 	¥. c¥m,s¥cíó¥  

VT e un k [L] -TMvlo cr¥ i,r:tó,, ¥t .1 ue es sum- c¥itrc  
c¥ ¥)t itgQrr¥s C 	e5 ¥c¥,r 	vr N c• 

¥ e¥e+c¥zct ¥e C¥ esun¥ ¥m¥eircr¥.c¥¥¥rt ¥im¥nto n¥inre¥rrc¥,.¥C¥ále . ¥ci¥tn¥í¥> e¥:fr,.c¥cxcflrlt¥n5l¥¥i¥ 
e5'.'im(. 	i¥mc¥rSrs¥Tt¥. 

rl t'd¥1¥11 	
vN K(uT ¥NVl¥ 1) 	k¥Ci¥ 

'► ¥trt u s W: = K(c,l 	
1/ 

Fiemos rr un momeni-o Y. A 	\e. a¥,c rerrtoS el v<lknomro rrVirnrcn 
"es Q\ ¥Rer< r 	Arr<Vr1 ¥ ¥1 Tvesíle Il¥vk el polrnomsd mCiuino ¥e-T . Us- 
'o 	ZmoS c#ve m .(V\ '-11. De & rito 	_ B V% tiie¥nius r¥ctór pie une tirc& 
or nt¥, una matrt¥ A re >(- 	(\ c (l( w ix—ces --ttt cçtr en- 
tr 	\ c&\ mrr ¥t.rtx¥ la 	¥ 	.,a¥ a ht 	►►,n¥c¥ó¥Tre ►at¥¥ ¥¥¥.b B . E ¥., - F : Era k¥v --.¥ tM,¥rc¥ r,t,¥a¥ fcr 

e5 un'¥¥mcx¥i5mo  

LQ0, -no 	\-emo a c¥ polinomio míalmo pie A e 111 	corno el poli— 
Mt10 ii,1r,¥o  cia¥o a F 

S4¥4e111DS 	c1¥S tltdLttC c srnl 	are<, si teFk e ¥t u eA ¥aismo ena-no riro 
scsn reaty e d¥s¥ i A i s. c 	nn el Poiinomro 	Wfl\o es \ i nVariQnl-e avke 

1.6 tEFINICION 

Un ruin 1 	ck Jordar ¥uns n¥s¥r¥¥ nx-, óe. la jorm& 

oa'%...00 

Loo o ••• oj 

es< 	ir, t¥emoiu K en ta diik4ona¥, d ¥1 orrr¥a che ése 1< ceros en \ós Jemes 
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4.4 LEMA 

Ss T€ 	daisqu eV r es e cliw 	o e' cz-o1" , aniau* 
QZ%3 L une,bJie 1 de \ 	A 	r Yn b¥ve de Sarela¥. 

!1e>ro¥¥r¥ién 

. .4v 	pase 1v,l 1..., I v¥ ). Í\Firmgmcn¥ue8= 1Ut¥1 v,...,lz••>v,v4 
QS Una base c\eV. 	&&r ave Qs un 	CM 5 \\1w  &e. 	Ien - 
denle , 	L \,A\e 	o S) ÇJ\(&f fue vov o-eAv ... n¥•,(¥c-a1 	o . Se 
S&1 =40¥ U¥¥l¥... ¥.qn.¥x"'^ 	y¥!«vIc lic)S cave 4 izo es cero . Cooc1c %1z1 esc4p exl5 

q c b5-1 t-\ 	 c¥ y ", Pcr 	Tn, crm ►n c n , 

	

=o 	-olv q Lec.-xv>'¥v kn Wil. e es ¥c¥ltrAc¥¥ee ió 
¥11111¥mi¥¥t 	f¥ (1.-gr,'U2¥1Q C5 r_ _CO. V-s ÚQC\r g es Utloj~. 

¥h013 bien, 	c 	 oL4 r-¥ 

	

=. 	(x-n k-olla-alR v = l -o v ► d1-o1¥¥1 
¥Ue¥U 

d^o..•oo 
•.• Qo 

0 o o • • • ó 
O o o • •• p 	 // 

'JM sn .cre & ¿a \ocs ce ,to1\ e. \cmw A rt¥aan 	e Jcn n. 
unúll t nts Zara uno óe 	ir .¥ nnF¥or¥cn4r d\ 4ebtAre\ 

9.% TEDREMP 
Sei N E Mn¥I(\. S, eá p tiiic o mínimo Ae A eS V¥uc'm Ao 	s¥lAe4,¥es, 

e+1teS Aes sx.i 	Eorenc, cAnát¥kc¥ de SorÁat►, 
¥tltiDS¥C¥¥Ti; 

Rplqc3e .¥  ¿. Y -,okN4 	o 4 .¥ a ceda. 	_ cicl¥c¥ ave t¥ tece ¥t¥ `¥ c xnn 
1Utinche .t (e t{o ct ctl es ¿ryi5or ce¥ calnttllo tni huno che A'). 	// 

c ¥S¥timb¥ cc w una a¥nsecuencir.e¥icec t. ae A .¥ ¥ehecno5 

9:3 COROLRRIO 
Si K es oe ",f&tt eme,n¥t <zyvw¥ , cñ%n<es "t, ln&vlt C_k»ket& can tn¥rd 

4u en K es sir¥►1or &una knrms cr,nu¥'r.,d de So,¥-ód" 	 // 



PARTE ff 
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CAPITULO I 

MA SOBRE MODUIos 

Vt,MS 	 AtYo,¥ t xin Pb() Wi ¿L 	renco verá en Ios Iet inres c, i I UI45 ¥1[¥ ¥R1-. 
MT<n r mejor t 	 se e►potr¥cdn. 

1.1 DEFINICION 
Un sul¥a¥ 14 K ck M es *"rf uo an M, ¥brew; , t K cc M s¥ parara- 

K¥L=M nmpi  L-M 
Ur1 ap¥t4ismo `:¡`¥ "''N •s y►¥lt¥¥uo si ket f «¡¥ 

1 .b 'P'ROPOSICION 

K che M las skquienks a¥ir.neR¥¥es son egv;vbte¥ús 
ol K«M 
bl PK : M —'M/ K es wper¥Iuo ti' la pro¥ecc¥6n cAnén►cA¥ 
e) R todo1nuo N 4 psta urde he Hom(N,m) 

M = I1nk*-K implica M 4mh 

Coi euen\emes 

1.3 COROLARIO 

N¥tne¥;¥¥ ç: M-'Ñ es 	luo ¥¥¥ s; p 	1«¥h¥►o 	;smo3l¥ F•1¥ ¥ ""p¥Ka4¥e MK¥p• 

1.1 COROLARIO 

Si- M4N< enbncas M<cN' 

Ha¥Iaremos añoras oie¥ r4d¡cal je un nt& ulo M 



Rad M 
z6 

rris 
erna 5ew¥e}¡et¥e ur+ 	mera (AY eicí&n como \ 	ersección ck 	\ subrnñdu 
ttt1 m05 M. c r uw es esit 	iomontr4t nl s , Qs Acta sí y :Íh--¥N es un hz-• 

nx¥mot¥=►Smo en 	u en¥unte5 

¥ cR¥Ml¥RsdN 
Por Oro Id o Iá i¥url¥W ye ciñ sil % eei e¥ kerl est 	ene\ B M, ytiqué en es1eco 

Se obremos ¥&SUCQsión elmc á 

0 --¥KQ¥ 4--¥M--¥ - 0 
9 	l 	 F 	 c& l —♦ M es un i¥m¥r,SW i 

te¥íW¥o c%subm u05 c% Nj c1u! c4n¥ rer¥en aI ker V e¥ re}.;cu¥¥ ae IvlmáuloS t N l¥ t eir 

den 	
c 
	

s 
	

n ze 
uno ¥c¥n\ s mrIiImes eiUe 	m¥¥:¥enu ¥ ker ¥¥u 

¥o' ¥nr¥u mos e N mrr¥spo¥, 
¥"1 ¥º 	 c 	pi- 	¥nWos.¥e¥on 

f(R&¿Ml_ 4(nml_  
con fi M&.,mo en M. 

1.5 PROPOSICION 
Si M = uL M., entum Red M = ®„ Rad m, 

Se u 	 tonesYpro¥ec¥¥ones enlc¥s¥¥ra►r¥c 	 U O 

R M  

flr  

Mat 	 // 

1.6 PROPOSLCION 

Rad(M/R44M) =0 

Se& n:M--¥M/RaAM la pmv eec tón &n1 t, par den% 
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,(i=R M/R AMA=o 	 // 

Usua,luinle . M/RóM -t le Llu, elTo 	 la yopusSc:Sánan 
lector nosálw- w e\ r 'k áí 	es rudo, ¥t l4 S►q¥oiett¥ e Cyn Q\ 	e es CIAS .evo . 

1.7 	PROPOSI CI ON 
Sea \M►\ lo, vna ¥miiio ¥e .N. -mi¡U\os, en¥4nces 

(LMLvR&a(lLMC'. k/R Mi 
Demoslv&► %Ón.. 

R e\ ¥emdc¥e¥ cisco Pxis¥e q ¥soator¥isrno a¥ gve 

o ---1 í0 ML ---+ Mt --¥ M►/ R¥l M;-----+o 

	

¥a 	 u[i 	 ► l 

o —► ReaM; 	ML 	MJReáMi--t-----¥o 

o ----¥ R& M; --¥ ¥M¥ --¥ 6►M¥¥f¥ociM: --10 

Ahom4AMsc rlmm ¥eistac.\ón áettrásst ¥ en Li¥mthosÁeá 	ag¥i ez{¥o¥sLo 

1.% PROPOSICION 
R d M es el e kgw wl"¿ák wW51vo áe M. 

Deskr¥ i6¥n•. 

LM 	5`'pon¥¥mo5 gueL + 	NÍ =Í¥Ír S L 	L 	B'M `tnáz - 
4 	V, ¥ro R4U►M — U (W 1* M L Rid — b, ltcuál es d¥viráo, 

tbn=L 11. 
eV 	m& 3\Q a uno en M. 5►i1¥ ¥o 

esú¥v¥er¥ e¥t B Q¥tb 	iJ +'t
al— 

.

// 
Der¥o temo5 a R ad LAA mr Ji 	i%e e¥ nombre c rdó¥tt¥i dt t  

¥n Vamos a p4m. Que mnxn 4.k\ áe. A es 61kkckk . 



1,9 YROPOSICION 
	

m 

f esunic¥Í bil¥¥croi 
raw. 

¥e¥r¥ca ¥E¥ a¥c¥amosel mar<<Smo 1k: 	 xÁ , QaEo¥xes 

1/ 
No¥Eoc¥¥aminién derunA, cn¥deEeti c¥¥¥ áe J. pu& esint ñernos 4¥eu¥¥cle«e¥¥Eu Y.F j¥ es 

Ilama qussi %E *3 ir 1tqi iu o ( r t.') 5i (t- r¥ Elene inverso ¥güierc¥o ¥zt ¿\. A¥¥d¥O¥ement¥ 
s+e t 'W. L1U\ t¥v¥a dered►u t,¥. r a ¥ . 

1.10 PROPOSICtON 
Jta t 4t , 	ki k e 	t c L c%.r.i. ÍO'x¥n 

¥l11pS¥d¥ó¥: 

\t ego e.I L 4A {d¥ 4ue t1-x 31, áecinnc¥e p¥ t¥x ¥¥ -t-¥tx1. 
Coi - ¥E c¥ r.i. 

	

Y 	9 	¥uev¥m¥ Ee er,¥Ee e1i, tA 	 modo 3e 

lua jo C1-x¥ ¥ =1 , cnnle se  

1.11 LEMA 
.clas I «¥ 1\ st o 	ele n¥ 4Ios c.t.►. 

Jeó xEl , cp w 11x l , k 	(44\. Pe c Ax LLl1-x1¥¥► 

	

&M Ç3 	t1--)1= n , che n¥o¥o 	¥¥•z¥ ¥►ei¥¥►nve+¥o ¥¥u¥eYño . 

¥` • ¥eA L 41. ¥{ süttt e 	1 UdCJ L . f Or kStUb  

¥%¥• 

 

JI 

f .A2 TEOREMA 



tT eses ici*1 misSra e ¥¥¥ que¥oóos sus eknt,45 set .r, i. 	Z9 

Inmedbi¥d¥ ¥.e ¥► ..,, 

1.13 LEM1E NAHAYAMA 
SA I un idw áe K cni eniáo e» íT Y Mf mocil¥,enb¥n¥s 

IM 	 M implico M = 0 

R 	mms p 	 cue M eio¥Ula Y IM = M. un cfl nk m¥n►mQc% ¥1RUe mere , judo 

—a¥ ,  

¥̀¥e(;¥¥x¥ 
S 	jai isl 	1, 

7r+ (T 	 n Sea b¥ ¥¥d►ate , ¥ueesC¥eitV, lu4c tt-b¥¥x¥ =¥ b 	, saZ ¥ a 
R¥oc'¥¥ten b¥ eme, c •r.1.¥asi fue ¥k i tt es Ínvet¥l¥¥e, SME D su in¥er5o, pot t 

- 	bb, zj 
1c¥¥¥cAn¥r¥ice ¥dm¥n►rn¥¥tc¥óc¥¥c¥ dos c enemc¥o¥¥ 

. ¥¥ sÍ¥¥iet¥¥e a Ioi¥o -no estro uR¥¥e¥ormu¥acár del ¥.,¥¥ Nakd¥¥t¥¥c, en 
¥érm¥t¥os cite ¥¥¥ ,ríó q¥¥e ¥iás¥¥ Gq¥¥ ¥trt¥s t ,tm1 

1.11 COROLPRIO 
ti 	,s a¥¥.¥3.IM<<M 

Sed. LtM Y , ¥i¥¥t¥u,s ave IM 4t.. M. Luec¥4 



I(M/L1= (IM*-L)/l.=M/l. 	 30 
c1. 	M / t. 0 \U 1oM 

1.15 COROLARIO 

Set 	, 1 onces rM I¥aa M 
➢emos¥r¥ién 

%e¥¥ Áa '\.e f1.14 

S¥¥emas 	¥a¥o mó¥uia es uná 11124,en e{¥¥rz¥e¥ 4¥ de u¥ rotec ¥v¥, es¥zmus F-es¥¥%5e¥¥¢unr¥ódvla Pre.¥ec.¥¥vo 	s¥, '¥m¥n¥mo"coro e¥ P 	 ¥ 
ntos ¥x¥¥v¥c¥oszt ¥¥c¥nr¥¥c:¥ó¥¥. T¥.¥¥el►o-nos ve• ¿ 	- ?i. sl uien¥e ¥Inic.¥ór¥ . 

1.11 DEFINICI ON 

Sea 1F1l\tc I1 ., 4: P —'M unssmo ¥r Qs uT* wb'lmkÁ 	 !P ` 	Q Pee¥vo . icemos ve 
peo't¥d¥ve,-che M s S es s er-¥Iuo . 	 4 

P¥ aN¥v¥¥r ¥exrri¥llolor ¥¥ ¥¥se:a¥rne¥lte c¥¥r¥nos te P es cuelerlG. 

1.1Y COROL ARI 

De¥nes¥rar¥¥¥ t 

SuPon¥amh5 ve (? 
 

Com Fn 
	P pan qc¥ ¥v¥ ;¥ h Jai ¥¥e '+¥ - . °¥tt,es s r Íuo I 	h¥ e i Pes 	tg iv o h se ¥tde e5 ¥ec¥r 	mono 

 
es ¥pe¥4luo, che mod¥}¥e e5 e4► . j¥,i q¥ es ts¥ en cutnsesve Chi  



	

1.18 COROLARIO 	
5#1 

sip.ç\ es ¥ó cul¥iet p¥oMe1m. de NÍ y ¥: Q --¥> M ts un eçintOStno CA 

	

Q pra'fec.¥vo en¥ºnces Pes sus iv 	c• 
DernoairaciSn 

	

ca 1ti CQlI1¥Srcx¥ct¥ (1n1Qt-1Ci' 	1•:,¥ k `..t.fkr11lliq 	rnt  

Çxc 

	

	

/1 
O v1.m¥ D ¥Íer¥ 

1.19 LEMA 
Si 	 i½iel usn amper-4¥vo5 zn¥oncaS .®¥¥ : ¥M--1¥i¥¥ eS 

SIJpeC¥1l1¥. 	¥ 

¥elilosvzcypn; 

PCX ano 

Ido •L! Si. e¥¥,,-I¥
II 

 

110 TEOREMA 
unt;arnue¥máuo¥c a no conciituproy 	PL 	rc¥S 

M ¥i¥ne wbi¥ pro¥a¥iva. . 
MasG ,es¥.aes R 

	

r dr1 ¥Ct'TnnC E¥La y¥c1¥¥¥1 ¥l¥brre 	un 	o ne ¥ ,UnoSelemen ¥bs t 1 	A. pro¥ttto¥a n áab AQ tn `oc mkA, <.A. )\e lA . 

1.21 'PR1? O SICI ON 

	

51 & A. tiene: uns 	iáin ¥n wmoátec¥a áe ¥ñm&¥u1e5 en¥nces ¥x rs}t 
Ut 	&o Q,,... ee¥emen 

	

¥ 	¼s áe A ¥a,¥¥ve esun 
cA¥mp¥,tEo ¥¥e¥=1Í á¥ 



3z 
tt¥e 	DIC-S (ez = e;' 
O1 	ghnl>.klS (ei.e 1=o '. 

I e 	'n&nca direc.o .-5 c la ama i¥ e 

¥mn¥ración. 

s .. — ®R 	k 	 ru c¥\ec\:c1 ¿e jIt'& 	cie it, 
"m 	nlpc,mcn en se, 	rec e. e\ uno c1e_ i1_ : . e, e, ► .. F e . Ilño(a 

-ne;, -- e•,.e N ,e¥e,¥... l.e¥e,,. ¥I ¥- - wer mirdnlnm esuTt e1C¥ttc¥n¥¥ íx'_ Ps., mienráS¥¥te e\ 
se¥utxáo \,cene ¶ n%ner 	eco Q e\ ¥cc¥tilc¥n en PL 

¥t11iNVtces e? e¿ y e¥e¥ ¥o ¥.¥ ►¥. 
Mis X esnc 	.t\ = PL . Un 	, 	QW %c c¥¥¥e. 	;  P 	-e4 ec'nce¥ 

xc p;.¥T¥nemo5 x x¥ _ xe, ► ... + x e.. , ¥¥ eata es vt¥r.c es+c.ornpostctC11 (€ Xc eV1 
suite. c i eck . 	c.e; .c si 'J i c xe; € e;. 	 // 

	

ramos 4ue d\.. 	si nc xtm& 	cljii t's  s► ¥=f  	h lciem ie\t sa.c c\1A\e, e¥ ixes çc  

1.12 IMPOSICION 
Set ee un rc¥em ,en 	en es it es titie5c.¥¥di¥e s►y s¥6o ¥¥ e es 

	

P° 	e 

¥Qtr1o6¥.r¥.c►ón 

4. SUPer¥Gmus e 	ín inexkTcl¥¥¥e k, e r svmzc¥é¥¥eno ,1s ayo t- 
¥¥1es ¥. 	enEnnc,e5 1%  	o 	( - e  e¥, Ae - 
a 4O. 

	

=1 ®¥ tma c¥e m¥sicón Í\.e , 	=  
eco L► 	L en l.- Es GCi¥ o¥A 't¥1 r c ¥Q ¥ , ¥An i C- 	 ¥ ¥ 	 empo¥enl¥¥ cr¥i¥,nq¥Íes mtS 
&u1 L c =l t `z= 4L 	 e5 _C►nikh*¥ 	 t 	n LZ —O. 

L¥ rer¥p¥cn 	. 1ropos¥ i& . Z¥ e5 c¥r,¥c mNn¥e v¥¥¥clo . s¥ eclenús supone- 
Tnos yUe cr, icect¥p¥enkes xcn primitivos obectcnca5  

1.1-3 WROPOSI (ION 

	

I¥¥¥s¥ e,, ... , e„ E 1¥ d¥b¥¥¥fos de cere . Et►EenceS 't ke,,... , e.,¥ e 	$t eolt w 
p 	de ¥c¥e¥p¥t¥ro¥eg o¥¥,o¥onale5 ¥xkhi►ikvos, se tiene %me 



Ah¥r¥¥¥e¥i,supa risa c nueva ve JA=P,®-.• P¥ esNin óexan¥»t,¥c¥óti an sksmAdi- 
ktáh c¥e ¥¥a¥ ttlódu\os c1¥ w` 	p, e amo cree\che 	Q•¥ b lo¥erel , f b r 1.2 W,- 
te ¥e,.....e.,¥t vn ¥;¥5¥mc¥cnmP\¥1Q ce'¥dem%en¥c¥¥ Uc1¥¥on¥1es i VI = A,, , Lue- 
4o 	PP l e l e;\--eje; deAo ve P, e5 b ile¥c'.rR\  ¥esul¥e¥ entoctces l c 
ctl ubtccvor¥>Je e;,¥e¥ es uno \\10  ¥e1 uVu, e5 e:l ¥+ ¥a.ciexrjmpn áSn c1¥e x¥c nv 
du\os che A. exr¥t¥, 4r¥ho i¥lúvice une scomF¥¥¥ici¥¥t ¥s¥ ¥„mc¥d¥r¥¥ deán+ 
los: 

A=;,PL 
U-R resumen 

12A PRbPosl1O4 
S. P,,...  	K YA¥ , P 	lit R // 
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CAPITULO lE 
TEOflEMA DEWEDDERBUH¥FARTÍN 

Es¥eetapilulo esiisc ei;ce 	a\ es\.tidsa 	n;\\os 	ciu\os sem¥srn¥¥¥es . Veremos 
ye s¥ 11. e5 Un vnk\\o secn;tiicnp¥e 1 ee eskucl\o demedke.X& 	li¥e h¥chaMis 
aún, eI leoremL de \ tt¿áer- ur n - E¥f¥ ¥n nos aire roíane s wn \es ci. 1% . 

Resé euros fue un mód¥¥o no 	es 	ato ckiecte. 	cus yv sos 

2.1 	PROPOSICI ON 
Sea S E¥ITioci% mo'trino enetues\s 	t 	iin t¥vívr.1e¥¥.eS 

G\ S es sí1npl¥ 

bl To 	:-4\ n¥ nulo es mono 
ci T 	 es epí 
d¥ 	¿we msui¥ec. ma7úmo\del' 

Un m¥du¥o es Semisimle 5¥ e me. ¥¥¥ec¥¥ de snñóu¥os simples . UamoS r¥cysdc- 
e 	es\ c tnóo¥105 . 

2.'z I.YMA 
Se a► (C I LEA ut (rrni i& k 	¥ulcs sImp¥ Qs &ir 1 TAlCs c  

seo K-i, ett ntrceS e¥c¥s un ¥iacn  u»¥o g de A 	 mi\it. 	e¥F R1 	¥1 ave ¥¥ ¥  
es'¥t¥epe¥ente 	M =  

¥¥IDs¥rd¥.tón ; 

¥á►cb\ecx¥4n de dos w ¥¥jun¥os ¿e 

o 
es ltovacSZ, \ue4o ¥re¥¥emá che o¥n, k e„e. u1\ eleme¥l¥o ma¥umel c3 . ¥¥¥nimos 

Y sea E N\o , 	 * 0, \S  e& cpn n; 
dA €11 , Ean¥o M Mo 	

1/ 



	

2.3 VROPOSICION 	 35 

5► N1 es enero rw u,,,a. FenwC►a { S.►¥ac A de su¥m¥elules temples, enóaw¥s 

c1cr, M es ¥emi6¥mple , 

¥rnesbr¥¥ón: 

// 

PMPOSICION 
Si M essRm¥c.n►p1e mm desmmpo¥¥e¡b¥ N¥= ®,5. y 

a► an s yN sdn sem►s¥mples . Mis ¿ . tx►s¥e un subc¥njun¥n t& 4X 

	

N N 	¥► 4 K = ie Si 
¥t¥l'1Ó11: 

Como M 	M, 	e\, 	 UR — 
ccnjun¥o Ei A 

M=L ®t¥¥¥l 
t4c i a. s x.t c n se e%u- -nae, 'l est¥Xtce5 

pero t¥mbcén 
®1Ls.l 

áe ttiorae 	
Im ^',t Sd 	

// 
2.5 COROU I0 

jodo %4M'4u¥o 1 	 .e un semi%impke. es sem►iimp\e . // 

2.6 COROLARIO 
Ser, M =2S 	 M s;mpie 1'enls n ts S V«C. 4#uns dEA 
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¥¥s¥r¥x:¥ec►: 

io
eptr z.A, eYistk opA \ 9ue S = ® S. p¥ S ¥¥ s¥m¥le,1 6 mns de ¥n 
¥eme-n¥o. 

J/ 
2.7 LEMA 

Sea K,,M jllodt\.Y K-- 'M 
Ur 	ó evnmv iivo sises sedván 

s+ ,íene inv¥rs¥ ¥¥4uiera¥ ennc¥s v- as sección 
¥4pps¥rac.ió¥ 

¥ ¥;¥¥és¥s c¥►a¥e ¥:Í¥---+M( ¥.¥ c¥üe ¥¥ -1►. , lue¥ 1K -¥¥ ¥¥(¥¥1=l4Ylv', fu 	n ¥` es Seccaon 	 /% 

2.a PROPOsICION 
Su t 	 M 	 .ato wióLo de t'i es 

sumvi&45%-tJuc¥M. 

VtUt tiruti : 

#. véase z.¥ 

móauÍo dePl'Icnn ¥°¥temQS ¥ve`¥¥i s¥5 ¥m¥¥ic¥ ¥¥¥cjvien¥¥¥icmec¥án :¥oúos-
v¥ simple . 

cAh 	
Ua M 9 I (- cA 1 n 6 áe gro . Y F la cde¥c¥ón cie n¥¥►í¥o5 de g 	ttio 
R b 	Qs v ¥ ¥ ¥ poi el lema de 7orr , t gen 	raa- unt&\ N. , ¶ - hip+s ate KM t\ e M N ®ñ, r edema a¥t¥eC+ar 

B¥N®l[¥nK1 , 
SvpDn¥¥mos ¥}ve D=MV1 +b es s+rnp¥e . Sea  

r 
 

áe znoc o 	 N ®D' o 
(e \& \amax+mé ¥aec\ k N, 	D es sien I pe 

¥tiwra. ten, sea, ¥S k¥s KfK +rna ¥antiil+¥,¥nrx+m¥¥ Inñepena¥¥,¥1e ¥e s¥lamó- 



3¥ 
culos mp\es de iH , 4 M'= SK . °or ¥A o M =¥`¥%' I pero i" i ien¥¥ue.ser 
cJ¥.tu )e vn4 ken¥y-ir. un stU\pi 	 I 	 ole 	. 	/1 

Cmloi arem o5 e\ aun o che m Mr . p& 	t cfln m&. Act\men . l t recctc,k, 
4e t. es 	 s Ío es cc 	-mó¥u¥o. Nos ese llaecn ruso deevie ¥c ¥¥c.a 

mero ae s 	t es 	 vti\\c . \ ke 	ç.- 

Z. 9 PROPO SICI ON 
Si 	QS ¥emisimple, kis& M E Zod i1 es semisimp e . 	 II 

Lévve¥ c%Ue \os :uámcic¥v\' s s'e, c  n ' ¥¥¥¥¥¥t¥ett¥e 1osIes ¥¥¥in„n¥es  \)e c _ 
c¥e,si A es sen¥¥5¥mp¥e , é5¥c e5 	A ecia.&k es tiiiiiknt&Ie.a. 

2.10 *PROPO s1 CI ON 
Ses N 	mpe 	., ... ,Ii \s 	 k i5n¥mer4¥a 

de os s¥sÍ¥móaulos siznp¥es c e t,d¥ecen ev cesa¥in c sSción ele 11.. En¥nnces 

kI, ... ,I„4 
es m Cona iito eti che \ pos de simples e' 1Tl s \. 

A00, vese 2 	¥ ¥»e¥o 2. (, 

ice 	Lr\ 	Íu¥¥¥n¥11us s¥¥¥z;,¥,¥mpes  	b\ ecetCv U -cc u— 
ciws 	nc 	 y e►tt¥,, ¥\¥ r\cz.re s . 

M INICION 
Se& S E TT1od Sum Ple M E TWc \ 11  

3 er M ̂Ír ¥1\ 	Tes e e Ies ~r i5mos c¥e S eta M 

TrsM = E¥tolm¥l,¥̀  

2A2 LEMPO 

Si 1f- t c& \), e 1\(es F Trs(l 	TTS(A? . 
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mhl = 	¥tl \►¥ ¥k Tm \ Trs 	( L\ 

``¥ü QVdfiE11¥Q Sek 15, 	►S1t1k can  

sin Pér¥¥c¥c che >emr¥¥ i c k s¥,¥w►Z¥c í e. Z,... ,¥. n \o, rc ,rcxeti\. n\e5 ce¥os ;►pos che 
s¥ n1p\es ¥ve¥ 5e ►nc¥ucc nn¥tel&cicn che ¥¥v¥vtí¥etitic¥¥ en e\ 	AE %x i\\ S, e5 Aec¥r, i. 
eS-A re¥t¥ \UC1aAo cA¥¥ 51 Z ti I Q Vl .QS SQ ¥1CTle ¥11e 

Añora ¥ien 

2.13 PROPO5ICION 
T1`(\ %uñ4eo\ 	kthó` y Tr1iM = n1.:t, 

Sabt¥ttos ¥ve 5 ¥ ¥ietc¥o vesmos C}vee5ceo. Ses r 	:1i-1¥  x N ir, 
¥u 	2 ^2 ¥enemoS 

(TrtL M' =T1lnir'Tr-U\ 
¥D cual prueiaa I¥ ii otra rAvkc che n,3e5¥ra a¥\t MV-16li . 

kv, IaSe¥unc¥¥ ob5ér¥ese ¥e s► Z¥ Z ¥,►¥ i¥eA1eS ►¥¥►¥er¥os m¥n¥me¥es c¥e j¥,eninn- 
c¥ IL = ó ó I'- Z'. De dtnóe 

AL1 ¥{ TI A11L01.tt ) 
¥TI;tm Ti;lu 

Liec o b.?\ cC nao ' a , ¥enemc¥ s e` ¥¥q,¥ien¥e mtpot tAn¥e 



2..11 - COROLARIO 
i 	K tR1f1Snn Y i , ...,In 	ukÁnke s e los i. "Ae SI"liéS , arces 

n 

// 
DirernoS(V\Ie\JIVOIk N A P 	k nc¥}.gene iñcr¥¥r¥. ¥r¥¥Í¥¥.Leró1E'S nc 11¥¥1c¥5¥ri¥- 

pSos 

2.15 LEMA 
Si T ea un ¥ene¥ceclot- áe t. , Arn T = 0 

C4Q10 1 34Cra 

 

J. 	. xcrtE_C.C¥¥I¥ el  

l¥ T A--+0 

T ¥ pl¥►l¥l¥ - ¥¥arr¥►¥¥ _ Yl¥¥r¥r¥¥Vu¥l ¥ ¥Q lSt¥. ic¥¥l►11 = `Plo1 ¥ a 
// 

2.1 ROP0siCION 
¥as s ►¥n a¥irr¥t¥ones pueLun ai►\\a A. 	\entes 
ol K 	t un 4entrui * %im►ppe 
bl h es t¥moe. 4 ac¥iti►A*1a 

A Aes 6t mn e 4 &e seR¡►sim k 
¥C¥11o6¥6h . 
<4-4e1. 	ea Íuxt 	 1. L A Un ic .,\ pca¥iko t¥¥lal al, 

¥uec¢o 

	

icke. 1,, idec  -rnrai ii k ks \ 	L. 	Z ¥4 L yT = Q.IL. 

LCE Anrn(1,1 Ll=11irnSflO 
es decir, A e5 sImr\e. 



40 
ftit¥ t\ co, I Tt pexa l¥uncott,¥nG¥ en¥onc wJ\. es¥¥emi¥trnple. 

bli o. ?or rA. ini w 	T 	„m\ Ive 1.$t 	'n nU¥ 
y bi¥a¥eYa1 (z .¥1ve o c 	N.. e moca, cvue 	es wme pie_ ca¥¥t¥S áe¥, es de- 
clrT ¥eneca, li, 	 // 

2.11 'EMA DE SCHUik 
S1 J cmoá I¥ es S¥mp1e , enko¥ue5 6áh l Sl !i un aiix\\0 ten ()ir¥S1Ón 

2.i LEMA 
Dfl 

teces RV 	generador s¥mp¥e peo.1 \r 	dnde R = E1dt M . 

¥i►ae¥• 
ve¥mob ¥r¥mero ev RV es si111 	o¡x¥l cV, St¥I¥ernos fue exiail¥ SER cue 
y , lue4o 	Çx 't rnaln1 o e¥t 	 `Í = 

Pdra¥ Tver q¥4enera aiw¥ c¥a¥ vÁskdVá ver fue, ¥,¥¥¥eYa ¥ R 	... 
64s&? ce Y 	 ¥rti¥l ltn e: 'V—'V, eL lv;l _. 5:¡ y,. £s , l&XZ y¥e e ¥ . 
¥.eTtte ¥ orto¥¥on¥es, se ¥i¥ve c¥ 

e_ RV 
11 

2.1 ROPOSICION 

Ercl,,l„T")°P " IM" l Enó„T°Pl 
¥emos¥reciór: 

Sea 	Ende LT'1r __._...¥ I In (E11t ,T °P) 



'11 
e rzrclvsiu¥e ; rrer¥¥ame:n . 

Ahc 	ies , ¿Come e 	= ̀P(VI 1 \¥¥ . `¥r¥>e` ,¥cr¥uc¥n c rVe 	Q 

;oc 

( (3r 40ski°(¥r¥.¥  

`j)(¥ • 1 (t ) 

1oYo¥to ¥ac¥o ¥¥r ¥'«¥ =0 ento¥xeS ¥¥j¥S¥¥l¥•meo ,á¥o, cet¥.n L¥¥ ¥. 	0 	0 
es ¥ 

	

decir 	 • n tr¥cu¥m¥r¥.r5¥nca. 

E ' - c.ue. `T csepirna¥ti¥,T,¥n t tim*Aimo¥> Ick pl Ee-k) . 	 // 

220 TEOREMA 
S&& ur dnii¥o, e¥¥snces 	¥.¥elne un 4enerdc¥or sim oe s¥ l sQ¥osi es 

1TWØ & 	 con enkxMs enun d1t (Incivisbn  . 

	

. 	pi¥vese e\ \rn 2 A a) -&Çic 	ene () ¥¥ rs c►m \& 

	

¥• 	S ,. I verrc i¥- 	e p2,C'a L1 I¥e4o ¥,~ TT P  ¥i Y6 TI. 5ea.1 _ Y-i dt,(v'¥  	rn«1a ¥,ye x,r e\ 1ezw& ce` ¥hvr 12.E ¥ se 
es 	C\ d¥v¥s►¥,,. 

CSbride el ¿ mo 	 , ¿ .^c¥ 

	

¥l¥mcx el ore t¥ enu,lcta, ¥tx, c 	c'\\ts  rn¥s ini¥r ¥T¥e 	e N4ea¥►-&. 

¥2A •1TARF K 1 	RI3¥RN i\R I N} 
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Un 	 es 5urt1¥ ar*Eco ¥G Un t áa%tm 
.¥int $ c¥e michos trk.►P, kno '►m ple.s 

. 	t1pe¥1`tl¥ yue ¥¥ ¥¥ c¥nct¥e¥¥ e¥¥ Cut\r ui4e. nr>e¥t►o, ¥¥►¥cat 

(.e\ :xvvc 	Ci¥¥es¥R¥o c¥ ¥c.¥ c&xc.¥, 	¥¥ L-.:'\... , n\ 

san `os repretc i e 1 es c \os pe s che rn p\ e s c\ie 1 U 3 U\ . ¶k I ¡, 
esun ce¥erts¥or¥¥n¥p1e pordÍr=.¥i¥¥. Aa¥ ¥v¥ ,\tc¥¥,do 

 
2.  

un 	das c poden ' c1R. t. e5 vrt 4rtl¥h ¥rnke s\  e, 	y corno 5e 

ÍP 	z.zo a e¥¥ema>>t. ¥¥¥¥u;e¥,¥e ve¥¥¥, c\  

u' TEOREMA 
Tec) nn n\\ 	eb samt c &idea svm& áxi m .- ae u* líos ¥e UXO.Vkm 

cAc¥ enkrtábs en un kWt \ cnn d¥v i s16n. 	 l/ 

\¡QmoS a¥Wtci a c&V ul\a, \ve'- \.e c.¥cc,c¥s-.i c ¥bn ( ¥¥¥ ¥W\\0) 

x23 ROPo5ICIoN 
UGS zr¥vten¥S d¥lrtná.¥biles yen ¥¥I¥d¥en¥e5 

cA A es semi -ni e , 
el C'«IA ME 11¥od¥ es s¥n¥► stmp\e. 
l Tal ME 1I\¥ C\ es  
d¥ TrAo m( 	Les pco¥ec¥tvo. 

Tc 	sxcestón ex&e & ctAk en lflc 	se escire . 

¥¥rno¥¥.recvdn•. 
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Seh\ 	tT► 2 . . 

ól $Q\. Se  

c'toal )01. Se 	2..5 	 // 

¥¥rorn ten c¥4c¥o M€iii k, .me. -espluCióh tee¥¥¥¥ cree M es v\\C b¥Kes\óh 

donde ¥cu¥n. P e-¥ pmye ¥¥ ¥,¥o . j)ec¥R,¥S cc 	►din ni-1 pre4ceáW4 ce M esny¥ 
lM¥ 	n 	u\U n ¥o ; ecl¥vc ew M k.a19ve R 

e czíU,, .r ¥¥e ,¥;n,os 	
dim¥Pl11¥ - SUP ̀ ¥ pa¥M¥¥ ME ene M 

n1 	.\ x \¥ I1¥mt, lad► s¥oh ¥bbal p¥yec¥.wc. de . 

\A <¥¥E_¥_ 	,¥,,¥t¥\N ¥'  

cine egwve.\E\c¥c. 	S\kS,ve ¥,¥mea¥e¥¥.¥¥te¥1¥F¥k c. 	 /1 
e¥ru s¥¥¥¥k(»yi fA-a será ¥a¥, \&x- &\4,uc 	ci1 	̀ r g e \ 	s 

t¥tSdul¥s yemi¥cmple¥. 

'1A TROPOSICUM 
Si ¥ k 	b, ea t.\mPle en¥onces S s rj 

'3=  S o 	 ero iu¥ P¥c r sL\ i pues per 
-1.•\¥ íS seríc, iw\o , 	 /¡ 

2.15 CORO t AR1 
= Ms Y %¥ E 1Í1¥i  ¥x►¥ot¥ce5 M es s►mle ¥i sQl¥ 

¥r 	Mes simple . 

Dtkra¥¥ón: 

• es s¥rn 	dar 2 24 	i'¥ 	t EA11 	e5 cA¥lén\do c¥el 
d¥`Qa4C 	) 1Ue U 	eS .¥UYd. -Tlti¥U`w ce 1 	 \bien S1 

escG¥bteS #,M t,M ¥üe[ 1Yez  
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• ¥lei34T11e¥1e etyc¥n tJ 1 ► 	k.kke c1¥ac¥¥ OEM I t¥¥ci4e 	ye  eb bl1R- 
P¥ 	¡Ns¥M, i 	t¥-u ¥1 , mr Q-S ct 	AM 	c¥,e ,s,¥a¥ time ts= o. // 

Z26 COROSRRIO 
e 	i ii p\e t cL\c  S M c 	 ff4 e 	// 

2.27 1ROP3SICION 
áe ya►ples d¥Ztledil . 	s 

Vzaoposlcro¥ 
Seb ! 	 A es somivim y% 4 -Jlt 61 -z = 0 

NOS 	S¥t¥ ¥¥tO¥Gt, 	 A Q\ 	& 	 n 41 t1 
stwc%e $ . QQ¥¥r¥rnos 

tt'
Imh 

\4ue ¥.ti-¥Ch(111heA, pego 	-y _ej=0 lz.z 1, c¥e¥ende¥Qs¥nmGhomor Çm, 	jet ¥. rnb¥o ¥Q ecc scr 	 tn cle V x s n 
lve¥o 

4p¥seh¥lc o 2.,i , a¥áettvis \4 9¥ye s¥¥ kuc_-rí G. 

Z-23 COROLARIO 
Si Ates G w¥w enLnees hi íT es s¥ecci¥simi¥e  T e 	poeMe, es 

áwjt. 	— O PGCe. ¥h ¥¥eta p¥5i¥vo . 

L¥1 ¥] es¥4¥bí¥¥i c¥r nion¥, ¥y¥nao 1 	se 	e•, 	u' e. 



	

1 	 "i¥ 

	

Per ¥xo 1 	enerij . \k & —i\.e eneno c¥e5eeatdec¥ ¿e_ 

1U@Io e e c epe e¥U¥►oSi e e, cec¥r T T t41 
se ce 39 O. ¥T1Son¥es i¥. cc¥eccSón c\ 	fue nn ¥iti¥ c1tSuóc¥os t- 	e5 

VI 
.r' Vteit.. Lc eúe Y ut►iá \ 	mi ntmo unces 	, \ 	oeM \e nc e- a¥tv\ado r-1 V. 	I ron %$Q, 	ces 7r 	I 

Fot-¥onuni;n¥liaacl c%I, o¥¥mos 4¥e 3x=¥x (\rar-o 01 \e i ce'\_.._ 
ñ►1,XkmcA. (A.'\ 3¥ 

Z.30 LEMA 

Seei 1 uq ic¥eo►¥ Dt\ er\ cut ) .. ' 	e, Tit¥po¥en¥ y T1Í' 1 I 1 t eR¥pnees 

Como J¥¥ii¥¥ {en¥mos ve {¥¥sl . %,r oixo `rae 	len k ce L es ¥, t- ► . sS x€ i 	o ece 	.. + :¥.n'¥) i¥ - 	 A 	 // 

	

et pctu\o v¥1 i d ckv,111 	ern¥ yv mds nc lem¥e u¥.\¡¥¥remos , 

2.31 TEOREMA (b5pKms) 
A es Qe%rezno • t y sb¥ost rs tse eMnc r¥pone ' Al J  

-0. 	i¥ot- z. Zg V ea iii\pos %' e 	!LIJ e5, vcross¥mple . P&ra ¥,-áo4,t- (vve es méhner►d»o 
Uus M65'1nñón sre e)*I„dkce 	 tT 5 n nt-- Stmple y► hemos cs41>ddo . 5,1"WUes yue e\ xlaui\tkác) e¥ 	 \c çatt±ntllos <vyó r¥ 
¿1G&\ +ei1e Indice ce n¥1¥¥¥1C¥¥ 1encr'ue n c¥onc . SA A  

¥u 	o p¥c- 	ce 	titin 	J" " es net%P~fienc . rotc¥¥e¥t r 	(V ^¥ 1 ' O 
y AJJ e5 semmPe ura1\c z 	,tlema5 1 	¥¥ es se►ni¥in-t e 
{D ¥toelherierica Const¥e¥es¥ ¥á auce5►6r¥ ei 	de i1-i 	u\c 



es ílAC1r}Ct S10. 

♦ • IJIL tlü 	i e¥ G¥,,OtyC . Jí¥ 	¥ uCQ¥011 C¥`C¥ e¥ fiiá\ .. (lE Ti¡ ,ira tlClcl 
çcct sU forter .►e  	es 4t ¥ncgno 	 i 2¥ íT 	es eemts\m e 

cngectkn}menEe ¥r¥¥¥tiatto, Iue4xo be. twecne lr.5vicestón e u t \ .  
eco ¥hor¥ con `os e,Ius ax¥¥ntcno¥¥ 	 // 



CAPITULO IlE 
TEOREMA DE RUII-SCHMID7 
lr& 	 tw1'r nw 	 z1\n ce.\oy  

r1 ohje l lvu es 	ut\ Se\\- 
Lic¥a 	rtt b rr\yktee \ 	 c\ mcd¥tl 	ri,e í¥,e,QQ pS 
ei\ tnesc►ndi¥\e¥ únicu¥¥ . 

c 	eremcf e c (' 	 e` t c .\os móduo5 cnn 
sezie che cx¥m ¥¥¥ó1¥ 	S c t S c n .. (\s '5\j}, ';¥t \ 	 \t i 
ct 	icioaes che c e,¥s. (1¥oél¥erinalos j r¥ni¥St¥s n ¥ vet, t¥¥ 
ctós á 2., 7v 	 te A  

n se¥uttpo 1 aY c1 rc¥Cet e\ rn&tea1 neloese 	 \ 1ea- 
heme. che Krv\¥--Sctim¥aE. 

Reco¥¥ s¥ m lc & ert¥as v\ 	tt\e 	yve ut a cAae¥¥ de svn-- 
v,4S ce Un 	 SuCes is\ t\ , t.=a, ...,n, efe sv¥P itl i\¥ ciem 

ce \c,Q t13 e ,- `e\ \Q mcty rae 1̀e.\átme . Uri4 Y'¥iQ 
c¥e aatt s¥ión 

 
ce M 	 , ", e s un , ert \A.cvd.\ 11pse e- 

¿e 	e kt r 	c1ec.vr esx¥ea- 
¥e 	/M (' . n\ e. s,in p\c¥ . 

3.1 	1 ROP4SICIOto! 
¥¥. MclAtá t . ¥Tn4cse ye ¥up-neurx& serie de campoiie►ón c¥e Iu1 

ttw 11 	 de 	poMóa 	ttene \e4t 1z -n, y'0- 
e. e na en M puede rugir 4wk 4 uno Sute áe cnc¥pr¥v¥ioh 

¥t¥os¥rcctc¥tr 

SL j(M e\ mínimo che \ 	\kS x-s,e5 c%. ca¥Ec¥cwn M. 
tnN¥ci¥o5 primera 	St Í¥ eS ur1 `J¥btttóc¥ü¥o ¥,ro¥,lo c Í¥ pclLotle¥S ¥¥ e5 

e n¥n¥ teln c 	 .S¥¥-- 



cense ¥os s¥¥¥C¥mó í¥, Í' ;- N nMi. ¿e . \1c , 	i.-r NL G M¥-► 	¥, rÁ.% es— 
SI\, vi 3e 	¥- / 	- M L- 1 M; o \) \en N L- 	t' , enEv el s, 

YemOvtenc¥c¥ ¥c>¥¥¥éCm¥tlosrc¥re icen°:, nh¥¥ ¥emc,¥:. 	et e c\c: cc¥rrtFr_,¥¥c.t¥c¥ che 
c€ ¥1N1 	(SMl . st .U'\ 	 c s t\1,-, I t 	.-t l  
i •t, - -., n ..1? Il1GCc, ¥¥e 	n-¥ _ 	n-¥ , t¥e,c¥ 	r-i = 	ri 	tt1¥1\¥neñ¥e M. 

t\t& et'rt, A& Ct c tc. ea M 	vv e \octc¥,Vv 	o tc¥tc¥ c&  M ¥ 	o M,¥ - •- ¥%1k¥ 	es vtt¥eedena che ,CAI%tud ¥; Ec. ¥n ¥ c\n¥cién dn¥ector. 

¥ok- ¥4s¥1A 1 ss M tinte tmz,,tierte_che caatpc¥ tc¥ón cié. ¥on¥,i¥ttc¥ K ei oic k44\, 
let-o ltm)C¥ e\ cntri¥n¥a1 cle vvw& qve  

Rr ¥ ra1ec\o¥ tt¥u\mca¥¥, c\Ciaa Un¥etlp¥rlcl e¥l ÍvÍ .,; és¥.¥ \¥e 	lt¥4;l i-TI 
e¥ 	tcQs c-¥ veta *.re, ce n i¥ 	.e.'ión ¥¥ac  c¥cc\a an4¥'rX¥t1i¥E'11 e  St sv ic¥t 	es e;- 
Lr¥c cameR menor ue ¥1 	en6licE-¥.. - rx, es vm1 , caree cle rs n1t `¥srl, huec a rho es 
¥114Y.¥n1411 1S1 e 	 ►iucos érimno5 h¥5 ¥¥e w 1eni¥vc¥ Se& 

YRO?0 SI CI 0N 
Se& MQ-_Uh .6kenoes M tne 	e decprnpnó+¥iá, 'M ¥,10 sl s bAue bm-- 

s ! V t I es t cet%c¥ 

'4..Tod(.s \ a s crr eses e1, M so-1 ¿e lort4►tigd 5.¥n1la , iue¥u M 	nm s can dices che 
4». 	YatRnS A Cc¥r1,t titr 	heát con sicioet ca sie Sets Írio =M,  M sv'e & t¥ rn tr» Mi M0. 	M. ttetne um g1siX. lo rt»\- 

'w\ M 	 . ¥tse4o 	ctercr,uno.ccsc¥ertc..c%encSete lacv&l 
debe es onat-e (L, 	 e. ¥ c e. ¿c co►tt¥¥¥acicit ave %sc¥bOmc¥¥. 

3.3 	OPOSI CI ON 
Si 	o —'► 	--¥  ----► 	 ---¥ 0 es n yrt¥yán e¥cA¥¥o, che ctttie¥v\os can yerit 

* 	 /l 
\i 	 qve 

3.¥ 	oposiczo¥ (LEMM E F1TT\N¥¥ 



SeA ME moó Q y F E Ende lM1. En¥,csnces pare a\¥u¥a r 

Mt "®Ii S1 
¥emns¥r¥,vcn: 

1 enemo5 ¥¥ 5i¥,¥ientC c L we \ 	 Z1nÇ > Z.m4  .•.. Y c¥rt¥ 3xen-- 
dee Kei-c 	 , Le 	 r 

y 

¡\ ' * , ten, me x. r. M. 	 -- 5 ulvi) Qora. c9v¥ur ¥{ E M . \\or  kan- 

ro 	lado, sea :¥Gmfn Kerin, che huela 1c-¥"l,il  
¥iec¥onñe 

3.5 COROLARIO 

Sea ME ttYd b 	 e y. 	t1 \ en m i, \ea si Se &es &V+•- 
s spn e¥lvalRnbes 

ea -Rvap¥¥iyns 

bl F ts epi¥etar 1Mno 

A Ces eso dame 

l/ 

1.6 COROLARIO 
Sea METnodA , Inknncrs M es ¥n¥scrndtbie. ¥¥ y tb oi Endx(M1 es ur 

diitl e, Ioc41 tes c r Eleite un Úitto i4Ml rn¿umo). 	 ¡ j 

3.7 	COROLM I t 
Sean S, 4 ¡z e Y-náh (M1 donde M 	. Si  a- QS w- e►1 
eS  

Su 	Se. .t e ¥¥¥7 estx¥ luec¥u ci¥5 	c GRdA¥►"►I\ e.  
k¥¥ci¥en, es u ver Ive 44 S-¥4 CLI1In,ik.A», áe ci4t¥cie. 
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c¥ 1a\o cu i>>rcl` Y., ¥¥,..\ac¥ues¥ C,c¥ y 5,,c¥ °r, <<mkc¥s ni1E,olcn¥as,cli¥,pmAs l¥<<¥1=llz¥¥¥ ó, 
eni¥¥lCe, ç i'enck =-n, n-,, 1 c¥¥ric,¥nU¥¥ ¥¥ic A- =a, 'c c;uc> rho e'
ro uc10 e e\\as  es 1 áo 	.51, c'5; ". \, e- \ _,o o ¥Ci¥c, 1 ¥¥,1¥:.c¥ e¥¥t¥1¥ ¥¥q¥¥e¥(G.. 	// 

3.B 	TROPOSI CI oN 
Toco Mf mrci f. Qs suma aireck, Sinc\b, áe ¥ulam¥óu¥as ¥ne5cinacóleS. 

SFAS \a crAecGlót\ de 6um$duo5 no nu\u ce M t&\es %I3e 1O 5n1 sumas c¥it¥cWSC>¥ 
O 	¥hmdcl¥Io¥ ¥i¥cvcmcicl¥les c1e M SuExin¥e5e 9ue S es tw vot(a, 
iue4o ¥: 9-ne un eemen¥¥minimo¥ M  Añora r eii M es 	no 	r mes- 
cind►ble %'1 	M, Mz 	 t c s ¿e ¥ . Cremo M¥ e¥ m► - 
ni 	►r1 tilo esi,¥n eri  	 c lo l 	 un nclmem f i nito cie 
Sub m¥u¥o5 ¥neSc.¥tr¥¥IdeS de M .peco esivoute5 M -no es¥.c¥ ele , \o cuL\ 	- 
¥rará¥cc¥ón. A5; fue S eS v kc\,a. Y en x.ri 	 , 	c 	e. 
1¥, demos¥¥racib¥ 	 // 

3.9 	TEOREMA CÇRj - ScNM¥DiI 
T 	 tii¥ce áescnn¥¥s¥ci¥¥ en ¥►m¥cl¥reciA de cm r,  

-MX,0 imi ¿e 1 	dos snd¥lc s en n Í. . 

Is dcc¥r gve M M ® 	, c¥Ond¥ ¥esÍv1¥ I¥es¥indcble¥ v s. ¥eaemes 
oEra 	Oyne"kcón M =%1 ¥•.. ®NS cAn ni; '¥ and¥óie t¥l¥ncºs r= t -4 ¥ aks.— 
¥e paye pedo .. . 

T- \, pt ación ¥ner ie - 	c¥e5cºn¥pos¥e¥¥n ie¥e Set, s1 i . • . •tL 	- 
mmpos¥¥¥on de M en'¥nesc¥ndiUles u¥ren¥w ¥ndvec¥ó¥¥ sobre r. 	ecnvie►1 p4 
rra r. 

	

	 el 	es c.\erk pura mUMS ave Imseett una cies¥AmVQU — 
en Am& aime & en 

 
tic h & t- \  

Sean st¥ Y yI L E ¥nó¥¥M¥ aet¥miám co `ks ¥+royecc¥c¥¥es en M¥¥N¥ tespec- 
¥iv¥,men¥e , 

son sis a m%np`e\15 áe *Sáempnle»¥s at-¥- 



5i ¥os 	.n4ms c, M t ¥iC,tE.f1E'rT\oS 	_ 

(n!C 	E- '\Vn 	\Ct 	 . 1`¥O, «..1t1 (.é.tc\ w.c ¥¥PIrnYdlttc .'5C,}.l, es Ulr 	
i- '\ 	e E.¥a¥¥M¥l . lar ¥¥, zr, e¥,ul¥ ¥¥j¥rnor`t¥,,,,¥ de Ni en M► . 

l¥¥ltmrino¥ ylre ¥¥M2 ¥ ... 	r esc¥¥¥ , t¥¥ n,a 	....m. —o ¥¥nncie¥►,EN¥ 
9 mj:m. Atd l.= G,...r. 1') 	ve 	 .t1rC\¥S` 4S Cklk!'.tt1C¥j S¥¥(rr¥Í¥O¥ 
WCAX) i1, =o `¥ tT\-. - -. - rt, Y 	 ¥k M2♦... i ¥ r. ePl c¥lre¥¥¥►, 

S 	.►,5r, r.. s 	ci¥tic¥¥ro¥emo5 ene F ¥S •,t¥ 1¥¥orcr¥ ¥siz¥o . neEer4º, 
t1\t ae't,>_l =r . 	 - ,U scL 	-- • F Yt -O. 'L\?  

ye P-S tc¥,¥)cá n CC¥, plto 3,1.1 t ¥x\ l¥,o ¥14t'¥1Sj11p realt 1t\¥1t¥o ¥'¥ y srilxl 	Cnmi 

¥o(J 	SC,lil:-o . n5C¥uC i ,kl)1•-- 	=o! \\seje, W=o por 
kQn n 	o . or¥,ec¥er¥e,rrene e5 n\ar¥o¥ c1.¥'¥rc Rnc¥o 3 .4 j e, 'i5a . 	e¥nZs eS 
cxo 	\-(M - 	. 1¥►ne1me+r¥e 

MIMAN gm)1f(M►1 MI h% 
e 	 ®%:s 	ict¥nc¥ ¥ ahi ¥esis de ¥na¥c¥¥óin •. re s 

j 	vct& ¥,ermuac¥ót, de t.,¥rcea v' ¥1 ¥¥e 	¥ 	l¡¥ \o c,3.1 	\ - 

4t,vo,lpien, jv 	&estf. ¥Qt-em& 
s•••r 

mm 	... ,R. mó¥v¥os ¥¥tcsCtnÁ¥)a1e¥ . Mem&s cóM Pi m E et¥i . Mós 0un Qa¥D¥S¥n 
irr s en e¥ sC44n c p-cuei\yker ¥Cto¥ecklvo 	Pen inat d es ibnmor¥ 

en 1 cbmo \o ci¥eln¥eS¥fa I¥ st v lene 

3.10 PROPo I CI ON 
501 !^epteseq nCc ck \b ipos che 	eeLos,'uv 6ná¡Wes en 

Set P n 	 e- -mc J\ , 	ola®i`¥  t" c e- 
pxiXec¥do M 	nemoa ut1¥ c¥scrmm srcion de it. \eg 	.1imnrna5 une 	mti 

1.¥ 	., P 	 // 
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CAPITULO ] 
TEOREMA DE AUSIJ¥NDER, RINGEI•TACHIKAWA 

Ei 	u\ cvp¥ c wEe- e - F,Yesec¥ tnC) es F¥ c1Ç)We ' e¥t10 %115 
es '\r más 1e¥os, r¥r¥h¥.temo¥, ce 	áe t\ ih rio j i nescc,,c\¥¥\es grandes 
;, 	 u 	en ni¥oiae i ¥, ¿e 	 &(n, veremos ave 
cave en cvo¥gv¥er ce¥e¥,oríc. c1c rnóc¥„los m 	 klç¥p` \e5 -rn¥c¥vlo5 So l 
5¥m2, 	 ett . che  

Dt¥mern te\er\\ cr  os el lem 	 -z .z9 
¿ei c \G 	ict . 

	

4.1 	DE.FINI CI ON 
Un si % t 	 re 	(1 I S es RmTT— 

tir 2 . z o c j 	c.e Ct Ove 	 & 	e la-, jettl►prim4i tos 5e ap1t « 
ó,¥os t r¥1n¥ ams . 'i e alnnre enetlels¥*e  menos cese ye ¿a1¥¥  
4 A4 , * J 504 Uf ii110 	t) 

t.' ¥RopesiCioN 
P&r& tcb ME11ad 1L , wm =N1  

¥lmc¥
1
t¥ctón: 

&r e1►nc c¥e1 	,Gn ¥e 	nce5 Í4-1M¥  

	

4.3 	CORO. METO 
PsratcxkM 	1 1M<<M. 

/1 

	

4.4 	CoRt .hRlo 
Dora 	ME-C¥loa , RbdM =-iM 
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SaÓemos q►¥e. J M 	lv 	'+ .H 	. n tA cleí¥ 5T A l le, 

ssme, eritT\ces c2 	M l 1¡A e 	mp\e coro -nt&Wt , iue io 

R,¥d(MISM1=o 
efe moco ve nQóM G ¥T i`¥ . 	 1/ 

4.5 COF¥o ARIO 

1 OX ;xk M 1 4A , M1RaaM es set Wtt1npe 	 // 

V tamos 	el cisma Se mmEck t ►os ,váesn ÇCn*e. eÍ  A. 

i& TRIMICIot 
tn A 	 e 	nOAVI\o tT %.d. perscAdo¥demp¥Ee¥ 

$ 	AI hay un iekmpsente e e ! tAt 13  

¥¥cas¥rac¥án: 

un idemFnene ei¥ ¥ ¥¥  iue c¥ ¥ ¥  = ,v J 1 j-jL(-j . V1- 

^ 	_¥s¥Y¥ 	'\ ^'"k nw_ 	 _ gnr►l 	l-1¥¥ 1 	 11 
K-o 	y¥o 

poteo1¥unn n o¥t►a¥wb¥e¥. 
.  

e cc e e ce» tlen \ en A 

tu 

1.1 LEW 
Sta ns un móc¥v¥ simple , en\DnceS tiene c,¥óers proY¥.¥ve tt 

tost S e 	A /Le c iv e e es  

D¥mos¥.reciRm: 

M. 	Sean ; [ye. - ¥►¥ he !Ie Íd 	ecr n c¥.¥ó;¥¥c¥ , cnm¥ Ice % ¥e¥,o 



Ie 	1e «¥ 	f\ i ave le"'Ae t¥ Q'tln\- 	e ea ('í;¥ t'- h.  

p-r) e kw.  .rkS. ¶% r Simple e¥,ste 
Ih.t 	S @pt, t*\1CC*q& .^8:Qe5 tunlQt'&) c¥¥\¥?ctct ¿e! 1 , Ej\tt\(F•) eme,c¥P ti, 
rmL 	e IveA¥e ti . z¥l . ¥ra c¥¥en :¥¥ Z eI lk.rt¥e¡ (lo p ctmo I"A . ene\tto5 

t' Ie>I, \'e 	 // 

a.% TEOREMA 

A 	n 	...,el%S com\tb e1e¥cica¥po¥e .s or orles 
M-5  in►kivo5 . 	A lado ¥¥m¥le ac,1t1oa t 45 de ñ 4etm4 A. 13e;,  

k.¥er^ W6W.TV, t4\4  

¥emas¥ts¥yót, 

Por '24 4 A.22 A! LienQ un staXt\tr. ¥,.. ,n Cc¥t¥¥`e¥n \e ¡eleztl(¥oLeclt es 
or¥A¥¥na1es 	nu T \vos . Aimyd, píen ¥or 4.6 CAc¥ci 4k. se iew,n¥¥o un i3Ql"ks i 

r Ae ¡ tJl¥i 

eu 	Úet>e A  atto c¥¥¥i¥er¥¥ pt¥' 	. 14.7)  

@S Clf peer .& 	 de ¡'S  

	

-vw 	c. fxo¥ecc\ó„ cAn\c . !Ae AJ f . 	l¥ ¥trtic¥c¥4d 

j N 11é; 
Peca esá¥ na5 c¥xuce  dpl'¥cAno nmn . 	a ün s\s¥.etn¥ e,,...,eR¥ 

tA 	I¥e¥t1¥¥eR¥S cV464e ytáes , ¥$ cv¥¥¥e¥, Srt ¥zctttti¥¥¥tos dC¥dS 	VQ \os gii ¥oSun. 
Obset vese acá ¥ s c¥¥ b¥ ¥,imp¡es en dA 11 sAr \o5 ik.¥e ¥porecen en'.v clescom- 
po5\¥5ccct (has& 	ocj 	2 .,ta, y 	2 . ZS e ,¥•¥ sc¥t¥ Jvs¥z•men¥e ¥5 che 	1 
Iue¥o 1e1etna; \ 	 f/ 

9.9 TEOREMA 
Toao M E Íi1od £1 ¥.iet¥e cub¥e¥¥a p¥o¥ecEwa 

Corno ,e vt4 ett A .S M jt&4M es ami S*inSp`e , e monee,. 
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t\ / R&cM "_ !LS¥  co" 5_ 

1ero cada SL 1,te1\e cv¥et\a ¥t¥¥¥ ¥¥¥ ¥¥¥, 	t.s> .Poi 

z¥s pi 
es cv¥aier p ec wa 

 

ce M/Rad M. 
t\\te 	res el ¥¥¥uien¥e dia¥r¥má 

far ya - tP¡, 	 \ 	 esaer- 
I¥uo c ce . cesk ave h es epc . ¥¥rmAo5 c  
cnorjismo de un f, mcdv\v X. eco \e. 	5.1(A¥lglr¥Se 1\¥i ePv, çx 

, e 	>@c0 es w¥[¥t'41v0 bs¥ üC 1 es  

e 1Z,, cubvef t. 	QC\d. C1€d+í', , 

A} odks%, c5¥rmcc, e,\ E,os\btl¥cikc¥ c\ 	rn 	y ¥¥,n;¥ ¥n C  \¥ te5v¥facb5 m¥r 
yve hemos ele , i c\o x&  

4.10 TEOREMA 

¥e 11 n pro¥e¥ct¥Vo  Q¥¥c c.es eacte {Q;t;4L uu4`4ati áRpb¥ 
4se¥*s inescmdi Ms Ç%1% St e ere A 

De¥os¥ra¥bn: 
¥ot 	lene un Skete.m . ke, , ..: e n¥ co¥Ytp¥e¥o ¥e ic¥es¥¥¥¥et¥1es q¥¥¥otte,,e5 ¥¥t 

1►ti¥¥vos 	Ata. 	 ne c¥e.tiQtc,io ('\ 
1c. 	es cAne - L 	ub J?/R.42 	td éste e¥ semi.. 
simple ¥5 d¥ctr 	

1'/ I10i31 N Á7 Si 0 CM Sj 5i rnpe . 
Pero Jj es che ¥¥ 

 

\ot-,nk 4mmelj, 11E L¥ ¥-n , \uepo St,s tt.ui n cvbtet*. 
Y 1BAL4¥, p'nr- 	 e5¥.c¥ 

/1 



como se.. ¥vPr1r¥ 

¥¥¥ét¥tese, ¥1e ¥tt¥¥tAS ¥¥1¥3¥YdS q.Ao r 	9uw. c MOK- 
k.wc s 	 4&l1C¥C" 	 i ktt fiellCf c¥'¥¥. t& c 1sy 
YÍ¥¥1t4;, ¥Ue tic%ie- V[?CU¥n¥e¥e c¥¥P_ c¥E¥11105 )(nti%el,&,c¥Ue A es sem¥pn 	b 1 
les ¥1 	su\ E m"(,él.wt3s Cf)Ztct tt1D¥Ccç+tt10S A 	 Ok UR¥111¥• 

ull Ível\oéI (\tXe 1 	s 	ei \\\¥1 W- 1lrmtk 	nt si e\ 5.unka- TM ' Í 
 

t' h,*SN e. i,A es¥ es , ,¥x ¥.¥o,1c S xa¥ es cr r 1S" t it d SU ¥\c711c¥, 
exA d,S  

4.41 LEMA 
Se& € un modv\o p1&no , enlonce s 

de144 pnr l j ¥n pl ¥--¥ jp o s '¥ ¥SpmpR 4 amo . 

¥ftws¥Xerc.icn: 

(mo Q p¥Qno e\ tenn upe c - c it\ s1v1etle c1¥4e i es eR ¥o 

o --♦3 i —• !1®Ap —+A11oAp--'►o 
ti- 	LM o— sP --¥  

conde y es ek ISomors tismo caro'rttcA Y 	e e . c¥n¥ dc, pot t ¥i t¥¥ln¥►--, ¥m , QS 
c&c1\ cien c&rse y'Ie eske Sltkmo es v u t¥mortii¥mo ¥¥ 4ae dos c¥oé¥eslos coro ki ,I*. 
4o t¥phet 	¿ \ecnr . de\ cinun ob ken emo5 	 1/ 

4.12 PROPOSICIO14 
Enmodn todo pks¥w es pto¥«E,¥o 

Ses£v 	 Cc 4r. qol. ¥trnb (.t K!rc ¥s 
sNper¥¥x en , en¥nnces %¥¥ f¥aid P = 3'P (4.4' . t\ 	en V v p son pl¥• 

pr+caye¥.¥ivo es p1¥.í¥o - de conde 
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Memés, e\ 	 ee cc 

íTP C¥f U 

4 mal 
SekK- 	JqtP 1 le u --¥ o 

por ¥lknIo 	K Ker c = ker t41 zp) 
=.», kker 15a;11 
¥.U1(linlZ¥il¥ 

=SK 
¥ro ¥serc¥o A.z , %t 0, hve40 U ^—_' f, de ¿once U e¥ pm¥tec¥¥¥tU 	// 

¥n¥nci¥rerno¥ un lem& c ue u ,i 	e' inásoc¥ee¥r¥le s çuZdaCtnaS¥¥tn e,ni - 
nos x*- no ¥¥¥tmo¥áe\ rnn¥exo . 

4.13 LEM A 
Sea (Me. ,»L1 ccz un ¥►óJne b¥tet¥o <e RIÉCU¥s p\s w5 ¥¥ontes 

q.t4 DEFIMICIOI¥ 

Un pillo lt stIl¥m& &Tip & %~I n Fine, obtev►Oá4mente 
e\ e e1 D de 1.11dit -¥A 	fi 	 modl - 

e¥ 

^dQmt¥s, siA Q' .r. ¥, 1 c¥euo¥wremoy r TItc mck 	
"k«, e 	ma emos e 	de Auelet e r. ,j, 	moróeno¥ 

rá 4 &.nido oE e¥lo de \c, enñoc¥1o¥ sismos c\aT, e. d. 

gve c¥nsec¥¥e¥i¥emen¥e sc ,¥¥ tiló v ¥ et 	e iius¥atlt¥et- 

Tres« r ur fin LPl-b¥mód¥lo ¥5 mm KomOICT, i es¥nyun- nrche 	Tt\t c r . 
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V¥moS pro r 4Ue om 1 i es ie\ Fleno. Ccr¥emo5 4ue s►r ser 1eca- 

54hL 1Zre¥ere„c¥z,, aT ,\ 4cs; - No¥ 	__¥ cr,nm\le, ccn p►cdvcicf, ary,*% 
¥¥05 . c¥pmea, s► M e¥ fmitr,,men¥.¥ ,c►\ern¥lo ¥,¥►¥o es 1i►¥h¥rcc4 ,.,,1 	' _¥,mk,►e¥ c4nrnv- 

rotro l¥,do, es ut¥ ¥eella muy cr.nóc¥c¥ó c¥ue bi¡¥i u. e;. une ¥4ri¥i►Z. ce 
móc¥u`os e ii ¥c, prop¥ ¥ó 4e gve p¥tL1 Colon L,¥ L e.Y_►;t.e ,E c1e mcck, q¥¥e 

►c% 	-¥ 

En ¥ Ñ iea¥ at- irla jll«Av\o es e\ VISN- ¥e cl►ree ,c, cp 5 tiubm¥ c¥v¥o5 ín¥ l4¥tleil¥ 
«t&1 &. ick 'as u¥ ,uL \ It 	 S. Con 	oh cva— 

c¥,odemo5 \nt\c¥.c \. 	er\k . 

4.i6 PROPOsY cI o¥ 
SEO 	G''Iatll¥ 4 kA t ts ccle móc bsck M 	mtn *4e- 

11Rrbg c s, etes 
H m, tT,M) 

Krun\ayo ML<aM=\ M, pagow 1100.,r ..<z, Pera Hom„lT, Í¥¥ex¥c 
to il4vieráo , e¥í qve 

N¥¥tT,M¥I Kem¥tT,t \ 
U 1{om,, IT¥M:I Ho¥n¥¥T,MI 
'EI 

5e¥ (¥ NOrt1¥ CT,¥-1¥ ¥¥ ¥,..., tn¥ vil umi uci¥o cle enecd¥le►es pwmT. Mm 
V,r4eed4L ebác- tin'iEI. 4¥ zx;,cm M¥ WN\le ,uilz:l (, kve4o pn--

áeme5 e-t:canwv une kr l  
,uk esun rnor►omoc¥kmo 4 c1¥ c¥nc¥e ç. i¥pm, 'í,t t .\ ccn cn¥ecn¥te ►remos 
\W CnC¥[e1i 6n . 

¥o¥ d¥ ¥m¥ ola cveje (ye No1n A(T, Mi,Í 	i. cuniç1¥ cnn Is cx,►¥c¥►cioí¥ -_ 
¥ueS¥¥Qtl ea, C&tes\a \ccior á e. ptçí 	 // 

en k© ¥,a¥ re Xt. áe c;, ¥np" ¥¥o  ii 	isiLn Ñt.r.t. 

4.t? LEMA 
T i 	 t.  
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¥!n►¥s¥tócún 

Por 	 \k - \\-  

e¥ond¥ P 	 ui¥ a 1E *Q 	c ¥ rn¥ ¥¥t o e¥¥ UV%  
T. 	 T_- 

p , o 

pera ¥.ci¥x¥ces 	 1 	., 

1.18 PROPOSICION 
S&1 	un ¥omon oFismro rlo, Q,rones e¥se hE omtT,M' Li 

jue C+o 
¥emos¥t-¥rcn•. 

ComoT 4Qlleta a M , Ixic4o M :z Im h 
hE 	m117, M1 

A¥ora¥ien, supQnc¥¥¥o5 ¥x t eÍ cran C¥t¥o que ¥¥1-0 ira c bW.j¥er h F Nom¥lT,i"IÍ, 
¥e ►rindo e 	f ( M 

	( 1iA Fh CT - o 
io cue gnerr okc (3E ç es nutc¥ c¥ntroY¥o¥¥a1¥¥¥,E¥¥b¥,  

419 LEMA 
Se& MEPIAÍ . Enibncasexe un tot unid= y `¥ :T`i=»M unopi— 

moe Jench kh\gp to 5r- Siam i,(T) Mi se S.ot xt& ? kr& é 	e% e►% • 
e.¥►ste :T T tv \ c 

"u . 

(T, MÍ y á%ifidacoTm i4) 
kz¥101tx l—►2 luxo) 

4Fr 
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Por i¥5 QrhP;¥¥¥aeS c 	 T 	M, te5v¥ Ser vt1 Q¥i 

mo¥¥ismo . Í\¥ora 1n¥en ¥¥ f F E%o¥t„¥T NIl 	rnct- z,,  

4.10 PROPO SI CI ON 

¥e¥nos1 C jun 

S4h1 M, N E R\ x n Y E Nom„ tMNI ,¥„¥¥mo5 ¥¥¥¥ ¥¥ ¥= ¥¥T, ¥l o, 
eci¥nces paxa cu4lqule - tncrÉ¥smo h cieT en ¡` '\, F o, ¥ot- q  ¥e F = 0 , CAn \n 

es 

¥ur¥ ¥hav- c¥ue es P\eno, ¥oáXNJkiiremos ene 5co¥5. ¥r enm¥c¥►d►a¥►escc 
emoS  

L Coso M=T 

c'P  
&--mocho cine ¥¥ 

I. Csso M 1 
sQ¥. -r-, ,-¥L¥.¥ t ¥¥ ¥¥ 	 r, i, 	S ia ,¥¥¥t ►on r ltl 	

lorc.. 	 e.¥¥ ¥¥a¥ í¥ c.¥¥3 ¥ ¥ 	enh ttp, 
: ¥T, T) `-¥ , T) , ¥¥ se j-m ¥¥1nenke g enerdcio (T,T i (V,1) y de 

¥f1eC¥10 ¥L= ¥i , orC V;: ` 	t' \d inc¥¥s¥¥n cArrespannci¥ett¥e. ¥vc c1 
-b\ 	\ s¥¥vie¥7Ee c¥i¥¥¥ a¥nt¥cs¥nntu¥¥ 

(Tl)  
Nl 

Pc o o&ár> ¥¥¥: Í --+¥ ¥¥Z ine c¥ 	._$  
¥¥¥r,namc¥s ve 	_ t. .fl e¥cxls,,  

I[. Csso Ív\ exbi¥.br¥o 

Sea. t 	 u o ec\ e\ \ezi¥¥A . \(5 ¥ve¥o ienQttlDS e¥ 5►¥ú1P11- 
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te diac Y& 	ca¥trnvi ¥¥vo 

T ) T) _ 	T, Ml 

ÇçX 

(& ese e` ¥¥¥úte¥tie r¥N ¥itgtt¥Z. 

feo. c E (T, Mn 	.Paf \í¥ ¥xoP►a¥ c¥e,ecírtvc¥¥ 
ex¥5 	6,5 ave -ti-t(P9, Ivego 

n`¥ 	41 
lo w' 	 1 Q'C 	 1/ 

121 	PROPOSIC ION 

S.i'e ind1¥ e1eace% Hom„ (TMi e pt eA. ic 	i'a¥1v1e 
¥Qtros¥r¥q¥ 

Por¥n ¥áaa 
r = r¥omtSU) = CI%m SI0 *LNti s oné«, i¥¥i 

F  

VI, 	, - \\¥.  

levo eI Sejn& ¥csrm¥no e5 un ni1l \\o \c e,\ t ,hl IW04-, el prtme¥  
nuevanc,,¥¥ per .C, Nom,, (T,t' \ e5 ;n¥5crna1A\e. 

422 COROLARIO 
	 // 

S► Mes 4¥n¥¥Zma¥le 4Q \eredd ¥Nom,, I, M) es pe¥¥Io, 	 //, 



V ei. Ct►X eYt¥AS' -.,\ 	t\ Ap\ !'.¡1 M(:. <e t¥v` `,l¥¥¥CV¥,. 3UY 
4.23 LEMA 

seckA%3n oti¥llo QrwkvNtio 11 ajpón¢ase e 	§, P,. c\cle tn& as 
V IUh1 Xg pat .tAM i s . ¼ n . k \(e 	 E Fné.l,1`l deC in& 
rr t N zcw -Lene IL poptedtd de¥ :tto es \o 

Demas¥:¥ón 
x 	 _ 

, etls¥ti¥¥¥s ¥¥í5t¥ ¥, 	 `  
Í 	`at so\o s. Sil ¥¥`¥¥ 7 	ro 	 .., . Ahorn k tert SR es 

e1►in►c¥ 	 cU\ mr¥xtmo de F, \up o   
d►o'►rtC\usián Qj : P: —'i. e lJecte ¥ue ¥:►SiVA¥st , yi 
S j S cL To ecj O1 \5pitt¥r{ISTT10 )a1Cc¥ 1 ¥L J¥ 1¥ 	 // 

n 
'1e ttL.uí ec1 ¥c¥e¥et1¥¥ . C¥¥\c¥teTWn; fue T` ®N t es AeC.U_ ce 	,...,Nt¥ 

son \chte¥ c ¥nlatit¥s 3e. \ lipo.s c1¥, ¥¥¥ .¥r¥¥¥kles <¥\ t -rrtt¥c,l1.. 

4.2q MiPO51r_1% 
*f E S¥el x511 \o ¥, ¥¥; :_ ¥t;S¥¥ : ¥—+t -na es \'o pora, le¥,i¥r. 

Seo CE['  1eo 	Nom,%,_1 a f 	lette%flC S ce *Er¥P crnb 
¥ues¥ro unir es .ie\ y ,1enn , çE1'U 5t so\o s\ >r E s 	por 
Ser lo¥l¥ r¥¥ . %\nt¥t¥ieatec¥, r c.0m e1e cn►t pos 1(► kie 	c\ 	ce \d de- 
cC1¥á¥rct e;ti che 1.z►¥ y lue$b ¥ C- ¥`¥ 1 sk ,? s+¥¥\c¥¥,, 	r c¥eCc¥ntaU.¥ 

F K ¥►ri\¥ \. 	 ,,  
-np e, 1So 	CU c ¥] ` ¥ll S\ `¥ S¥í¥a - 	4a tlo e¥, X5o, e5 C1 un'c es 
Q\etj0 . 

11 
U 5\,¥1e¥1 	d;, r 	¥Yt¥bO.¥ ue 	e¥, 5¥¥cn¥x►ttlóCtc. c;Y,O ¥Ue 1NlZ 

tro apsPIvo Inm {¥, es f be¥r ¥¥e ¥C¥`1 es n\\¥4¥rt4¥. 

425 LEMA 

Sed `% wmi¥w ¥e mcSdU¥os'me nRl¥b¥es ,1 we J11 r, por^"e, 



S i 	es la, 	s \ciót, 

Ae 2 yo isnmor k%.sms CPn M ¥ Qn ", e-n yA i es 	(M ►'1 	ni -i po¥c¥. "%, -m .n-%. 

	

`1¥Cectlos k¥¥ucc.lot¥ .áre. cn , e` eG54 m =-c' , ir+v¥i¥¥ . vç)ct 	\C pK,p1S\¥ 
ci¥ct 	ta, 

 
-n. Sec. h \r, QunF.n s¥c¥c+ti 

M- 	...  

	

e2.''1\ 	 Stros = jflnN...t 	 4% \ í' 	Zm...l7 t 

	

rh\ 	ys 	\\c'j - :tL--m' `-n-m- 	 . ¥,¥z¥ ¥tt¥ Z► 
,pat¥r \ 	 Mt\ 	+(k1►1,1u jc¥ hM¥l¥ tit¥¥, che modo ¥{ve 

%cA 	 n-m—, 
s 

t1 CeC¥ 

es e¥b¿t r ¥¥c-- eri (ItVer ¥,¥1 ¥5¥¥1n(M¥¥¡ d mere (-ave  
e5 ces . 

1. L1 Imti 

	

ilEnlos c 	L111`1 1tR \e4c Tt-m-t = 9.C1\ 	 -rn-¥ 

che I 

Ivr o¥t¥, p 2 1 t1n es \ ¥,nc¥c¥ 4m¥a.r¥ eIs ¥tuncto , c¥ dpD- 
cle o 4¥erF¥rn+\ Ke 	Áden , Ir, t' 	=t 	oyvemn 
ce elheclno dec}¥e i'¥¥Tt¥ es\i mtk)e, ,vkv\ j(In¥M\ . \-m-\,esc¥e¥¥r 

/7 

5 Mi,..., Ma" ►¥ ¥n mBdelo¥ imso¥¥tail¥le¥ ¥t,1e¥¥ ¥¥ue Q(M;,i¥ n, es FciG1 t¥eit- 
c,or¥t¥e n&r r 	gue n\ ¥ner¥¥,5 zr-\ f¥1 mód¥¥¥os che 105 
ln j tienen \c ,¥u¥l r. \ j\ 	¥b enenomo. a, -e 

4.26 HOPOSICIov4 
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SQ + Ipri¥¥ca¥ín 

4 r r+o iw^tSISMO% wh M•t \nesunce SIIM ¥ ` n . 	ues es \¥►sbl 
.cR¥ro. 

¥kmc¥¥racim: 
t \ 	t ezJ 	ór 	 rtica z¥-t¥-1 m¥Pé¥1o¥¥ 1cht¥l,¥gcp\¥.x¥ r1 pa- 

¥4 tAn A .zs 

.Cxue ¥(Mii =0, ¥u ¥ LLN es ms\it, 	 // 

42f oposzctc 
t. 	che  es n¥\i¥e 	ts 4¥n 	r 	¥ ende m e5\o¥rn4luó 

che\ m u\o die. AvS¥ottaer. 

mtrr c n 

ZmF 	
¡

L J c.GM C o u,10 c C\,c1 	 UtUJ.t1¥¥¥\k 

Cr1de ¥¥j eS¥Aci¥¥ti¥tc¥t, cn,rtoc¥n a.z¥1 .  
re\ie ( 	ctLL \o, ii-\o.l.c11 A = R`... Rí*' es 

` 	 K 

	

t v¥CÁ "16S ¥¥UC.CI¥Cn 	o \10 y:.t¥ v t ¥tS'tic  

Z11t 	t1 
\ 

o 
\ 	\ 

 

e, AeGY t ¥ c c\e ImA c, c''\ CC¥ cc* &' `í3á y 	 t/ 

4.28 PROPOSI CTON 

r/ ¥trl Q.5 sem\S¥mp\e. 

áeia. !¡,= r;•¥¥ 	o ¥2,,.._,eny eS U1 	 (t 1Ç)\ )  
& 	¥¥¥.ti\¥1 enea e L cblc1o¥¥l.u¥ta1 



hecho ¿e gcti e 	1e U 
 

nscs..un e`1Q e' 	\\C1Vp\ 1 ate, 

	

e(.L 	A 
¥vé4ç,e -s.Ç,), LlSec ¥¥ £e  C 3(r) 	N, sirri e 	c\c:: c-1r.  t, 

1.2% COROLARIO 
r es un 4ti¥¥¥o tn¥cf,»oc¥¥ 	 // 

1 Q\QÍ1yS o,ncire. ¥ce.Fi xc At: e\ 	 Ya. 

4.30 TORENUCAv¥1A 	«I¥c¥Q\W¥¥¥r1A1 

.̀¥e¥a %. vR ¥tií¥¥¥ v¥rE.¥n¥otu, ae ¥..r.¥ .. ¥i¥nc¥¥ ¥ Me¥1a¥¥ ¥¥ ¥,►¥a 

¥QIIIDs¥tBt.¥io¥r, •. 

Sea Í`¥E1¥oó 1, fue ,p M'4 	M & (Q lo, M. 	los 	óc¥>>1 	- 
úsrten 	ck M. 	dor e Fxx 4. tib 

p No,m„(T,MLI 
Pero Nom„(T,1' üi 	o 	 p\ 	\eo t4yn T1tA) 
es 	,dilo [1Q .131 Coti¥ Cve emee (J(1m¥ c' ¥¥ O tA .2 	A.2>, pc¥r este 
tclo¥i¥o (' .29  

®I ,. (1, N ¥1 
mn NiE ¡„aX .lyQ O 

.¥ Nom¥ (¥T,Pi% Nom¥C¥ 1 

Cena ` aun \ e< ce\ t P\ncN (4..c 	M U ®N . 	 // 

¥eVvams e¥k cap►Uo cnn usa ¥ rvdr¥ó¥- T\ k es a¥tinkóto  
11 	t 	 sm¥¥iaente e¥rere¥los . 



rG 

CAPITULO Y 
ANIaos Df NAKAiAMA 

Ío 	 gnt 	 tewn¥ve5e. 
1`ecs¥rcic¥¥tc¥¥' Q 	 e\ + &c¥+ccJ ch 	 ', e¥ 

c¥cíe¥}¥e \ I S es  

5.1 UEFZNICION 

Sv4. 1 t 4 t¥ 1¥1 d¥t¥m¥s vQ és¥ es Ut1i¥t¥a¥ S1 ¥ier UnL tST j. 5%ríe de 

Obsérvese que es1 O e5 egu¥vaIQn¥e a decir 't,e %\ \.kJ0 	cLc5 cie M e5 una 
?n't &. Como ¥ott5ec¥n¥tas ¥¥eca¥ ¥a ¥e¥ri+c¥ón nemo¥ Ove Mes Qr-

¥ítlt3tb 9 ÑbC¥¥ert¥tlo  'm is  

5.2 . iROPOSTCION 
Se?, 0 --¥ J" 	j —p U' ' 0 una swces¥óh 	,a che a¥- 

¥iences st U es 	 éc, \o s+oS% 'Y 	 /1 

C¥r¥,C er+1¥nt¥s ahora, a ut\}Se\- \L.\e 5 

5.3 	woPcSiCi oN 
b 	 tes p 	sdn  
el Mes unise -t&\. 
b'0 = T M - - lv1 ¥- ¥M ¥ M es un& serte c% co¥ctp4s

•
ión 

o 	 nmerd -nátra` t¥ . 

es vniser idi ¥l mc x+ano, 

ci t4 c11. Y 4)ç . son Lmbts c¥¥ras . 



6'T 
oa y d¥ -tia. ¥=t¥ ¥1>i: ¥ti<, MI M e ¥¥¥¥¥+¥e  ccjTnc) TM e5 ut.¥`RC10.1li rm 

¥drtl¥létt Des e  m2 ¥tna eta VM, \U4c I1"\!1I4\ 
'_1 5 \ 	e * t viere . 

1 

	

	Wat 1 ¥ttcChn ¥t e 	(¥ ¥ 	K  .¥¥ k =o s c¥¥ e¥l C¥ c1`.i_, CtQ 1'¥ Stt11Çk. 

Mo =t M'. ?NtK=o 
UnÓ, Seue cut ¥¥,¥,¥, t¥:,hr¥ u¥¥¥ 	,ue 	¥¥t „¥Ç e5,, 7'I`1 M,  ¥`¥i fue 

M1rM 	 /1 
5.1 DEFINICIoN 

Sckmc moá% , enttw5 la IOn ilU¿ áe \..t* 9 ae.M ¥¥ M seene co_ 
im ek míri►mo áé-kc, e¥leras k W c p M= 0 

C¥t1¥C¥etliec¥lCti¥e ¥,l ¥" 1 eb UntSQYlc \ 9. 1) Z .11 W. 	CTtl&5 ': M--►%N ¥S 
e)i  

5.5 LEMA 
Sea LNá Lf.Z'm0 ctLmtk!k de s+abn óau\os che un t-¼ M.4 Sup&uítse 

4ue M= 	L, si ces 

11M = maxA2(N►¥ 
// 

5, 	DEF I%ICT oN 
S 	P es t* wflV hj% , ¥rese,,nc¥►¥1r¥e de J\., 	ecno 	Ui wnn4t+do 

cIe A s 	tlIL\ . 

¥r¥Cií1S ¥l Ieti1¥ 5.5 LE'gt \t10¥, c ¥c.1 dt¥¥l¥clC1b `a 	 mec¥5 un 
cica c¥ott¥tnc¥t¥t. ¿e L. 

5.7 PROPOSICION 
St k1 c -Moñ i¥ es ún¥¥r¥a¥ Qfl L Wes e5 c¥ien e de un pra¥acE¥vc traes_ 

canal \e. 



t4/  1' l 	 •i :2, t:lene. cl\eckA ¥¥¥¥¥c¥c¥¥vc. , 
es 	,ro•\vo  

5.8 	pRoe o l cl om 
& Q órm¥ 4no dos sum¥to5 cem¥no¥ts ae Ji 

vos pra uás K, entres \io M E mca A es nter(o,1es . 

Demds¥ros¥ón 
Pt¥tsx¥etemo¥ clei n¥cr_ ¥¥¥¥y¥lcect e : 	meto VAV \ svfl\enc , cnesc¥nclilo\es ck. 

K. 
d. P klilo rác.. ¥L1 C`a 5U1T1¥1\C¥11¥ ¥ \'o i er 

ce (c4r.5.S C.. N' (eL en, 	 e Tnt 
ce IUk-Apl ízK e esMin- 
,l S 4.d. 

Yt= Nf1v.Tl19Pl 
enIonees Y 	vn svmsitdo £m¥1,on\e ¿e Al K c c }nona  
r oce Sor ¥Y Í es sim Ie curso ; k-¥¥ 1 p — ¥( 9 ¥¥J' p/ S lP) =0 e 

ski p/JP 	 ' ¥1T . 
€ -goa K , \üe E•ac. \ 	&eroll ¥q un epimocEtsmo 

cros►á¥elremo5 l 	npb¥.¥c n de 1i en pci cc,, , ne¥¥„tc,es P1  de ctc& ave 
M¥2Imh hEN1¥,m„(RM1 

p- 	 che vn¥Set i¥i¥ ¥ Sea XM u! et'lp¥ , , e EX\ k 
emx¥m41. Cnmo TKx SkM vn uios, \. indn L. X -̀-> M ae .&- rn . 

c `os — .m1r¥►en c\e f- n c &c . - s : e:x ts P/ PP svm¥nr¥ dom¥non- 
¥e che A%SK 	 —'► 	 () rvebe ve ee neces4rt¥ 
-mente e 	atic,,'¥ec¥0 

X ^- p / y 
pdc-. iti i X es in¥e¥, kmo, ás¥ ave ñ es SUmán¥o ci¥N¥ c M ,  
este Rrhn  se  

R candc 	 c} ve nos sea v c pnrt, prolti3r \ 4*- 
1c1ñh 	C. 3e uno e ucdQec¥c¥t. e. e M uta it m9 

civ\o 	 e' f e. Vicio 	-mat isiw de acá ideo\ 	c f 
se e¥¥►e¥¥tie kn c,¥ xnxlIes -e-*W, 	 (1\\&\\ 	cocWX c.c, 1C  



5.9 LEMA 

$ea h a rlin►¥no 'r Mc cáá h, Supo sr¥, Ove EYE14(S,MI = 0 loara ¥.«% módulo 
%k'u ¥e S • 	i1CeS Mes in¥et¥imt . 

¥emos¥,ració¥: 

l¥4irumo5 ckuesi N c-Tncclt pt,lot,¥e<, Ex,(N,M1=o .1n e4ec1.¥¥, 5i I N =A 
et togces N e5 simple ñstinriomor, acAbcda. `¥vpÁi¥ ,ose 4ae paro, rn\o, cniin  
nor ave rtn¥esltc..¥¥¥t ¥c¥¥ ¥c¥erE¥ 	u¥ 	gene 1tt¥¥x¥ c¥ . ¥hotr., ¥¥e¥1, VK,t•ser 
t\. ¥r¥ ini¥no N can¥ lcl¥e u¥ simaic¥ S . \e4 o¥i ertw 

exec¥a . \l 	£cLM\ 
o =tXt, N I S,MI —. ¥x¥`¥ IN,MI --♦ E¥k¥ ¥5,M1= o 

penemos Ove 	,M 0 comO c\E 	. 

95vp_mz5 e\ crrio cie¥et- j¥,rlx mllc¥vk\ 1l¥esCs ó ¥nteC¥, . Ct en ¥I ¥¥ ►¥ 
i i 	el c¥¥c rema 

o--¥I k A/I—o 

M 
lue4c HulA(K.M\ 	Nm(I,MI 	6. U lI,M\ e5¥.wt&, pero1111 
e5 sino Ir&memo- 4e 1QÑ& , áe m¥ c¥¥Q el i\ tttw ¥eCm►no es cim, co¥Se¥ven¥emen¥k QS 
epL, ce dele ¥.Se ¥x.Eierr.¥e a. A. 	 // 

5.10 DEF INI CI ON 
Un arillo 11 se-Nma, arillo c 	gam . si los ProYec¥ ivos ¥nesct¥¥b1es ¥¥- 

ck, y dertá0,5, •c c uniserieles . 

5.11 PROPOSICION 
$ea & deNaka, ami P un .Uiivo ineacmdible ¿t t\. E.4¥mtes res mn-

Yec¥ivo s. r se►¥o s► vjo es ¥s¥mor4o a, 3¥  p¥reF x o Q no st id¥ld►e áa 

¥ ¥etgos¥,ró¥ión: 

4. Si P 1 S Q Para  ion sv11\c 3\ ¥¥e5c►¥¥ble Q de & se  
p 1n¥ec¥ ova 4e é ale 	 de Q , k c u o\ i es hc¥sti dale . 



lid 
. 	Foz .¥ ¥,¥ 4.Ç3  e¥¥s,,Çcn¥¥ ¥,¥¥4x1r c\u¥ x►,lQ (J, Pl c:,, cero ira cada 

mande tcte¥¥¥nci¥\: e Qden.. o 	1\ert\.p„\o1 \:c co   
c¥c¥:ter che n ün 	che Q — P. 

GD1¥sidere,e c¥ ¥¥gu'¥eni:e c\má 

P A 
J2 

¥011c¥iQ i  

Como 3 Q eb vn'+Sev!N¥ , e¥c..is¥e n,E t5. ¥1,c¥M¥e e es un 1áempolgn¥.e pr+mc ¥¥vc,, 
y ut1 e pcmort<isitra A e 	'» 3 p . ..¥ Íticiuce vn nlznc Y¥.+scno 

kom,,l¥e¥1'1e[t 
I. en eS unseta\ cAmo I\.- 	 , ¥u c, c¥ vn Sutt¥ot¥cr, cn ¥n e cr— 
tI10 c Q 	. 	t\eo 	 c  
(mes •& 	'a lio 

Su 	mos r,mcm, e ; t ¥q cs tn¥la che j;¥. c¥c¥ c%i¥e exalte o: ¡ — A 	e 

¥t obro¥ot¥b, s; ,¥=lo¥s , nra1n: I— Ph, 	 sr,hj.z . Iota ¥men¥e, 

f0¥0 

amos alnor¥ a c¥e+nos¥rdr (1e (? 	otnorÇ ano . Gen totneq TQ imfl , S i 

	

Z¥►¥ =¥Q, enln¥7ces ¥¥ Na+p, che 	ye YQ e5 unbunta i t¥co de t , pero oo- 
i a e¥ieo5 clte¥c,Txl\ble ; yQ p tnn4rarta 1 1 	¥est5. luego la ít clvs¥on es es- 
¥r 	, es e p► , pem Q 	 'r k etniñ,ue s 
Altor bien, ¥t ¥¥ar,rc¥, hacemos ¥. _t¥mos1¥aj_¥¥c1 c t de¥e¥ci¥. canelt¥ 
I¥. ¥¥¥¥¥USto\ 	ke, 	. 	

Il 

5.11 1ToREMM (D II\V\t\ ¿Aren) 

Sea (t u'.' tarii llo de N a ¥ a . Vi ates {oár, MEmod n es sumas áxm) e 
áe 1w r s vn'+ser¥¥es. 



¥R1AOS¥tiC10¥: 

Por 5.¥., teneiut5 que A / J K cs M ¥1ni o che N&kat1idma ¥q arcl tOdó K e¥¥ero pQSt- 
bvo. De macio¥¥e nos 4 	ta ¥e¥ fue 105 ¥um¥¥dc¥ clnm¥n¥n't.es che A soy ¥¥t¥eett_ 
vos, pero 	A 	► \ e 	citn& . e (c{enemas lo  

1/ 

5.13 'PROPOSI CI Ot 

S A. s un anillo de Na r¥am¥ , A e .r.;. Mis %%, 	ti Izá1- 
emsseidn c 	un¥pto¥ec ivos 	, cLo J¥.-,n¥aub inesnai¥ es 

¥a 	tfl% Ae /J Ke: 	c1¥ cado ee numero de t c►ndiblt¥ esa a¥i¥ot.a.- 
do 

Sea Ne ida A ,por 5.m1 es vni etie\ che cnc,e N 	ee I , 
una. i n k5.¥ ronco A. es de ¥%. rna. 	; eS vnts t»\ , ase' uE 
= 	e¥ con i  
M 	 .¥ pera, \ 	 ►e, , .1 k, pe- 

ro ¥,bemos duo- 	 q 	de Vws6 \ c)\es es- 
t¥, 	r 

1/ 
API►Gi¥vo 5.12 ¼{ q3o, o¥ nemo5 un resUU 	-m 	erke, c 	es 

el ave em ,mei e 	 io  

5.14 TEOREMA U NV NMIN, E\)-Ck\m TN) 

Sea. 11 vn at¥ilio d 	 Toc 	E11kd n es s¥m¥ 
ñ¥tec¥a de iód►\os Unlsétc¥¥e-s 
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CAPITULO YI 
ALUBOSDEW^ 
¡\ 10 tlCl¥U CY' (CP. cc1)Í Tli0 ¥\ tF )tí?`f'l¥iACc1 U (l IZCM11,'r . 	Il¥¥ 	- 	C ]¥¥ e., l.1Tl¥¥Tl1 

\0 1, (%UQ íi,fre 	C\\5 (1 	—E:,r¥c1CV¥ V¥C c¥rl¥Li ¥ \.`  

¥.rK 

t' u \ o tretés 	ltG ¥ e¥, ¥t e:,enC¥r á%S ¥m¥ot R e.S ¥¥c¥¥etc¥¥`¥ t)4 3 
_1ç:5 r <nit¥ 	cecli¥¥ Cu¥¥c.o une. IK- ¥¥ e4otc3 e\e h¥o e *X. S. . 

6.1 DEFI tcroty 
1 a. K- d4l c¥e ftu p¥ ¿e vn 1 tvp4t10 G soáre un edil" k cit ó. 

KCA es e¥cdt¥un¥ uimu v^ndáe5 

-1wn crn ku Qí er&u~s 

G 	) (¥ & \ = 1 doah lh 

X1[1`, CtKxe c}U¥ G ¶Ae 	Cu( so e? \ (¥¥ i ld\lt¥. I¥Za`¥J¥l¥aC16(t ¥F-¥•¥¥¥ 
vtStl¥ ét¥clt(K¥ t¥E¥t ¥ t ¥d ¥urct¥ \ocCt14\ ¥A\4¥}¥ dh -0 51 1 4tt' !\ 

el\ caro C CJ) . c¥¥¥¥  	F= innte¥5ií¥t7 ¡cr¥ ¥,emñ\s¥s 	I¥C¥I ¥nneT¥ ¥nó 
t 	 cnev c 	kEk es  

%rd c¥edt¥@¥Sión Milito , Í¥c¥¥O c5c Nr¥.ttt. 

¶1t 	cejo es séc ¥ como e e5 ¥c¥o ¿e v e¥ &c  
e5 e ¥ttv \et¥1 a\ ¥_•:,t¥tc¥tc¥ ¥1e 1 ¥ \ç- s v \ t ite, & W t s . 



6' DEFINICIoN 
Set M ¥m ¥- espAcw ve¥¥Y iba • ¥11A 	¥,a. 	che C¥ ts:1 sá¥ete 

t* 	e 	 áexv¥S 

c 	e tcMl eses ta c¥T ee ¥1 	l mcic¥s e Enak\MÍ , 

De Q¥ui QR cK1¥`tt\  	 c e5e \ 	 \cr' Í¥- cS¥bCas 
ves 	Q'> 	T\ Co¥\¥ct4dn¥ & c¥►»\enStfm ¥.1ct¥E,¥ . 

Zoc¥mo ede_ ci¥a¥, t F ¥re¥e¥¥GGo¥lcs 	cc.» t Qs( ►t a ; c¥ tc¥¥t Rst¥¥c¥ín 
- t 	J¥R1¥C10h I l t\t , '• '\— 	- 

¥. 	 G c'_` L .Me\\. e (\& \1\  

M >M 
¿ 	,b an¥rtic, ¥Q¥tZ p, nc c¥¥.lc.lo¥¥e5 í¥e G , jt1n¥¥ csan,,¥¥ t¥tn¥ 

¥S\t¥05 c¥0 1 C(¥re5ecl ¥Ctcx1e5 otlTt¥t1 un Csi 	¥tl¥ ¥ci¥¥í1¥ c¥¥ClpFcl¥'e.¥11c¥S ¥r¥ R¥¥¥1• 

6.3 pRO ó s To¥l 
Sed Tr. Rep ((al enn espacio a 	 A. 

T11 : C, >NomklM,M) 
(W11-nids p ' t¥¥¥ r--¥¥¥G I-Tk¥) es en nx¥4t¥mo de K bl¥ebre5 	¥Í 

6.1 	PROP 05 I C I ON 
A 	K( induce unOreprose¥c¥TtkGic i 	0 de rep¥eae¥¥O¥ctó¥ 

t'1 —\ 	 ent& Gi tesk -\'n Í`'`a 	, rec(Pro«minte . 

¥F 	, de¥¥«¥SnosT¥hl m¥ii¥nte `L r,oc¥c c¥cí¥ti m l _ , ¥tn Na c¥c¥a •ttNeM , \ue-
jz-pV %) Cs (3t¥ ,inverso de Í«Ú, as; g¥¥e ¥¥Ze c,, C¥¥¥MÍ ht --¥TUA Qtb urt IINCIV .\SM(se 

Grupos 
Ky_ 1n& -uto u — 

t¥¥enEe¥s 
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6.5 	COROLARI o 

RQpIG; 9 moákC Sanca. Ábríss eyv¥vo,Ie¥gs 	 // 

Añora reSen .& \OS eI pr\mem <, t7S ¥05 fJ¥Cerne ¥tDmeE¥c¥oS 

b.6 	TEOREMR t M \ C.\-\ 
S@OQ CI"n G\t y¥ w Cal."k3 Ci¥Yd[C¥t¥bC¥ts ¥e w tt¥ 1,4k q, e. r, `¥1tLln-

ces % us  

Set, iJ K(, p¥oic¥re¥nos ¥4ueés c5 ur s¥maacio direc¥¥ . ¥¥nor¥ ¥¥c¥¥, c1e¥¥¥¥moS 
7t : KC¥--♦ M eoTrto 5TCX-> .L., st x e iv 9 cero st x esk j en el 	& N 

e ¥n  

Sta O¥¥tZ\ICiátt ¥S VÁ`¥¥t.  ¥í¥ ¥i1e ' / 11 E. EV1 remen c( 	j, 1 
¥u 	¥a1¥a¥mos¥ta¥c fue E'ak'-iin0<`lSRlo cle 	-1p0pveski:,¥¥eestCvnce¥  
btemos demas¥rac¥o que 

e cseul&  owety¥ cis► \o yüe.:¥ ¥wete . t pzav c¥ í¥e nNCAo C K} ko , es' \ \ K nrot✓ — 
¥. 1\Oj \UQ$c no 	 e 	 'vcc  

C C?' 0 C \ve, S temrre ¥i ¥¥mén \ 	= kE1 	
/1 

sea, N u7i 5ub¥ruro ae ( , luego KN 	 ce K( J' M en 
mnáik(A eZ¥ xk re5t icekó1, 	 rnod i¥Fi  G\ctco as(10 pees  
mo5 , e cN- wecv o5 

MK 



15 
T_t¥ve¥c c¥ten¥e ¥+ ME-,aa VM çs cal cc+ c¥orar¥e q¥¥e KC 	M ebk¥ ey, 

tRoc¥lñ:¥, L Este c\+evo ñG-m¥¥c\uo \c <\e+oX 	\O ¥r t 

ro 	s1\05 	i- - fue M 	\ s¥g¥¥e¥+4¥¥ lema -nc5 
£ 

6.1 	E - MM • 

Sea p 1k mroe +sktce. de K ,4 5 ua p- S+a1c,¥ty¥ de Sy¥ow d,e Ci , ,enim%c, iA 

¥emos¥tsc¥¥ 

Sea'r ...hi uncon\u 	 & \ s t. e5 \¥Ieto\e e 	 5 . ¥e4¥ni 

¥rmomos cue ' es u t KG -mQ \mo . ,n e\echo , ec\.errz 	ac*\W 
E; +t¥ i\ 	. 	e. co¥n¥ruá¥te++¥cs \\  es Uv Ca-mor¥¥smo 
en G es t; cc\ encoxat une permu ¥ch„ E St. 	 \ t Q  

... 	LE S 	 o- V'hL =1),wN t 	cie ogvt 

A1otd\nen ¥¥(hm 	 2hc®s¥hm = 2 htsh¥utm 

=¥h1 ¥t¥¥ha¥am h¥hvta ¥hvct¥m-hv-M¥ml 

lá& &M : (M04 m de41111  
m, en\ ces ambén 

:M: Z m¥m¥ '>_)mi+ m 	m 
es vn K G rnor 4 i smo e\ cuo¥  

nCenternenl 
I 

\¥•1 ¥Mi°¥M(.i++} -_¥¥. + ¥.Mi¥ ¥ rt¥a¥¥¥¥t+¥¥ —¥-¥ ¥ ira _ ¥'i.`rn— n-¥ 



7% 
r'¥iró e\ 	\€& \€ & rU attertlo5 Vdccv¥s t ey¥\a¥s .e\¥ Iepr¥r. c1e C¥ru-

tlns ¥tt tos 1 0 ctCho che otA¥¥¥Gt1etL. r!\n ¥\r,cnoS e\ e¥cr¥¥o che  

6.8 LEMA 

Seck ( un p-Irvpo mc'i\tct¥ , en¥nces ex¥s¥e N un ¥b¥tv¥o 1wotmo\ ae ( \ 

C/ B 71Ø.7L 

emos¥r s e : 

por ser el un p -\\ 	sU ov-c¥eri cs une ¶Ç 	\1\Ç ,, 	r . 
ces- \n pr ie\ rcjt vnd¥}cct¥n scJnre wy& x. 5¥ «-: z  :1 ¥17Lp ?l7Cp y N=O. Mpoa 
¥4mos ejue el \eme, es cuy \o ipA\- ¥ . ¿ o  { el ovcieti ¿ (A es 

hms I rlrlLfo . \.e c¥c,nc¥e ¥¥.,E¥c,nc¥¥mos4ve 
1(C\ le\cen¥coeGi n¥ ,Ecx1c¥ (¥. >e emc,s 	es Al rito áe cem,\ue- 

e5 un p- 0% u f o h\ c\¥ec\ e¥ ¥¥st¥e¥ il e che p ¥5 „¥ecwr e 	n. Náim, s, 11u e5 ek' --- 
¿tri pUe, 	es(_a¥e\¥t tia \o c}¥e 	 \raes.c_ 
c o npc¥e5i s cid t11c\¥cGón1 	Bit 1 :1.tcx;¥cu t¥c¥cmo 	che i (Q A\ c e 

_GIY(i►)/N =7Lr Lp 
ro N os cie \d. 	((i1¥ c ¥i ¥i1tr¥ú¥ e\ E¥Lí?C- eov 	& 	nl¥¥¥ \ \' + 

1w S  

6S IMMSICLt* 

	

Si lac¥oracier¥¥¥c¥ de k es ç. 	itce¥ Noto.e-k¿llie-r amero s 

K74 e'sde t. c . 

bemos¥rec¥&' 
oS \4C¥StAct(c()tl\" c} e K7Lps e-•¥ c,e ¥¥cj\¥Gc241T1¥ I¥r1Qrd,hl¥11 

K7L 	/<(x-" ) 

¥ por 2.60 `L 

\Ue4o t4 %Ccx-►¥P)/ S K \Ue e ,,ctn(\e . I\t\ó¥ ¥c 1ev e st 1=1n Fas, se 
¥térte c¥ue 



1111 = (t .-►l %) 1 	-+1PS) 
rtYk.tnva ¥ TI Í 5T•\ rv_ CCx ''T )/(tX-11n►n ) q t,, de A. e 

¥tCxll<< t¥pS> ¥S ¥Sz-•• ¥¥PS o 
C51,5nck `her,\e, re CDVt1¥¥¥:\C\ti¥'i , T¥MCC\f1¥1`ÍU@¥F' ¥J. 	 // 

6.1 	OPOSICION 
Si tacdr ecieúce. che k es ç. 	ates K (1L P X7L pi w es Lt. . 

ME i1¥QvV\ +¥ yJ c►(¥¥¥TC¥c5 c \el, t\\mC"A ,\c' die 11 f)OX-e- K e512.1111 . 
A¥1oY ¥lE41► Si 

 
L 1 L... JC¥1 ¥¥  ... `in 1 e' U1lQ SC(w e ae M foáe x\cs cAn`lk'r-- 

6r a. cle e+\ .n K l7Lpx7[ pi--tn►S'cl+cio mcAcaw e 1,t¥S 5\¥Utec* s 	te' 

(\1c  -,ft  t4 	S:¥\ 14.L4T} 	 r 
S¥  

¥e4ini,no5 X := <xo, ... ¥c,,) 4 kM 	¥¥ `i,,...» n) . KM, 
kM ¥X®Y 

leó, sc . M—"( \ 	l`É+c+\\tmos  c w sí N V 
M -no rw lo ¥¥ t- c¥,+n, K "r 11) e¥¥\¥ce s a i n, 	a 2 < 4 4 . \s¥ eFvckn, 5\í7 pd cti¥óc 
che ¥e+recel¥►dnd vISP\IN4ce c:jue 	d.. M -̀ 'M 	edtml=(►-l\p 
1ue¥.(lX¥ =0 . An¥lu4►¥e►11e cc , : M--ti 	¥e¥ rnic, r 	 17r ¥ = l .. t¥,¥l¥m ► 
erifio,,¥es (¥lXl ¥0. 

 

	

MC 	n a, 	 ñ ¥► cv¥¥ eaie.cne,¥te., 
dlN1¥N. 

Pororoto 	 &i\áe. ¿ m \ amx t(*. 
Pero d►mK a(P11 d►m 	,ve¥ ¥¥11- ob  

c n) ¥c¥zt (\ * ¥ C .ti ¥e¥ x E pa ¥zc (tal\ 	(v ( p¥ 	1  

¥r-1At1Í¥ 	d•:mk U ¥ d►mk ¥ a xN¥+t--d►m ¥¥N 2..1--=r¥-1 

¥ 	nN-N¥X/x = N1xnN 
r c1¥t1, 7TN a,mkN—  

¥arúl¥imo e\¥ 	& 	 Dr¥l AX, cteLc-e- 
wS 	M e'zu¿¡ 	. ',, etc 	nw. ¥v¥ ,Y¥ ¥¥, ` c¥ c, , e. a. 



m 

K¥ M  
CIsT ÍJ 	T\O TIIJ 	, Sl)¥c rtytrtttos ¥jue r 	.) 	' S = (A% m xjt 	¥r1E$L 

tl¥c¥trnK `= 1m K¥T\  

_ 
4. 

=t1S 
cte ciAWc¥e 	 M -[tr\ ¿\tnv.1" _ ¥¥mv N+ armw¥ = t2ra¥\ ¥Czstrl - zC¥tsl rZ urr.rl 

\b CUC\ es vfiG,  

6.1¡ TEOP&t4 c R MF¥NI 
S¥1acD►¥OCEetibEctp de K es s . Enenc 	 \os P-vk 

4tuipo.> cLe 	e E UnJICIkt s . 

¥emos¥.ro¥i¥ón: 

.  	fue 	ler¥e ¥.¥I¥ p 	-&c o ce s9\ 	ib &\co P. 
r h.e 	_¥s u 	b xvo ttntta¥ de p ¥A\c ae PJ 4 7 (1Lp. 

le& 	K(P/ Hl -nb eS & t.r. S.. (A&, eün\o c1 \ ine5ClncVt't\e e mod¡(1PIO) 
e s 	nln'tn \ e \- fA\1c 1e e 	KP m e 

bíect 1 Seo, licor 1KP ine¥¥¥¥¥ie Y{ \ c\icede P en Gt uQ - 
40 

	

C LyIP =4rCCa ¥ 	¥IKPI¥®KPL-. 

	

L !s isot cho c_rmo VP Tndek 	 cAlreco ¿e. 
U4C, cte. kjeeie 3Tl ' VV& 	 U1e5c►¥¥¥¥1\\(' ae cc¥1¥Rerlá1 hl&- 

{o 	o 4e\  dL L. E'n 61Ce 5 rey tlb  
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